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ليف : هلال الهندي
 
 تأ

 إصدار مجموعة 

 

 

للمؤلف جميع حقوق الطبع محفوظة  

و جزء منهأ دون إذن واضح وصريح من المؤلف
 
و تصوير المواد الواردة في الك تأب ا

 
و طبع ا

 
و استنسأخ ا

 
 يمنع منعأ بأتأ نسخ ا
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موعد ب 2017صيف   
طولا قرّرت عائلة درويش تبليط حديقتها، التي شكلها مستطيل. 

متار. yوّ  xضلعّي الحديقة هما 
 
 6قسّموا الحديقة إلى ا

داخل كلّ واحد من المستطيلات التي في  مستطيلات متطابقة.
الحديقة حصروا مثّلثًا قائم الزاوية،ضلعاه القائمان هما  زوايا

 ضلعا المستطيل.

 تبليط مساحة كل مثلّث بحجر رماديّ، كما هو موصوف في الرسم.تمّ 
بيض.

 
 تمّ تبليط مساحة الحديقة المتبقّية بحجر ا

 عن مساحة الحديقة التي تمّ تبليطها بحجر رماديّ.yوّ  x( عبّر بدلالة 1) .أ
بيض. yوّ  x( عبّر بدلالة 2)       

 
 عن مساحة الحديقة التي تمّ تبليطها بحجر ا

بيض  شيكلا. 75سعر تبليط متر مربّع بالحجر الرماديّ هو
 
سعر تبليط متر مربّع بالحجر الا

طول بـ  شيكلا. 60هو
 
حد ضلعّي الحديقة ا

 
نّ ا

 
خر 3معطى ا

آ
متار من ضلعها الا

 
تكلفة ،ا

 شيكلا. 1170تبليط كلّ الحديقة هو
ي ضلعّي الحديقة. .ب

ّ
 جد طول

 
 

  2017صيف 
أ
موعد ا  

مجد، كلّ واحد منهما في سيّارته، من المدينة 
 
سافرت  .في نفس الساعة Aخرجت كريمة وا

مجد من المدينة،Bالى المدينة   Aالمدينةكريمة من 
 
المسافة  .Bالى المدينة  Aبينما سافر ا

مجد. 5.1كانت سرعة سفر كريمة  كم. 60هي  BوالمدينةAبين المدينة 
 
 ضعف سرعة سفر ا

مجد  ، Bعندما وصلت كريمة الى المدينة  كلاهما سافرا كلّ المسافة بسرعة ثابتة.
 
قطع ا

 .Bوالمدينة Aمن المسافة التي بين المدينة %40

 
 
 ؟Bوالمدينة   Aما هي المسافة بين المدينة  .ا

مجد الى المدينة   .ب
 
بعد ساعة من وصول كريمة  Cوصل ا

مجدماذا كانت سرعة سفر  Bالى المدينة
 
 ؟ا
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2017شتاء   
شكلون هي 

 
بيب وا

 
شكلون في  كم. 70المسافة بين تل ا

 
بيب باتّجاه ا

 
خرج سامي من تل ا

واستمرّ  سار سامي ساعتين بسرعة ثابتة، وتوقّف للاستراحة نصف ساعة،. 00:7الساعة 
كبر بـ 

 
شكلون باتّجاه تل  السابقة.من سرعته  20%بعد ذلك بسرعة ثابتة ا

 
ميرة من ا

 
خرجت ا

بيب في الساعة 
 
كبر بـ  .30:9ا

 
ميرة بسرعة ثابتة ا

 
كم/ الساعة من السرعة التي سار  3سارت ا

 بها سامي قبل الاستراحة.

ميرة في نقطة تبعد 
 
بيب. 30التقى سامي وا

 
 كم عن تل ا

بيب )قبل الاستراحة(؟ .أ
 
 كم كانت سرعة سامي عندما خرج من تل ا

ميرة؟ .ب
 
يّة ساعة التقى سامي وا

 
 في ا

 

 

 موعد ب 2016صيف 
كرم من المدينة 

 
كرم على درّاجة هوائيّة. خرج ا

 
 ،Aسافر ا

 .C، ووصل إلى المدينة Bومرّ عن طريق المدينة 
كبر بِـ  Cإلى Bالمسافة من 

 
 .BإلىAكم من المسافة من 40ا

كرم من 
 
كبر بِـ  Cإلى  Bسافر ا

 
 من السرعة20%بسرعة ثابتة ا

 .Bإلى Aالثابتة التي سافر بها من 
كرم من 

 
 . BإلىAضعف زمن سفره من  25.1هو  Cإلى Bزمن سفر ا

كرم من 
 
 ،Bإلى Aسافر بها من  يبالسرعة الت Cإلى Bلو سافر ا

 ساعات. 6في Cإلى Bلكان قد قطع المسافة من 
كرم في الطريق من  .أ

 
 .Bإلى Aجد سرعة سفر ا

 .ABجد المسافة  .ب
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  2016صيف 
أ
موعد ا  

حد المستورٍدين حواسيب متشابهة، بسعر
 
 شيكل للحاسوب. 1200اشترى ا

حاسوب، وربح نسبة مئويّة  الحواسيب لمحلّ تجاريّ بسعر متساوٍ لكلّ باع المستورِد 
شيكلًا،  1728في المحلّ التجاريّ باعوا كلّ حاسوب بسعر مقابل كلِّ حاسوب. معيّنة

 ربحها المستورِد مقابل كلّ حاسوب. وربحوا نفس النسبة المئويّة التي

 المستورِد.جد النسبة المئويّة لربح  .أ
على بِـ  .ب

 
من سعر شراء 42%اشترى يوسف حاسوبًا مباشرةً من المستورِد، بسعر ا

قلّ ممّن اشترى حاسوبًا مشابهًا في  المستورِد.
 
هل دفع يوسف مقابل الحاسوب ا

 علّل. المحل التجاري؟
 
 

 

2016شتاء   

يّام كانت مصاريفها الكليّة 
 
خطّط  شيكل. 1400قام يوسف بتخطيط رحلة لعدد معيّن من الا

يّام الاولى كان المصروف لليوم كما  5في  يوسف صرف نفس المبلغ الماليّ كل يوم.
 
الا

خر. 100بـ  خطّط، لكن بعد ذلك ازداد المصروف لليوم
آ
 شيكل، وامتدّت الرحلة ليوم واحد ا

مر صرف يوسف مقابل الرحلة مبلغًا كليًا بلغ 
 
 شيكل. 1900في نهاية الا

ط لليوم. .أ يّام الرحلة التي تمّ التخطيط لها، وكم كان المصروف المخطَّ
 
 جد عدد ا

ولى( بالمقارنة مع 5ما هي النسبة المئويّة التي ازداد بها المصروف لليوم )بعد  .ب
 
يّام الا

 
 الا

 المصروف المخطّط لليوم؟
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موعد ب 2015صيف   

لموسم انهاية  قبل قميصًا وتنّورة وبنطلونًا. :اشترت دانا في نهاية الموسم ثلاث قِطَع ملابس
على بِـ  شواكل، xكان سعر القميص 

 
 من سعر القميص، 40وكان سعر التنّورة ا

ً
وكان  شيكلا

على من بين ثلاثة  سعر البنطلون ضعف سعر القميص.
 
نّ سعر البنطلون كان الا

 
معطى ا

سعار.
 
 الا

رخص قطعة ملابس،م 30%في نهاية الموسم حصلت دانا على تخفيض بنسبة 
 
      وعلى  قابل ا

غلى قطعة ملابس، 20%تخفيض بنسبة 
 
مقابل قطعة  25%وعلى تخفيض بنسبة  مقابل ا

  274دفعت دانا مقابل القِطَع الثلاث  الملابس الثالثة.
ً
 .شيكلا

 
 
 نهاية الموسم؟ قبلكم كان سعر البنطلون  .ا

ما هي النسبة المئويّة التي كان بها السعر الكلّيّ للقطع الثلاث في نهاية الموسم ب.            
قلّ من

 
        سعرها الكلّيّ قبل نهاية الموسم؟ ا

 

 

  2015صيف 
أ
موعد ا  

 ضعف عرضه. 2.1سم، وطوله  xمعطى مستطيل عرضه  

روا طول المستطيل بِـ  روا عرض المستطيل بِـ 10%كَبَّ نَ مستطيل جديد.10%، وصَغِّ وَّ  . تَكَّ
ر بدلالة 1) .أ  عن مساحة المستطيل الجديد. x(  عبَّ

 المعطى؟(  ما هي النسبة المئويّة التي تغيّرت بها مساحة المستطيل 2)
 هو نصف قطر الدائرة التي تحصر المستطيل المعطى. R .ب

نّ 
 
 .Rسم 61معطى ا

 جد مساحة المستطيل الجديد.
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2015شتاء   
كبر بِـ 

 
 شيكل من سعر الكرسيّ. 1500كان سعر الكنبة في بداية السنة ا

   ارتفع سعر الكنبة  .10%، وانخفض سعر الكرسيّ بـ 8%في نهاية السنة ارتفع سعر الكنبة بِـ   
يْن.     بنفس المبلغ الذي انخفض به سعر كرسيَّ

سعار. .أ
 
ر الا  جد سعر الكنبة وسعر الكرسيّ قبل تغيُّ

 كراسٍ وكنبة واحدة. 3اشترى موسى في نهاية السنة  .ب
ما هي النسبة المئويّة التي انخفض بها المبلغ الذي دفعه موسى مقابل مشترياته 

سعار؟ بالمقارنة
 
ر الا  مع المبلغ الذي كان سيدفعه قبل تغيُّ

 

 

موعد ب 2014صيف   
وصل الراكب إلى  .Bوسافر بسرعة ثابتة إلى البلدة  Aخرج راكب درّاجة هوائيّة من البلدة             

سرعة  كم. 30هو  Bوالبلدة  Aالبُعد بين البلدة  .Aوعدا فورًا إلى البلدة  Bالراكب إلى البلدة 
صغر بِـ  Aالراكب في طريقه عائدًا إلى البلدة 

 
طريقه  إلى  كم / الساعة من سرعته في 3كانت ا

طول بِـ  Aزمن سفره عائدًا إلى البلدة . Bالبلدة 
 
 .Bدقيقة من زمن سفره إلى البلدة  50كان ا

 
 
 .Bجد سرعة راكب الدرّاجة الهوائيّة في طريقه إلى البلدة  .ا

كان الراكب بعد مرور  Bجد في إيّ بُعد عن البلدة  .ب
2

1
 ساعات منذ لحظة خروجه من 3

 .Aالبلدة 
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  2014صيف 
أ
موعد ا  

" والشركة "   
 
 لة"، في الإنترنت عرضًا لرح ب نشرت كلّ من شركـتين سياحيّتين، الشركة "ا

سعر كلّ واحد من العرضَيْن يشمل سعر تذكرة  إلى خارج البلاد. لكلّ عرض نفس السعر.
 الطيران وسعر الاستضافة في الفندق.

قلّ بِـ 
 
" ا
 
 ". ب من سعر تذكرة الطيران في الشركة " 10%سعر تذكرة الطيران في الشركة "ا

على بِـ 
 
" ا
 
 من سعر الاستضافة في الفندق 20%سعر الاستضافة في الفندق في الشركة "ا

 ". ب في الشركة "

 إلى سعر الاستضافة في الفندق y"، وَبِـ  ب تذكرة الطيران في الشركة "إلى سعر  xارمز بِـ 

 ". ب في الشركة "

نّ  .أ
 
yxبيّن ا 2. 

" واستضافة في الفندق من الشركة " .ب
 
 "، ب اشترى يوسف تذكرة طيران من الشركة "ا

"، وسعر  ب سعر تذكرة الطيران في الشركة " جد شيكل.5040ودفع ما مجموعه 
 ". ب الاستضافة في الفندق في الشركة "

 

2014شتاء   

 .Rالتي نصف قطرها   II, ومعطاة الدائرة rالتي نصف قطرها  Iمعطاة الدائرة 
كبر من نصف القطر  Rنصف القطر 

 
 %30بِـ  rا

         .
 
 .Iعن مساحة الدائرة   IIجد بالنسبة المئوية كم تزيد مساحة الدائرة  ا
نّ مساحة الدائرة  ب.       

 
كبر بِـ  IIمعلوم ا

 
 Iمن مساحة الدائرة  2سم 54.165ا

 rاحسب نصف القطر 

 . π=3.14استعمل في حساباتك 
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موعد ب 2013صيف   
 شيقل.200 يرغب رائد في اقتناء اشتراك لمعهد لياقة بدنية. السعر الكامل للاشتراك هو 

اذا احضر رائد صديقين لاقتناء اشتراك بسعر كامل فانه يحصل على تخفيض من الاشتراك 
ول , و يحصل على تخفيض من الاشتراك الخاص به  x%الخاص به بنسبة 

 
عن الصديق الا

ول عن الصديق الثاني . x%بنسبة 
 
 من السعر بعد التخفيض الا

 شيقل فقط .  144.5حضر رائد صديقين , و دفع مقابل الاشتراك الخاص به ا

 . 
 
جد النسبة المئوية للتخفيض الذي حصل عله رائد من الاشتراك الخاص به عن الصديق ا
ولا
 
  .لا

جد النسبة المئوية للتخفيض الكلي الذي حصل عليه رائد من الاشتراك الخاص به بعد ب . 
حضر الصديقين.

 
 ان ا

 

  2013 صيف
أ
موعد ا  

 .ABCDشباك مكون من نصف دائرة و من المربع  

هو قطر لنصف الدائرة , كما هو موصوف   ADضلع المربع 
 بالرسم.

كبر ب
 
 من مساحة نصف الدائرة. م2 0.2187مساحة المربع ا

 جد المحيط الإطار الخارجي للشباك.

3.14استعمل في حساباتك  . 
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2013شتاء   
, وخرج في نفس الساعة بالضبط شخص Bالى البلدة  Aخرج راكب دراجة هوائية من البلدة 

قدام من البلدة 
 
 .Aالى البلدة  Bسيرا على الا

قل  
 
 الساعة من سرعة راكب الدراجة الهوائية./كم 10بـسار الشخص بسرعة ثابتة وا

 كم. 12دقيقة كان البعد بين راكب الدراجة الهوائية والشخص  24بعد مرور 

خرى التقى راكب الدراجة الهوائية والشخص. 36بعد مرور 
 
 دقيقة ا

. جد سرعة راكب الدراجة الهوائية.   
 
 ا

ي بعد عن البلدة   
 
 التقى راكب الدراجة الهوائية والشخص. Aب. جد في ا

 

موعد ب 2012صيف   
قل بفي شركة هواتف 

 
من سعر دقيقة  %40معينة، سعر دقيقة المكالمة في ساعات المساء ا

المكالمة في النهار. لتشجيع اجراء مكالمات في ساعات المساء. قامت الشركة بتخفيض سعر 
 .%18دقيقة المكالمة في ساعات المساء ب

 )سعر دقيقة المكالمة في ساعات النهار لم يتغير(.

مير 
 
دقيقة في ساعات المساء.  ودفع  300دقيقة في ساعات النهار و  150بعد التخفيض. تكلم ا

 شيقل. 44.46

غورات سعر دقيقة المكالمة في النهار. وسعر دقيقة المكالمة في المساء قبل 
 
جد بالا

 التخفيض.
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  2012صيف 
أ
موعد ا  

 " 
 
 .شيقل, ارتفع هذا الثمن بنسبه مئوية معينه  600كان ثمن الهاتف الخلوي في المحل" ا

شيقل. انخفض هذا الثمن بنفس النسبة  900كان ثمن نفس الهاتف الخلوي في المحل " ب " 
صبح ثمن الهاتف 

 
 ", وعندها ا

 
 لخلوياالمئوية التي ارتفع بها ثمن الهاتف الخلوي في المحل " ا

 في المحلين متساويا.

 جد الثمن النهائي للهاتف الخلوي.

 

2012شتاء   

قدام في الساعة  
 
 :Aمن النقطة  07:00يخرج شخصان مشيا على الا

نظر الرسم(.   
 
خر باتجاه الشرق )ا

آ
حدهما باتجاه الشمال والا

 
 يسير ا

 وصل الشخص الذي سار باتجاه الشرق  09:00في الساعة    

 , ووصل الشخص الذي سار باتجاه الشمال Bالى النقطة    

 كم. 10بحيث كان البعد بينهما  Dالى النقطة    

 Dالشخص الذي سار باتجاه الشمال سار فورا من النقطة    

قصر طريق ممكن. ووصل الى النقطة Bالى النقطة    
 
 B, با

 . سرعتا الشخصين لا تتغيران.11:30في الساعة    

 جد سرعة كل واحد من الشخصين.   
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موعد ب 2011صيف   
حد التجار فانيلات. كان سعر كل واحد من الفانيلات متساوياً. كانت هناك 

 
لات فاني 5اشترى ا

بة )بالنس %20شيقل وبخسارة  80تالفة. باع التاجر هذه الفانيلات الخمس بمبلغ كلي مقداره 
ه كان الربح الكلي الذي جنا .%30لسعر الشراء(. باع التاجر بقية الفانيلات بربح نسبته 

 شيقل.190 ر من بيع جميع الفانيلات )التالفة وغير التالفة( التاج

. كم دفع التاجر مقابل الفانيلا الواحدة؟ 
 
 ا

 ب. كم فانيلا اشترى التاجر؟ 

 

 

  2011صيف 
أ
موعد ا  

" من المكان 
 
1, وبعد مرور   Aخرجت السيارة "ا

2
" من نفس  ب ساعة خرجت السيارة "  

كبر ب ب وبنفس الاتجاه. سرعة السيارة "المكان  
 
".   %25" ا

 
 من سرعة السيارة "ا

" تلتقي السيارتان
 
 بعد مرور كم ساعة من لحظة خروج السيارة "ا
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2011شتاء   
ا في طريق عودته  على شارع رئيسي بسرعة ثابتة Bالى المدينة  Aسافرت سيارة من المدينة 

قصر   ب  Aالى المدينة  Bمن المدينة 
 
ي من الطريق ف %40سافرت السيارة في طريق ترابية ا

 .%10الشارع الرئيسي، واضطرت الى خفض سرعتها ب 

ن السيارة قطعت في    كم. 240هو  Bالى المدينة  Aطول الطريق من المدينة  
 
معطى ا

2الشارع الرئيسي   

3
 في ساعتين. Bو  Aالمسافة بينى  

 .Aالى  Bجد زمن سفر السيارة في طريق عودتها من    

 

موعد ب 2010صيف   
 متر. 2طول ضلعه   ABCDبنوا نافذة زجاجية شكلها مربع 

مثلثين متطابقين  صممت اثنتان من زوايا المربع على شكل
AGE  وBGF   بحيثAE = BF = x  .)نظر الرسم

 
 )ا

النافذة مصنوعة من المثلثان مصنوعان من زجاج ملون، وبقية 
شاقل،  20ثمن المتر المربع من الزجاج الملون هو  زجاج عادي.

عطى البائع  شاقل. 10وثمن المتر المربع من الزجاج العادي هو 
 
ا

 على الزجاج العادي. %10على الزجاج الملون و  %22تخفيضا نسبته 

 .%14مجموع التخفيض على نوعي الزجاج اللازمين لبناء النافذة كان    

 .AEجد طول    
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  2010صيف 
أ
موعد ا  

 " وقماش من النوع " ب ".
 
 يوجد في دكان نوعان من القماش: قماش من النوع " ا

كبر ب 4ثمن 
 
" ا
 
متار من القماش من النوع "ا

 
متار من النوع " ب ". 3شاقل من ثمن  135 ا

 
 ا

حد الزبائن 
 
" و 3اشترى ا

 
متار قماش من النوع "ا

 
متار قماش من النوع " ب ",  4ا

 
 ا

 شاقل. 382.5ودفع 

متار 
 
" الموجودة في الدكان مساويا لعدد ا

 
متار القماش من النوع "ا

 
 قبل الشراء كان عدد ا

 القماش من النوع " ب ".

كبر ب 
 
" الموجود في الدكان، ا

 
 شاقل من ثمن كل القماش  396ثمن كل القماش من النوع "ا

 من النوع " ب ".   

 ", وسعر ال 
 
. جد سعر المتر الواحد من القماش من النوع " ا

 
متر الواحد من القماش من ا

 النوع  " ب ".

متار القماش من كل نوع الموجودة في كل الدكان )قبل الشراء(.. ب
 
 جد عدد ا
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 2010شتاء 
على. الوعاء هو بشكل

 
صندوق وقاعدته  يبنون وعاء مفتوحا من الا

ABCD  هي مربع. بنوا داخل الصندوق حاجزا دقيقا جدا
BDD'B'  مخططا في الرسم. طول ضلع القاعدةABCD  هوa. 

 ارتفاع الصندوق هو ضعف طول قطر القاعدة.

. عبر بدلالة  
 
 عن ارتفاع الصندوق. aا

ب. سعر المادة التي صنعت منها قاعدة الصندوق  والحاجز هو 
وجه سعر الماد  شاقل للمتر المربع. 15

 
ة التي صنعت منها ا

8الصندوق هو  تكلفة المواد التي لزمت .  شاقل للمتر المربع 2
 شاقل. 812لبناء الصندوق )بما في لك الحاجز( كان مجموعها 

 .aجد قيمة    
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جابات تمارينإ    
 

إلمسائل 
 إلكلامية
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موعد ب 2017صيف   

          ( 1) .أ
12

xy
  

2

23

yx


   مساحة المثلث الرمادي 

xy
xy

3

1

12

4



  مثلثات  4مساحة 

 
 المساحة البيضاء  المساحة الكلية  (  المساحة الرمادية 2)

xyxyyx
3

2

3

1
 المساحة البيضاء 

 

 :ثمن تبليط المساحة الرمادية .ب
2

75
xy
 

xy :ثمن تبليط المساحة البيضاء
3

2
60 

18

117065

11704025

1170
3

2
60

2
75











xy

xy

xyxy

xy
xy

  

3نعوض  yx ) معطى ( 

0183

18)3(

2 



yy

yy 

61 y    ملغى 

                2

93
2,1


y

 
  

    32 y    

  

 6333  yx  
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  2017صيف 
 
موعد إ  

مجد من  xنرمز بـ  .أ
 
 .Cإلى  Aلسرعة ا

 .x5.1يكون  Bإلى  Aذا سرعة كريمة من إ
tvsالقانون   

  t 
 الزمن 

v 
 السرعة 

s 
 المساحة

 BإلىAمن  كريمة
xx

40

5.1

60
 x5.1 60 

مجد
 
 ا

Aمن %40

C xإلى

40 x 40 

 

مجد هي 
 
 .Cو Aمن المسافة بين  40%كم وهي  40حسب الجدول المسافة التي قطعها ا

404.0 s. 
100s  المسافة بينA  وC. 

استغرقت كريمة  .ب
x

 .Cإلى  Aلتصل من  40

بعد ساعة من ذلك 







1

40

x
مجد ليصل من  

 
   .Cإلى Aوهو الزمن الذي استغرقه ا

CA: tvs في المقطع              1
40100


xx

 

tx 100                                              1
60


x

  

t
x


مجد( 60xكم / ساعة                              100

 
 )سرعة ا
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2017شتاء   
 
 
ول ساعتين. xنرمز بـ  .ا

 
  لسرعة سامي ا

xxلذلك تكون سرعته بعد الاستراحة  2.1
100

20100


   ميرة وتكون س
 
 .3xرعة ا

شكلون و
 
بيب وا

 
ن المسافة بين تل ا

 
ميرة وسامي  70بما ا

 
ن ا

 
كم  30على بعد  التقواكم وبما ا

ميرة كم 
 
بيب تكون المسافة التي قطعتها ا

 
403070من تل ا . 

  t 
 الزمن 

v 
 السرعة 

s 
 ةאالمسا

قبل 
 x x2 2 الاستراحة

 الاستراحة
5.0

 
0 0 

بعد 
x الاستراحة

x

2.1

230 x2.1 x230 

ميرة
 
 حتى اللقاء ا

x

40

 x 40 

 

مير حتى اللقاء(
 
    )زمن سير سامي حتى اللقاء( = )زمن سير ا

x

x

x 2.1

230
5.025.2

3

40 



: 

              

090242

)230)(3(48

2.1

230

3

40

2.1

230
5.025.2

3

40

2 













xx

xxx

x

x

x

x

x

x

 

0x30x 
..ko3x  

 سرعة سامي. 3=

ميرة خرجت الساعة  .ب
 
ن ا

 
وسارت لمدة  30:9بما ا

3

2
6

6

40
  ي

 
دقيقة لذلك  40ساعات و  6ا

  10:16 الساعة التقيا
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موعد ب 2016صيف   
كرم من  xنرمز بـ  .أ

 
 .Bالى  Aلسرعة ا

 .x2.1هي  Cالى  Bلذلك تكون سرعته من 
كرم من  tنرمز بـ 

 
  Bالى Aلزمن ا

 t25.1هو  Cالى Bلذلك يكون الزمن من 
 

  t 
 الزمن 

v 
 السرعة 

s 
 المسافة

AB  t x xt 

BC  t25.1
 

x2.1 xt5.1 
لو سافر 
كرم 

 
 ا

)...( 
BC  6 x x6 

 

BCالمسافة من    كبر بـ
 
ABكم من المسافة بين  40الى ا .  

80405.0405.1  xtxtxtxt 
BCالمسافة من    في المقطعين 

6 1.5 6 1.5 80 20x xt x x      
 

ABالمسافة من  .ب  هي:  xt 

80xt 
 80ABكم
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  2016صيف 
 
موعد إ  

 للنسبة المئوية لربح المستورد. Pنرمز بـ  .أ

 مع الربح الذي باع به المستورد ن السعر يكو
100

100
200.1

P
. 

سعر البيع في المحلات بعد الربح بنفس النسبة 
100

100
)

100

100
200,1(

PP 



 

  .1728وهو يساوي 

100   نفرض 

100

p
q


 

1728)200,1(  qq 

120100

2.1
100

100

02.1

44.1

1200:/17281200

2

2












P

P

qq

q

q

 

20P 
 20%النسبة 

 
 نحسب السعر الذي دفعه يوسف لمستورد. .ب

170442.1200,1
100

42100
200,1 


 

قل من 
 
قل مما يدفعه في المحل التجاري  1728وهو ا

 
  .إذا دفع ا
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2016شتاء   
 .
 
يام الرحلة و   x فرضن  ا

 
1400هو المبلغ الذي يتم صرفه كل يوم  yعدد ا yx  

يام كان المصروف  -
 
ول خمس ا

 
 y5في ا

يام التي تبقت  -
 
 4xومع اليوم الذي تم زيادته    5xعدد الا

  100yواحد  المصروف لليوم الالصرف بعد زيادة  -
خر  -

 
)4(الصرف في ا x  يام

 
)4)(100(   ا  yx 

5)4)(100(1900ذا  إ  yxy 

140023001005

1900)100)(4(5

1400











xyxxyy

yxy

xy

 

900100y 

01400900100

1400)900100(

2 



xx

xx 

2x           7x 
9007100 y 

200y 
 

ن المصروف قبل الزيادة كان  .ب
 
 200yبما ا

 300100yوبعد الزيادة 
  50%فتكون النسبة المئوية 
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موعد ب 2015صيف   
 سعر التخفيض قبل نهاية الموسم.  :x .أ

40: x  ،سعر التنورة قبل نهاية الموسمx2: .سعر البنطلون قبل نهاية الموسم 

xx  :على القميص 30%تخفيض  7.0
100

30100


 

xx  :نعلى البنطلو  20%تخفيض  6.128.02
100

20100


     

)40(75.0)40(  :على التنورة 25%تخفيض 
100

25100



xx 

 274دفعت دانا مبلغ 

24405.3

2743075.03.2

275)40(75.06.17.0







x

xx

xxx

 

80x 
 

80  :المبلغ الذي دفعته قبل نهاية الموسم .ب 120 160 360   

86274360الفرق في المبلغ بعد التخفيض    100%89.23%، النسبة المئوية
360

86
 

 

  2015صيف 
 
موعد إ  

 
 
 .x2.1و طول المستطيل    xعرض المستطيل    (1) .ا

10:32.12.11.12.1%كبّروا الطول بـ 
100

10100
xxx 

 

10:9.0%صغروا العرض بـ
100

10100
xx 

 
 

2188.132.19.0مساحة المستطيل الجديد :   xxx  
 

 مستطيل                                    مستطيل                      
  جديد                                          معطى                   

x32.1                        

x9.0  

x2.1                    

x  
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22.12.1  :مساحة المستطيل المعطى  (2) xxx  
222  :الفرق بين المساحتين 012.0188.12.1 xxx  

01.0  :النسبة
2.1

012.0
2

2


x

x 
 

ن القطر في المستطيل يقابل الزاوية قطر   .ب
 
المستطيل هو قطر الدائرة و ذلك لا

 القائمة .

6122  ACR  
 ACDحسب فيثاغورس في 

100

24444.2

24444.1

)612()2.1(

2

2

22

222









x

x

xx

xx

 

10x 
 

 : لإيجاد مساحة المستطيل الجديد 10xنعوض 

8.11810188.1 2  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

0 x
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2015شتاء   
1500 يكون حسب المعطى، اذا لسعر الكرسي yلسعر الكنبة و   xنرمز بـ  .أ yx . 

08.0:الارتفاع في السعر يكون  8%بعد ارتفاع سعر الكنبة بـ 
100

8
xx  

1.0:الانخفاض في السعر يكون  10%بعد انخفاض سعر الكرسي بـ 
100

10
yy  

 بما ان الارتفاع يساوي الانخفاض  إذا
yx

yx

5.2

1.0208.0



 
 

25001000

5.1:/15005.1

15005.2

5.2

1500















xy

y

yy

yx

yx

 

 
3دفع ثمن الكراسي الثلاثة  .ب 90% 1000 3 0.9 1000 2700:      

%108دفع ثمن الكنبة  2500 1.08 2500 2700:    
ي دفع كليا 

 
 5400ا

3لو اشترى قبل نهاية السنة لكان دفع  1000 2500 5500   

100النسبة  5500من  100إذا وفر مبلغ 
0.01818 1.818%:

5500
  
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موعد ب 2014صيف   
 Bإلى  Aسرعة الراكب في طريقه من  v  :نرمز

 
 السرعة 

 )كم / الساعة(
 المسافة
 )كم(

 إلزمن
 )ساعات(

  BإلىAفي الطريق من 
v 30 v

30 

 AإلىBفي الطريق من 
3v 30 60

5030


v
 

 

(            تحقّق: Aإلى  Bالمسافة من  .أ
6

530
()3(30 

v
v      







010832 vv 

0v12كم/ الساعة                                 ، لذلكv                     
 

ساعة  2.5                 :هو Bإلى  Aزمن السفر من  .ب
12

3030

v
 

                                                                    
ساعة  A:                     1باتّجاه  Bزمن السفر من  5.25.3 

 لذلك المسافة التي قطعها الراكب 

1 ( 3) 1 (12 3) 9v        
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  2014صيف 
 
موعد إ  

   x  :" هوبسعر تذكرة الطيران في الشركة " .أ
" هو

 
   x9.0  :سعر تذكرة الطيران في الشركة "ا

 y: " هوبسعر الاستضافة في الفندق في الشركة "
" هوسعر 

 
 y2.1: الاستضافة في الفندق في الشركة "ا
yxyx                      :لكل عرض نفس السعر، لذلك يتحقق 2.19.0  

yx

yx

2

2.01.0









 

 
" 5040دفع يوسف  .ب

 
 شيكل مقابل تذكرة الطيران في الشركة "ا

 الشركة "ب"،والاستضافة في الفندق في 

                                                لذلك يتحقق:








yx

yx

2

50409.0   "
 
 حسب البند "ا

                        :حل هيئة المعادلات هو
1800,3600 



yx
   

 شيكل 3600          سعر تذكرة الطيران في الشركة "ب" هو:   
 شيكل 1800      سعر الاستضافة في الفندق في الشركة "ب" هو: 
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2014شتاء   

 
 
 R=1.3r حسب المعطى:                              .ا

 I                           :2rπ=IS مساحة الدائرة 

 II                        :2Rπ=IIS مساحة الدائرة 

 2rπ=1.692r)(1.3π= IIS                         من هنا: 

                    IS ∙=0.69  2rπ ∙=0.69 IS -IIS 

                          
0.69SI

SI
 ∙ 100% = 69%     

                              ⇓  
                    IIS  ِكبر ب

 
 ISمن  %69 ا

 

 I S – IIS =54.165حسب المعطى:                    .ب

نّ:          
 
" ا
 
 2rπ0.69= I S – IISوجدنا في البند "ا

  , 2rπ0.69r > 0 54.165 =                          من هنا:   

                                                     ⇓ 
                      

                                       r = 5 سم                                                         
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موعد ب 2013صيف   

 
 
200السعر بعد احضار صديق واحد يصبح   . ا (1 )

100

x
  

200السعر بعد احضار الصديق الثاني يصبح  (1 ) (1 )
100 100

x x
    

2

2

2

2

2

1

2

200 (1 ) (1 ) 144.5
100 100

200 (1 ) 144.5
100

200 (1 2 1 ) 144.5
100 10000

200 4 144.5
50

4 55.5 0
50

200 2775 0

15

185

x x

x

x x

x
x

x
x

x x

x

x

    

 
   
 

     

  

  

  





 

كبر من   x=185الجواب 
 
ن يكون ا

 
ن التخفيض لا يمكن ا

 
 100ملغي لا

 x=15%الجواب 

صلي هو . ب
 
 %100و هو يشكل  200 السعر الا

  144.5السعر بعد التخفيض هو 

 200من  144.5 نفحص كم يشكل

144.5
100% 72.25%

200
  

 اذا نسبة التخفيض هي 

27.75%=  72.25% - 100%  
 
200السعر بعد احضار صديق واحد يصبح    –ا (1 )

100

x
  
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  2013صيف 
 
موعد إ  

نظر الرسم(. AD=2Rنرمز: 
 
 )ا

R  :21مساحة نصف الدائرة التي نصف قطرها 

2
R 

  ABCD                           :24Rمساحة المربع 

 

2لذلك حسب المعطى:              21
4 0.2187

2
R R           

                              

2 2

2

2

1
4 0.2187

2

1
4 3.14 0.2187

2

0.09

0.3

R R

R

R

R م

 



 
   

 







 

 

R>0   : 0.3, لذلكR  م

  R:          0.3 محيط نصف الدائرة التي نصف قطرها 

ضلاع المربع 
 
ABCD             :3 محيط ثلاثة ا 2 0.3  

0.3محيط الاطار:                           3 2 0.3 2.742        
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 2013شتاء 

 
 
 xنفرض سرعة راكب الدراجة الهوائية:  .ا

 10xإذا فسرعة الشخص  
 

 دقيقة: 24بعد 
 المسافة الزمن )بالساعات( السرعة 

 الدراجة الهوائية
x 24

0.4
60

 0.4x 
 الشخص

10x 24
0.4

60
 0.4( 10)x  

 
 

ن: 
 
 ينتج ا

0.4المسافة الكلية من  12 0.4( 10)x x B A     

 
و ساعة كاملة:60=36+24بعد )

 
 ( دقيقة ا

الزمن  السرعة 
 )بالساعات(

 المسافة

 الدراجة الهوائية
x 1 

x 
 الشخص

10x 1 
10x 

  
 

ن: 
 
 ينتج ا

0.6الكلية منالمسافة  0.6( 10) :x x A B    
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 ذا:إ
0.4 12 0.4( 10) ( 10)

0.4 0.4 12 4 10

0.8 8 2 10

18 1.2

15

x x x x

x x x x

x x

x

km
x

hour

     

     

  





  

  .ب

 
15 1 15

X V T

km

 

  
 

 
 

موعد ب 2012صيف   

 xنفرض سعر الدقيقة في النهار:  

40إذا سعر الدقيقة في المساء:
(1 ) 0.6

100
x x   

 هو:   %18 التخفيض بسعر الدقيقة في المساء بعد 

18
(1 ) 0.6 0.82 0.6 0.492

100
x x x      

 لذلك:

150 300 (0.492 ) 44.64

150 147.6 44.64

297.6 44.64

0.15

x x

x x

x

x

   

 





 

 0.15 100 15   سعر دقيقة النهار 

0.6 سعر دقيقة المساء   0.15 0.09   
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  2012صيف 
 
موعد إ  

 بعد الارتفاع  
 
1)إذا سعر الهاتف في المحل ا ) 600

100

x
  

1)وفي المحل ب بعد التخفيض   ) 900
100

x
  

 وبما ان الاسعار بعد التغيير متساوية:

(1 ) 600 (1 ) 900
100 100

600 6 900 9

15 300

20

x x

x x

x

x

    

  





 

 إذا السعر النهائي: 

20
(1 )600 720

100
   

 

2012شتاء   

ول
 
A)  نفرض سرعة الا B) : x  

A)  الثانينفرض سرعة  ) : yD   

 المسافة الزمن السرعة المسار

A B x 2 
2x 

A D y 2 
2 y 

BD y 2.5 
2.5 y 

 

 هي:  BDالمسافة من           

                                                             2.5 y 10 y 4   
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 باستخدام فيثاغورس:

2 2 2

2 2 2

2 2

2

2

2

(AB) ( ) 10

(2x) (2 ) 10

4 (2 4) 100

4 64 100

4 36

9

3

3

AD

y

x

x

x

x

x

x

 

 

  

 







 

        

3xالجواب      3إذا:                ملغي

4

x

y




 

 

موعد ب 2011صيف   
.  نفرض سعر الفانيلة الواحدة  

 
نه خسر في سعر الفانيلة التالفة الواحدة و   xا

 
ي  %20بما ا

 
ا

 ان السعر الجديد للتالفة:

             20
(1 ) 0.8

100
x x     

 .80فانيلات تالفة = السعر    

 5عدد الفانيلات التالفة =    

5 (0.8 ) 80

20

x

x

 


            20دفع التاجر مقابل الفانيلة الواحدة                 

نه ربح في سعر الفانيلة الواحدة  ، nب. نفرض عدد الفانيلات الكلي
 
ن  %30معطى ا

 
ي ا

 
ا

 السعر الجديد:

          30
(1 ) 20 1.3 20 26

100
        
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190 (26( 5) 80) (20 )

190 26 130 80 20

240 6

40

n n

n n

n

n

   

   





 

 
  2011صيف 

 
موعد إ  

  السيارة سرعة نفرض
 
  ب: السيارة سرعة فتكون، x   ا

25
(1 ) 1.25

100
x x 

 

:  السيارة تستغرقه الذي الزمن نفرض
 
 tا

1:   ب السيارة تستغرقه الذي الزمن فيكون

2
t  

  :إذا

 مسافة زمن  سرعة 
 
 
 ا

x t xt 
 
 ب

1.25x 
 

1

2
t 

 
1

(1.25 ) ( )
2

x t 
 

 

 :عندما يلتقيان

1
(1.25 ) ( )

2

1.25 0.625

0.625 0.25

0.625

0.25

2.5

xt x t

xt xt x

x xt

t

t

  

 





  ساعة        
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2011شتاء   

:نفرض السرعة:  (B A)x  

)فتكون السرعة  )A B    :10بالطريقة الترابية
(1 ) x 0.9

100
x  

ن طول الطريق في: 
 
240وبما ا ( )B A  

)فإن طول الطريق من:  )A B :40
(1 ) 240 0.6 240 144

100
     

نه قطع 
 
يضا ا

 
2)معطى ا

3
B)الطريق من     A)  )في ساعتين 

ن: 
 
ي ا

 
2ا

240 160
3
  

/ السرعة             وحسب قانون

160

2

80KM H

x

x



     ساعة 2والزمن  160المسافة 

/0.9 0.9 80 72

( )

144
2

72

KM H

H

x

B A

S
T

V

T



  





 

)زمن العودة         )B A 
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موعد ب 2010صيف   

 معطى   

ن المثلثات متطابقة فإن 
 
 وبما ا

       سعر الزجاج الملون بعد التخفيض

         سعر الزجاج العادي بعد التخفيض

 
 

ن مجموع التخفيض على نوعي الزجاج 
 
 معطى ا

 
 

 

 

 

 

 

AE BF x 

1AG BG 

22
(1 ) 20 0.78 20 15.6

100
    

10
(1 ) 10 0.9 10 9

100
    

1

2 2

2 2 4 2( ) 4
2 2

AGE BGF

EGFCD

x x
S S

x x
S x


  

      

14%

 

14
15.6 2 ( ) 9 (4 ) (1 ) 20 2( ) 10(4 )

2 100 2

15.6 36 9 0.86 20 40 10

15.6 36 9 17.2 34.4 8.6

2 1.6

0.8

x x
x x

x x x x

x x x x

x

x

 
          

 

    

    

  





42 
 

  2010صيف 
 
موعد إ  

 :" 
 
 xنفرض سعر متر قماش من " ا

 yنفرض سعر متر قماش من " ب ": 

 حسب المعطى:

4 135 3

3 4 382.5

4 3 135

3 4 382.5

12 9 405

12 16 1530

25 1125

45

4 135 3 45

67.5

x y

x y

x y

x y

x y

x y

y

y

x

x

 

 



 

 



 

   



  





  



 

 " قبل الشراء 
 
متار القماش من " ا

 
 n:ب. نفرض عدد ا

متار القماش من " ب ":      
 
يضا عدد ا

 
 nإذا ا

                   67.5 396 45

17.6

n n

n

 


 

متار من كل نوع هو: 
 
 17.6إذن عدد الا

 

 

 



43 
 

 2010شتاء 
 .
 
 : ABDفي ا

                  
2 2 2

2

BD a a

BD a

 



 

2ارتفاع الصندوق:  ب. 2a 

 ABCD  :215aسعر بناء القاعدة 

BDDBسعر بناء الحاجز    :215 2 2 2 60a a a   

ربعة اوجه: 
 
24سعر بناء الا (8 2) ( ) (2 2) 128a a a     

                    
2 2 2

2

2

15 60 128 812

203 812

4

2, 2

a a a

a

a

a a



  





  

 

2a    :0ملغي لانa . 
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 الجزء الثاني
 

الهندسة 
 التحليلية
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موعد ب 2017صيف   
مامك يصف دائرة .

 
نّ نصف قطر الدائرة هو ى:معط الرسم الذي ا

 
يقع  M. مركز الدائرة، 20ا

 .تقع على محيط الدائرةA)12,13(النقطة  .xعلى الجزء الموجب للمحور 

 .Mجد إحداثيّات النقطة  .أ
 .Bالنقطة  في xر المحو  للدائرة يقطعمماسًا  Aمرّروا عبر النقطة 

 .Bجد إحداثيات النقطة  .ب
 .BAMجد معادلة الدائرة التي تحصر المثلّث  .ج
C  هي نقطة تقاطع الدائرة المعطاة مع المحورx كما هو ،

 موصوف في الرسم.
 .Cللنقطة  x(  جد الإحداثيّ 1) .د

يّة قيّم 2)
 
kxيقطع المستقيم  K(  جد ل  ( لوالدائرتين 

يًا منهما( .
 
 يمسّ ا

 
 

  2017صيف 
 
موعد ا  

)النقطتان 2,1)B   ّ10)و, 5)C   4,3(تقعان على محيط دائرة مركزها( M.  من النقطةA التي ،
 ،كما هو موصوف في الرسم.Cوّ Bتمسّان الدائرة في النقطتين  خارج الدائرة، تخرج قطعتان

 .ACوّ AB(  جد معادلتّي المستقيمين 1) .أ
 .A(  جد إحداثيّات النقطة 2)

 .AM(  جد طول القطعة 1) .ب
 (  جد معادلة الدائرة التي2)

 .ABMتحصر المثلّث         
 على محيط الدائرةC(  هل تقع النقطة 3)

. التي وجدتّ معادلتها ؟ علّل تحديدك  
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2017شتاء   
صل المحاور  Mدائرة مركزها 

 
في نقطة إضافيّة  xالدائرة تقطع المحور  .Oتمرّ عبر نقطة ا

)0,8(A،  وتقطع المحورy  0) في نقطة إضافيّة, 4)B .) انظر الرسم ( 

 هو قطر في الدائرة؟ علّل إجابتك.ABهل  .أ
 جد معادلة الدائرة. .ب
 تقع على محيط الدائرة في الربع الثالث Cالنقطة  .ج

 بحيث مساحة المثلّث  ) لكن ليس على المحورين (،
BOC 16هي. 

 .Cللنقطة  xجد الحداثيّ  (1)
 . Cللنقطة  yجد الحداثيّ  (2)

 . BMCاحسب مساحة المثلّث .د

 

 

موعد ب 2016صيف   
س  )انظر الرسم(. Mيلتقيان في النقطة  ABCDقطرا المربّع     

 
 .)5,5(هي Aإحداثيّات الرا

xyهي BDمعادلة قطر المربّع، 
3

1
. 

 .ACجد معادلة قطر المربّع،  .أ
 المربّع. تحصرجد معادلة الدائرة التي  .ب
 احسب طول ضلع المربّع. .ج
 في المربّع  المحصورةاحسب طول نصف قطر الدائرة  .د

 )انظر الرسم(.
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  2016صيف 
 
موعد ا  

  II: وّ  Iمعطاة الدائرتان 

3622  yx.I 
25.20)5.7( 22  yx.II 

 .Bوّ Aتتقاطع الدائرتان في النقطتين 
A .)وّل )انظر الرسم

 
 تقع في الربع ال

 . Bوّ Aجد إحداثيّات النقطتين  .أ
جد  .  IIمماسًا للدائرة Aمرّروا عبر النقطة  .ب

 .معادلة المماسّ 
يقطع  "  ب المماسّ الذي وجدتَه في البند " .ج

جد مساحة  . Cفي نقطة إضافيّة ، Iالدائرة 
  .  II مركز الدائرةACM .Mالمثلّث 

 

  2016شتاء 
اثنان من رؤوس المثلّث هما  )انظر الرسم(. ABCمعطى المثلّث 

( 2,2) (6, 2)C B . 

  .BC جد معادلة العمود المتوسّط للضلع .أ
3هي  ACمعادلة العمود المتوسّط للضلع 11y x  . 

 .ABCجد معادلة الدائرة التي تحصر المثلّث  .ب
س  AC(  هل العمود المتوسّط للضلع 1) .ج

 
 ؟ علّل.Bيمرّ عبر الرا

BCBA(  هل 2)  .؟ علّل 
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موعد ب 2015صيف   

معطى مثلّث قائم الزاوية فيه      90ABC∢.  الضلعAB   موضوع على المستقيم
1243  yx.  المستقيم يقطع المحورx  في النقطةB  والمحورy  في النقطةD. 

 ABهي منتصف الضلع Dالنقطة  .xيوازي المحور  ACالضلع 
 )انظر الرسم(.

 .ACجد معادلة الضلع  .أ
 .Cجد إحداثيّات النقطة  .ب
ن الشكل الرباعيّ  .ج

 
هو متوازي  BACFمعطى ا

ضلاع 
 
CF‖ABAC(ا ,‖BF(. 

 .Fجد إحداثيّات النقطة 
ضلاع  .د

 
 .BACFجد مساحة متوازي ال

 

  2015صيف 
 
موعد ا  

نّ الدائرة التي معادلتها    
 
)3()(25معطى ا 22  kyx.صل المحاور

 
 ، تمرّ عبر نقطة ا

K.هو بارامتر 
 .K(  جد قيمتّي 1) .أ

 اللتين وجدتَهما. K(  اك تب معادلتّي الدائرتين اللتين تلائمان قيمتّي 2)
 جد نقاط تقاطُع كل واحدة من الدائرتين مع المحورين. .ب
 ارسم الدائرتين في هيئة محاور واحدة. .ج
axالمستقيم  .د   ،0يمسّ الدائرتينa. 

 .aجد    (1)
 ماهي إحداثيّات نقطتّي التماسّ؟   (2)
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2015شتاء   
س    

 
نّ  )انظر الرسم(.xيقع على المحور ABCDفي الشكل الرباعيّ  Cالرا

 
  :معطى ا

)1,4(,)3,10( AB،||AB DC90BCD  S.   

س  .أ
 
 .E)0,6(يمرّ عبر النقطة  ADالمستقيم  .Cجد إِحداثيّات الرا

؟ ADهي منتصف الضلع  Eهل النقطة  .ب
 علّل.

هو قطر في الدائرة التي تحصر ECهل  .ج
 ؟EDCالمثلّث 
 علّل.

 

 

موعد ب 2014صيف   
 )انظر الرسم(.Bو  Aيقطع دائرة في النقطتين  3yالمستقيم           

تقع ايضًا على المستقيم  Aالنقطة            
3

1

3

2
 xy. 

.    جد إحداثيّات النقطة 
 
 .Aا

ن مركز الدائرة هو 
 
)6,3(ب.  معطى ا M.  

 جد معادلة الدائرة.                
  OAMBج .   جد مساحة الشكل الرباعيّ 

               (O .)صل المحاور
 
 نقطة ا
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  2014صيف 
 
موعد ا  

   ABCD هو شكل رباعيّ فيهAD‖BC.  الضلعAB  10موضوع على المستقيم yx، 

نّ  .xموضوع على المحور  CDوالضلع 
 
  :معطى ا

(2,0)C  ،(8,0)D، 
  .6هو Aللنقطة  xالإحداثيّ 

 .Aللنقطة  yجد الإحداثيّ  .أ
 .ADجد معادلة المستقيم  .ب
 .Bجد إحداثيّات النقطة  .ج
 .Eفي النقطة  yيقطع المحور  BCالمستقيم  .د

نّ المستقيم   (1)
 
 .xيوازي المحور  AEبيّن ا

 .AEBجد مساحة المثلّث    (2)

 

 

2014شتاء   
س  ABCDفي المستطيل 

 
)انظر الرسم(. xيقع على المحور  Aالرا  

س  yالإحداثيّ 
 
.8هو Bللرا  

y =
1

4
𝑥 + 7

1

2
هي    BCمعادلة الضلع    

صل المحاورOC (O –     )معادلة المستقيم 
 
نقطة ا  

y=1.5x هي     
 
 
س   .ا

 
س  Bجد احداثيات الرا

 
 Cوالرا

س 1)  .ب
 
 A(   جد احداثيات الرا

 (   جد احداثيات نقطة التقاء قطري المستطيل.2)
 OADد مساحة المثلث . جج           
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موعد ب 2013صيف   
ضلاع 

 
موضوع   ABالضلع  )انظر الرسم(.  ABCDمعطى متوازي ال

1على المستقيم  
6

3
y x    الضلع و AD   موضوع على المستقيم

5 20y x  ضلاع يلتقيان في النقطة  . و
 
 . (2,3)قطرا متوازي ال

 
 
س  .ا

 
 Cجد احداثيات الرا

س .ب 
 
س Bجد احداثيات الرا

 
 D, واحداثيات الرا

 علل . ؟  ACو نصف قطرها   Aالدائرة التي مركزها     Cيمس في النقطة   BCهل الضلع .ج 

 

 

  2013صيف 
 
موعد ا  

نظر الرسم(. B (-2,8)و  A (10,4)معطاة النقطتان: 
 
بحيث   xموجودة على محور P النقطة  )ا

 .Bيساوي بعدها عن النقطة   Aالنقطة  بعدها عن

 .
 
 .Pجد احداثيات النقطة ا

 .ADBPهي رؤوس للشكل الرباعي  Pو   Bو   Aالنقاط 

ن:  
 
BP||معطى ا AD  ,||BD PA 

س 
 
 .Dب. جد احداثيات نقطة الرا

 . علل.BDAج. جد طول نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلث 
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2013شتاء   

 y=7.موجود على المستقيم  Mمعطاة دائرة , مركزها في النقطة 

1المستقيم 
y

2
x  6,3(يمس الدائرة في النقطة( A. 

نظر الرسم(.
 
 )ا

  .
 
 . Mجد احداثيات المركز    (1)ا

 جد معادلة الدائرة. (2)     

نظر Bموجودة فوق النقطة  C. النقطة  Cو  Bفي النقطتين  yب. الدائرة تقطع محور   
 
.)ا

 الرسم(.

ن المستقيم        (1)
 
 A.يوازي المستقيم الذي يمس الدائرة في النقطة  BMبين ا

 .BMAجد مساحة المثلث  (2)     

 

موعد ب 2012صيف   

معطاة دائرة معادلتها      
2 2

3 25 x a y   . a  .صل  هو بارامتر
 
تمر الدائرة عبر نقطة ا

نظر الرسم(.  Mالمحاور, و مركزها 
 
 يقع في الربع الثاني )ا

. جد قيمة 
 
 .aا

كبر  yاحداثيها ت النقاط على محيط الدائرة التي ب. جد احداثيا
 
ا

 .xمن احداثيها ال 2ب

بند " ب " ج. في كل واحدة من النقاط التي وجدتها في ال
 ة هذه المماسات.جد معادل يمررون مماسا للدائرة.
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  2012صيف 
 
موعد ا  

3هي  ABمعادلة الضلع  , انظر الرسم .ABCD (AB||DC) معطى شبه المنحرف 
y X 6 

4
  

إحداثيات  .0هو  CBميل الضلع و   x= -8 هي   ADمعادلة الضلع 
س 

 
 (.4,6هي ) Cالرا

 
 
 .Dو B و  Aجد إحداثيات الرؤوس  .ا

   .ACB في المثلث  BC( جد طول الرتفاع على الضلع 1) .ب
 .ACB( جد مساحة المثلث 2)           

 

 

2012شتاء   
صل المحاور هو  yتقع على المحور  Aالنقطة 

 
 .1.25في جزئه الساب,  وبعدها عن نقطة ا

نظر الرسم(. (11- , 13-)هي  Bاحداثيات النقطة 
 
 )ا

.  جد معادلة المستقيم 
 
 .ABا

 .ABتقع في الربع الثالث على المستقيم  Mب. النقطة 

    M   هي مركز الدائرة التي تمس المحورx   في النقطةD  والمحور
y  في النقطةC .)نظر الرسم

 
 )ا

 .Mجد احداثيات النقطة     

 .Fو  Eفي النقطتين  Mيقطع الدائرة التي مركزها  ABج. المستقيم 

. علل.  ل حاجة FMCعن مساحة المثلث  Sعبر بدللة  .Sهي  EMCمساحة المثلث     
 .Fو  Eلإيجاد إحداثيات النقطة 
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موعد ب 2011صيف   
ضلاع الشكل الرباعي  
 
 y=x-5و على المستقيم   y=x. و على المستقيم xموضوعة على المحور  ABCOا
نظر الرسم(. x=a و على المستقيم   

 
كبر من  a      )ا

 
 .5هو بارامتر ا

. ما هو الشكل الرباعي 
 
 ؟ علل.ABCOا

 .ABCOب. جد احداثيات رؤوس الشكل الرباعي  

 حسب الحاجة(. a)عبر بدللة      

 .Dفي النقطة  xيقطع المحور   x=aج. المستقيم  

 .ABDعن مساحة المثلث  aعبر بدللة  (1)  

 .ABCOعن مساحة الشكل الرباعي  aعبر بدللة  (2)  
ن مس (3)  

 
 .aجد قيمة  .22.5هي  ABCOاحة الشكل الرباعي معطى ا

 

  2011صيف 
 
موعد ا  

طول  .   كما هو موصوف بالرسم.Bو A في النقطتين  yالمحور  مستقيمان يقطعان Kيمر عبر النقطة 
 .y=4x-14هي  BKمعادلة المستقيم  .17هو  ABالقطعة 

. جد احداثيات النقطة  
 
 .Aا

ن مساحة المثلث  
 
يضا ا

 
 .Kجد احداثيات النقطة  34 . هي  AKBب. معطى ا

ن القطعة  (1) ج.
 
 هي قطر في الدائرة  ABبين ا

 .AKBالتي تحصر المثلث         

 AKBجد معادلة الدائرة التي تحصر المثلث  (2)    
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2011شتاء   
ول، مستقيما يمس الرب , الموجودة فيMمرروا عبر النقطة  .O(0,0)معطاة دائرة مركزها  

 
ع ال

  D(1,-1)النقطة  الدائرة في

. جد معادلة الدائرة. 
 
 ا

 ب. جد: 

 .ODمعادلة المستقيم  (1)     

 .DMمعادلة المماس  (2)     

ن  
 
18DM ج. معطى ا   جد احداثيات النقطةM. 

 جد معادلة هذه الدائرة. .O , D , Mد. مرروا عبر النقاط  

 

 

موعد ب 2010صيف   
نظر الرسم( Eيلتقيان في النقطة  ABCDقطر المربع  

 
س   )ا

 
 . (7- , 1)هي  Aاحداثيات الرا

 .x + 3y = 0هي  BDمعادلة القطر 

  .
 
 .Eجد احداثيات النقطة  AC.   (2)جد ميل القطر  (1)ا

 ب. جد معادلة الدائرة التي تحصر المربع.

 ج. احسب طول ضلع المربع.

ضلاع المربع د. جد معادلة الدائرة 
 
المحصورة في المربع بحيث ا

 تمس الدائرة.
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  2010صيف 
 
موعد ا  

AB  هو وتر في دائرة مركزهاM. MA  يوازي المحورy  وMB  يوازي المحورx.   مرروا عبرM 
حد المستقيمين 

 
مماسا  Bمرروا عبر   AB.و المستقيم الثاني يوازي  ABيعامد  مستقيمين: ا

 Dوالمستقيم الموازي يقطع المماس في النقطة   ,Cالعمود يقطع المماس في النقطة  للدائرة.
نظر الرسم(.

 
 )ا

ن:    
 
 . A (5,7)  B (3,5)معطى ا

. جد معادلة العمود  
 
 .CMا

 جد معادلة الدائرة. (1)ب. 

ن الدائرة ل تقطع المحور  (2)    
 
 .xبرهن بواسطة الحساب ا

 .CMDج. جد مساحة المثلث 

 

2010شتاء   

نظر الرسم(. ABCDمعطى معين  
 
 )ا

س     
 
 . (2,1)هي  Aاحداثيات الرا

 .  x-2y-2=0هي  BDمعادلة القطر     

  .
 
 .ACجد معادلة القطر  (1)ا

س  (2)   
 
 .Cجد احداثيات الرا

4هو   BDب. طول القطر  5 

 جد طول ضلع المعين.    

س   ABجد معادلة المستقيم . ج
 
ن الرا

 
ول . Bإذا كان معطى ا

 
 موجود في الربع ال
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جابات تمارين  إ 
 
إلهندسة 
 إلتحليلية
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موعد ب 2017صيف   
),x  )0تقع على محور  Mالنقطة  .أ MxM. 

222      :ةالدائر معادلة  )()( Rbyax    
MR احداثيات نعوض ,:   222 20)0()(  yxx M

  

400)( 22  yxx M      
 
A 13(40012    تقع على الدائرة( 22  Mx 

293

16131613

/256)13( 2







MM

MM

M

xx

xx

x

                       

)0,29(M         ن
أ
 0Mxملغى ل

MA:       12نحسب ميل نصف القطر .ب 0 3

13 29 4
MAm

 
 


   

4

3
ABm




 )بسبب التعامد(     

 : ABنحسب ميل 

B

B

B

AB

BA

AB
AB

x

x

x
M

xxxB

yy
M

416

52436

3

4

13

12

13

120





















                   

)0,4(B           Bx4  

 

 .BAMمعادلة الدائرة التي تحصر  .ج

BM  نه يقابل
أ
نها محيطية وقائمة  )∢90A(هو قطر في الدائرة ل

أ
 بحيث ا

 لذا فهي تقابل القطر.
 الحاصرة هي مركز الدائرة BMمنصف  1Oلذلك النقطة 
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5.12)00()45.16(

)0,5.16(

0
2

00
5.16

2

429

22

,

1











Rd

O

yx

BO

 

222         :المعادلة 5.12)5.16(  yx   

25.156)5.16( 22  yx  
 

 الدائرة:في  0y، لذا نعوض  xتقع على الدائرة ومحور  C(  1) .د

20292029

400)29(

4000)29(

2

22







xx

x

x

 

49x                           9x         
ن 

أ
ملغى ل

MC xx  
 

 (  بالنظر للمستقيمات التي تمس2)

خرى       
أ
 احدى الدائرتين و تقطع ال

 9x،29x : نجد
299 لذلك:  K  

Kxفي هذا المجال المستقيم   ي منهما. يقطع الدائرتين
أ
ن يمس ا

أ
 دون ا
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  2017صيف 
 
موعد إ  

  :AB(  معادلة 1) .أ

1
32

)4(1





MBM  المماس( يتعامد على)نصف القطر1ABM. 

)1,2(,1 ABM                                ))2((11  xy   
3 xy 

  :ACمعادلة 

7

1

103

)5(4







MCM  المماس( يتعامد على)نصف القطر. 7AM  

)5,10(,7 ACM                                            )10(7)5(  xy  
7075  xy 

757  xy 
 

(2  )A هي نقطة تقاطع     









3

757

xy

xy 

786

3757





x

xx 

)16,13(A 16313y13x                  
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22(  1) .ب ))4(16()313(  dAM 

36.225002010 22  
 

ن 2)
أ
 الدائرة.ذا فهي تقابل خط إقائمة وهي محيطية  ∢ABM(  بما ا

 
AM  قطر 

 AMمركز الدائرة هو منتصف 
 

6
2

)4(16
8

2

313
)6,8( 





 yxO  المركز 

 

12510025

))4(6()38( 22



 RdOM  

)8()6(125 : الدائرةمعادلة  22  yx 

 
)5,10((  نفحص 3) C 

1251214)65()810(
?

22  
ko.        نعم تقعC .على الدائرة 



65 
 

2017شتاء   

ن  .أ
أ
بما ا 90AOB∢  وهي محيطية في الدائرة لذلك فهي مقابلة للقطرAB. 

 .(ABنجد مركز الدائرة )منصف  .ب

)2,4(

2
2

4

2

)4(0

4
2

8

2

08




























M

y

x

M

M

 

  :Rنجد نصف قطر الدائرة 
20)02()04( 22  MOdR. 

)4()2(20  :معادلة الدائرة 22  yx. 
 .16BOC  :(  مساحة1) .ج

8

432

2
16








h

h

hBO

     

h  هو ارتفاع المثلث و هو طولBC:     
8

80

8







C

C

CB

x

x

xx

    

 
ن 2) 

أ
4ذا إ xيوازي محور  BC(  بما ا BC yy 

 
  .د

8

2

))4(2(8

2

)(















BMC

BMC

BM
BMC

S

S

yyBC
S
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موعد ب 2016صيف   

ن ميل  .أ
أ
قطار المربع متعامدة وبما ا

أ
يساوي  BDا

3

1
  يكون ميلACmAC :)3( . 

 المعادلة:

)5(35

3,)5,5(





xy

mA 

103  xy 
 

 الدائرة.نحسب مركز  .ب
1

3

3 10

1
3 10

3

1
3 10

3

y x

y x

x x

x


 


  

  

  

 

)1,3( M 13
3

1
3 yx 

 .Rنحسب نصف القطر 

40))1(5()35( 22 R 
 المعادلة:

40)1()3( 22  yx 
 

 فيثاغورس.لدينا مثلث قائم، حسب  MABفي  .ج
2( ) 40 40 80 80AB AB     

 
 MABمعامد لضلع المربع وهو منصف للوتر في  MT :نصف قطر الدائرة المحصورة .د

20  :نصفه ويساوي
2

08
MT. 
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  2016صيف 
 
موعد إ  

 :,ABلإيجاد  .أ

22

22

36

36

xy

yx



 

 .IIفي معادلة الدائرة  2yنعوض 

)6.3,8.4(,)6.3,8.4(

6.38.4368.4

7215

3625.561525.20

36)25.5615(25.20

36)5.7(25.20

22

22

22

22













BA

yyx

x

xxx

xxx

xx

 

 AMنحسب ميل  .ب

3

4

7.2

6.3

5.78.4

06.3








AMm  ن نصف القطر يتعامد على المماس إذا ميل

أ
وبما ا

المماس يساوي 
4

3. 
 نحسب المعادلة:

xy
4

3
 )8.4(

4

3
6.3 xy 

xyالمستقيم  .ج
4

3
 يمر بمركز الدائرة I )0,0(  لذلك يكونAC .قطر فيها 

 IIنصف قطر الدائرة  45AMو 12ACإذا 

27
2

5.412

2








AMAC
S ACM           
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2016شتاء   
  BCميل .أ

2

1

8

4

26

22








BCm  

 2عامد لذلك ميل الم
 هو:BCمنصف 

)0,2()
2

22
,

2

26
( 

 
 معادلة العمود المتوسط:

42)2(20  xyxy 
 

 المتوسطين.مركز الدائرة هو نقطة التقاء العمودين  .ب
2 4

3 11

2 4 3 11

5 15

3 2 (3,2)

3 ( 2) 5MC M C

y x

y x

x x

x

x y M

R d x x

 


  

   



   

      

  

 معادلة الدائرة:

25)2()3( 22  yx 
 

 .B(  نعوض احداثيات 1)  .ج

72

11632



 
 إذا ل يقع.

B، لذلك Bل يمر بالنقطة ACالعمود المتوسط للضلع  ( 1حسب فرع ج ) ( 2)

س مثلث متساوي الساقين 
أ
BCBAليس مثلث متساوي الساقين ABCليس را  . 
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موعد ب 2015صيف   
 ABنستخدم معادلة  .أ

)0,4(0:120434نعوض   yxxB 
)3,0(0:124033نعوض  xyyD 

ن 
أ
 ABهي منصف Dوبما ا

)6,4( A 















3
2

0

0
2

4

A

A

y

x

 

ن 
أ
ACyإذا ميله يساوي صفر، لذلك معادلة  xيوازي محور  ACبما ا :6 

 :ABلإيجاد ميل  .ب

3
4

3
123'61243  xyxyyx 

الميل 
4

3
ABm  بسبب التعامد

3

4
BCm 

 :حسب قانون الميل

18416

4

60

3

4








C

C

x

x 

)6,5.8( C  5.8Cx  
ن الشكل  .ج

أ
 .متوازي اضلاع BACFبما ا

BFAC  
     

 )0,5.16(F         

8.65 ( 4) 12.5

12.5 4

16.5

F B

F

F

AC

BF x x

x

x

   

 

 



  

 BACFمساحة متوازي الضلاع  .د

7565.12 



S

hBFS 
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  2015صيف 
 
موعد إ  

 في معادلة الدائرة .  )0,0((  نعوض 1)  .أ

16

25)0()30(

2

22





k

k 

4k 
 4kو  4k(  نعوض 2)

25)4()3(,25)4()3( 2222  yxyx 
 نجد نقاط التقاطع مع المحورين  .ب

25)4()3( 22  yx  25)4()3( 22  yx   

)0,0(033

)0,6(633

9)3(

25)40()3(

2

22









xx

xx

x

x

 

)0,0(033

)0,6(633

9)3(

25)40()3(

2

22









xx

xx

x

x

 

 
تقاطع مع 

 محور 

x  
0y  

)0,0(044

)8,0(844

16)4(

25)4()30(

2

22









xx

xx

x

y

 

)8,0(844

)0,0(034

16)4(

25)4()30(

2

22









yy

yy

y

y

 

تقاطع مع 
 محور 

y  
0x  

 

 ج. 
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ن احداثي 1)د. 
أ
، 5و نصف قطر كل منهما هو  3xلمركز الدائرتين  x(  معطى ا

axلذلك يوجد مماسين من الصورة   ن
أ
يكون المماس المناسب  0a، و بما ا

8x 
8a ) علاه

أ
نظر الرسم ا

أ
 ) ا

 
 لإيجاد نقاط التماس :في الدائرتين  8x( نعوض 2)

25)4()3(:)4,8(

25)4()3(:)4,8(

22

22





yx

yx 

 

 

2015شتاء   

: ABميل الضلع .أ
3

1

6

2

410

13





ABm  ن

أ
BCABmBCبما ا  :3 

)0,11(

11

110

10

1
1

3:/
10

03
3

C

x

x

x

x

C

C

C

C













 

 

CD‖AB  .ب
3

1
CDAB mm 

 
 :CDنحسب معادلة 

3

11

3

1

)11(
3

1
0

)0,11(
3

1







xy

xy

Cm
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 :ADنحسب معادلة 

3
2

1

)4(
2

1
1

2

1

64

01











xy

xy

mAD

 

 
D  هي تقاطعAD وCD 

3

11

3

1

3
2

1





xy

xy

 

)1,8(8540

222183

3

11

3

1
3

2

1







Dxx

xx

xx

 

 
 ADفي منصف  Eنفحص إذا كانت 

E

E

y

x







0
2

)1(1

6
2

48

 

 ADمنصف E)0,6(إذا 
 

 .ج
3

1
,

2

1
 DCED mm 

1
3

1

2

1
,  DCED mmDCED .ليسا متعامدين 

:  إذا  

90EDC  S EC  لذلك         ليس قطرا. 
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موعد ب 2014صيف   
 ،xيوازي المحور  3yالمستقيم  .أ

                         3Ay                                                 :هو Aلِـ  yلذلك الإحداثيّ 

               :في معادلة المستقيم، و ينتج 3yنعوض 
3

1

3

2
3  Ax   

        
5



Ax
                

)A:   )3,5إحداثيّات  A                                                               
)6,3(                                    :حسب المعطى إحداثيّات المركز هي .ب M   

)35()63(13      :من هنا مربّع نصف القطر هو 2222 MAR     
)3()6(13                                    :لذلك معادلة الدائرة هي 22  yx   

ن من مثلّثين  OABMالشكل الرباعيّ  .ج  :مكوَّ
OAB  وABM، 

                                  :لذلك مساحة الشكل الرباعيّ هي
ABMOABAOBM SSS   

0)3(3                                                       :هو ABعلى  Oالرتفاع من   
)6,3(الرتفاع من  M علىAB3)6(3                                           :هو  

 ABMو  OABلذلك للمثلّثين 
           :و نفس الرتفاع على هذه القاعدة، لذلك ABقاعدة مشتركة 

ABMOAB SS     
B  3على المستقيمy 3، لذلكBy. 

 في معادلة الدائرة  3yنعوّض 
)3()63(13                                                          ـ xونجد الإحداثيّ  22 Bx               

  
5Bx ّن

أ
 1Bx                                                                    :، لذلكABل

3)15(6                                                                        من هنا
2

1
OABS     

         12622  OABAOBM SS                                                              
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  2014صيف 
 
موعد إ  

10                          :تقع على المستقيم الذي معادلته Aالنقطة  .أ yx 
   6x     :هو Aللنقطة  xالإحداثي 

4



y
 

          A)4,6(:                                        هي Aلذلك إحداثيات النقطة 
 

)4,6(,)0,8(                                                   :معطاة النقطتان .ب DA   

2                                   :هو ADميل المستقيم 
2

4

86

04








ADm                   

20)8(              :حسب نقطة و ميل هي ADمعادلة المستقيم   xy      

162 



xy 
 

 ) ميلا المستقيمين المتوازيين متساويان (    2  هو:          BC، لذلك ميل المستقيم BC‖AD .ج
    BCمعادلة المستقيم

42        :هي 2و الميل  C)0,2(حسب النقطة   xy     
 هي نقطة تقاطع  Bالنقطة 

          :، لذلك يتحققBCو  ABالمستقيمين 








42

10

xy

yx   

16,6 



yx
 

         B)16,6(                         :هي Bلذلك إحداثيات النقطة 
 

 BCتقع على المستقيم  E(  النقطة 1) .د
402          :، لذلك يتحقق0للنقطة هو  xو الإحداثي   y      

4



y
 

 E)4,0(                                              :هي Eإحداثيات النقطة 
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 A)4,6(                                               :هي Aإحداثيات النقطة 

0                                   :هو AEميل المستقيم 
60

44





AEm          

 
 xيوازي المحور  AE، لذلك المستقيم 0هو  AEميل المستقيم                  

 
6                         :هو AE(  طول القطعة 2) EA xxAE 

 AEطول الرتفاع على الضلع  
12416                    :هو AEBفي المثلث    EB yy  

             :هيAEBمساحة المثلث  
2

)( EB
AEB

yyAE
S


  

36
2

126







AEBS
 

 
 

2014شتاء   
 
أ
  y=8نعوّض  .ا

 = 8, وينتج:                         BCفي معادلة الضلع 
1

4
 x +7

1

2
  

                                                                           ⇓ 
 B                                                     :2=  Bxلِـ  xالإحداثي 

س 
أ
 B(2,8)      هي:                                   Bلذلك إحداثيات الرا

C  هي نقطة التقاءBC  وOC لذلك في النقطة ,C  :يتحقق 

                                            = 1.5x   
1

4
 x +7

1

2
 

                                                  ⇓ 
 C                            = 6cxلِـ  x الإحداثي 
 C                    :9=  6 ∙ 1.5=  cyلِـ  Yالإحداثي 

س 
أ
              C(6,9)هي:  Cلذلك إحداثيات الرا
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س  (1)  .ب
أ
  xعلى المحور  Aالرا

 A                                :0=  Ayلِـ  yلذلك الإحداثي 

BC ⊥ AB  لذلك ميلAB             4- هو            

                                                             ⇓ 

                                                      -4 =  
yA− yB

xA− xB
  

                                                             ⇓ 

                                                        -4 =  
0− 8

xA− 2
  

                                                             ⇓ 
                                                          =4Ax 

س 
أ
 A(4,0)   هي  Aلذلك إحداثيات الرا

 نقطة التقاء القطرين هي منتصف القطر, لذلك إحداثيات نقطة اللتقاء تحقّق:  (2)

                                  =5   
6+ 4

 2
 =  x =  

xC+ xA

2
  

                               = 4.5   
9+ 0

 2
 =  y =  

yC+ yA

2
  

 (4.5 , 5)                   إحداثيات نقطة اللتقاء هي               

 
هو الحداثي   OAارتفاع المثلث على الضلع  OADليست سالبة، لذلك في المثلث  Dو  Aج. إحداثيات 

y  لِـD  وطول الضلع ,OA  هو الحداثيx  لِـA  , 

 ∙ Ax ∙ Dyهي:                       OADلذلك مساحة المثلث 
1

2
   =S∆OAD 

ن التقاء القطرين هو 
أ
 , (4.5 , 5)وجدنا ا

  4.5 =يحقق:                               Dلِـ  yلذلك الإحداثي  
yB− yD

2
 

                                                                           ⇓ 

                                                                    = 4.5  
8 − yD

2
 

                                                                           ⇓ 
=1 Dy  

                                                              1 ∙ 4 = 2∙  
1

2
  =S∆OAD 
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موعد ب 2013صيف   

 
أ
 هي نقطة التقاء    Aالنقطة ، Aنجد اولً احداثيات النقطة  .ا

1
6

3

5 20

1
6 5 20

3

1
5 20 6

3

2
4 14

3

3

y x

y x

y y

x x

x x

x

x

  

  



    

   





 

حد المستقيمين ونجد  
أ
5yنعوض في ا     (3,5)إذاA 

حدهما الخر 
أ
 قطرا متوازي الضلاع ينصف ا

AC  نقطة منتصف (2,3)قطر في المتوازي و النقطة 

5
3

2

1

y

y






         
3

2
2

1

x

x






 

(1,1)C 

ولً  BCنحسب معادلة  .ب
أ
5mالميل  و تقع عليه   C(1,1) النقطة  ا        

(AD BCP   ) ضلاع
أ
 ضلعان متقابلان في متوازي ا

  BCمعادلة 

1 5(x 1)

: 5 6

y

BC y x

   

  
 

  AB , BCنقاطع المستقيمين 
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5 6

1
6

3

y x

y x

  

  
 

1
5 6 6

3

0

x x

x

    



 

0xبعد تعويض    6في احدى المعادلتين نحصل علىy (0,6)B    

 فان : (2,3)هي  BD و بما ان احداثيات منتصف 

6
3

2

0

y

y






     
0

2
2

4

x

x






 

 D(4,0)اذاً 

ن . ج 
أ
نفحص شرط ، يعامد المستقيم نصف قطر الدائرة لكي يمس مستقيم دائرة يجب ا

 التعامد

BC 5m معلوم ان ميل    

 حسب النقاط   ACنحسب ميل نصف القطر 

(3,5)

(1,1)

A

C
 

5 1 4
2

3 1 2

y
m

x

 
   
 

 

 نفحص شرط التعامد

1 2 1

2 5 10 1

m m  

    

 

ل يمس الدائرة.   BC    –إذا غير متعامدان 
 



79 
 

 

  2013صيف 
 
موعد إ  

 
أ
PAحسب المعطى: .ا PB,   (x ,0)PP    ( 2,8)B ,(10, 4)A  

                                                   
2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

(10 ) 4 ( 2 ) 8

(10 ) 4 ( 2 ) 8

(100 20 ) 16 (4 4 ) 64

2 (2,0)

P P

P P

P P P P

P

x x

x x

x x x x

x P

     



     



      



 

 

 

خر، 
آ
حدهما ال

أ
ضلاع، القطران ينصف ا

أ
 ب. في متوازي ال

 لذلك احداثيات نقطة التقاء القطرين هي:

 
10 2

4
2

4 8
6

2

x

y


 


 

 

 من هنا:

4
2

2
4

2

6

p D

D

D

x x

x

x













        ,

6
2

0
6

2

12

p D

D

D

y y

y

y













 

):           D احداثيات النقطة  )6,12D 



80 
 

1هو:   BDج. ميل 

12 8 1

6 2 2
m


 


 

2هو: AD ميل 

12 4
2

6 10
m


  


 

 )يتحقق شرط التعامد( 1-حاصل ضرب الميلين يساوي 

BDلذلك:   AD 

               
BA  ن زاوية محيطية قدرها

أ
 تستند عليه.)نظرية(  90هو قطر, ل

              
2 21 1

(10 2) (4 8)
2 2

BA    نصف القطر 

           

1  نصف القطر 1 1 1
144 16 160 16 10 16 10 2 10

2 2 2 2
         

 
 

2013شتاء   
 
أ
 M( احداثيات 1) -ا

ن 
أ
7yبما ا  النقطة يمر بM 

M( ,7)Mx

 

 

1يعامد  MA المستقيم 
y

2
x )نصف القطر في الدائرة يعامد المماس( 

 من شرط التعامد:

( ) 2MAm



 
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 ينتج: 
7 3

2
6

2( 6) 4

6 2

4

(4,7)

x

x

x

x

M


 



  

  



 

 
 M(4,7)المركز هو:  (2)

 :  MAنصف القطر 
2 2(4 6) (7 3)

4 16 20

R

R

   

  
 

 
 إذا معادلة الدائرة:

2 2(x 4) ( 7) 20y



   
 

نحسب تقاطع   Bلحساب احداثيات النقطة،  Bنحسب احداثيات النقطة  -ب
ي نعوض  yالدائرة مع محور 

أ
0xا  

2 2

2 2

2

2

1 2

(x 4) ( 7) 20

(0 4) ( 7) 20

16 14 49 20

14 45 0

( 5)( 9) 0

5, 9

(0,5)

y

y

y y

y y

y y

y y

B

   



   

   

  

  



 

 

 
  

2 9y    هو احداثي y  للنقطة C  ن
أ
 (Bفوق  C)ل
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 BMنحسب ميل 

( )

7 5 2 1

4 0 4 2

1

2
BM س ا م م

m

m m


  



 

 

 إذا يتحقق شرط التوازي.
 
 
 قائم الزاوية BMAالمثلث   .ج

90BMA  oR 1-من التوازي في فرع ب 
 

20 20
10

2 2

BM AM
S

 
               

 
 

 

موعد ب 2012صيف   

 
أ
 إذا   (0,0)الدائرة تمر عبر .ا

2 2

2

2

(0 ) (0 3) 25

9 25

16

4

4, 4

a

a

a

a

a a

   

 



 

  

 

خذ 
أ
4aنا    نه معطى ان النقطة

أ
 تقع في الربع الثاني. Mل

 

2yحسب المعطى  .ب x  

)نفرض النقطة  , x 2)x  ونعوضها في معادلة الدائرة 
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2 2

2 2

2 2

2 2

2

2

1 2

( 4) ( 3) 25

( 4) ( 2 3) 25

( 4) ( 1) 25

8 16 2 1 25

2 6 8 0

3 4 0

( 4)( 1) 0

4, 1

x y

x x

x x

x x x x

x x

x x

x x

x x

   

    

   

     

  

  

  

  

 

النقاط هي:            
( 4, 2), (1,3)



 
 

 (1,3)مماس في . ج

3نحسب ميل نصف القطر:  3
0

4 1
m


 
 

  

ن المماس في 
أ
ي ا

أ
 (yموازي لمحور  –ميله لنهائي  (1,3))نصف القطر يعامد المماس ا

المعادلة                                        
1x




 

)مماس في  4, 2)  

3نحسب ميل نصف القطر:  ( 2) 5

4 ( 4) 0
m

 
 
  

 

ن المماس في 
أ
ي ا

أ
))نصف القطر يعامد المماس ا 4, 2)    يوازي محور  0ميله"x" ن ميل

أ
, ل

 (yموازي لمحور  –نصف القطر لنهائي 

المعادلة                                        
2y



 
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  2012صيف 
 
موعد إ  

 
أ
تقاطع بين:  A.ا

3
6

4

8

y x

x

 

 

 

ي:
أ
          ا

3
( 8) 6 12

4

A( 8, 12)

y      

 

   

B : احداثي الy  للنقطةB  هوy 6    لن ميل,BC  0هو 

         إذا 

3
6 6

4

3
12

4

16

(16,6)

x

x

x

B

 





    

 D احداثي ال :x  للنقطةD   8هوx   

3

4
DCm            ن

أ
DCل ABP 

        إذا

63

4 8 4

63

4 12

9 6

3

( 8, 3)

D
DC

D

D

D

y
m

y

y

y

D


 

 






  

 

 

   

A,للنقاط   yالبعد بين احداثيا  ACBVالرتفاع في  (1).ب C 

6 ( 12) 18h     

ACBV  12( مساحة  2) 18
108

2 2

BC h
S

 
   
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2012شتاء   

.  إحداثيات 
أ
,0)ا 1.25)A     ومعطى( 13, 11)B   

 المعادلة:

11الميل:    1.25 3
0.75

13 0 4
m

 
  

 
  

0.75المعادلة:  1.25y x  

ن البعد عن محور  Mللنقطة  yوالإحداثي  x ب. الإحداثي
أ
يساوي البعد عن    x متساويان ل

   ABوهي تحقق معادلة المستقيم    yمحور 

ن: 
أ
ي ا

أ
 ا

                   0.75 1.25M Mx x  

                              
5

( 5, 5)

Mx

M

 



 

 

 ج.  حسب قانون مساحة المثلث:

sin( )

2
EMC

EM CM EMC
S

 
 

                  sin

2
EMC

R R
S

 
       ,,EMC EM CM R   

                       sin

2

R R
S

 
 

sin( )

2
FMC

MF MC FMC
S

 
 

  sin(180 )

2
FMC

R R
S

  
    ,   180 ,FMC MF MC R    

sin(180وحسب المطابقة:   ) sin   
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    ينتج:
sin

2
FMC

FMC

R R
S

S S

 




     

 
 

موعد ب 2011صيف   

.  المستقيم    
أ
ABا OCP      :ن

أ
1DCوذلك ل ABm m  

 لن الشكل شبه منحرف

45COD  oS             ,
tan 1

45

m COD

COD

 



 o

S

S

 

 

    90CDO  oS   المستقيم ,x=a  يوازي محورy  ويعامد محورx   

  
         45OCD  oS مجموع زوايا,OCDV   

 
 زوايا قاعدة شبه المنحرف متساوية 

  
 شبه المنحرف متساوي الساقين 
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صل )O :)0,0ب.    
أ
 نقطة ال

    A     5: تقاطعy x      مع محورx    : 

                          

0

5

(5,0)

y

x

A









 

    B    إحداثي :
Bx a        5وهي تقع علىy x  : 

                                 
5

(a,a 5)

By a

B

 





 

    Cإحداثي     
Cx a      وهي تقع علىy x : 

                                       
( , )

Cy a

C a a



 

,إحداثي        )1(ج.  0,( ,0)D Dx a y a  

2

2

( 5) (a 5) (a 5)

2 2

ABD

ABD

AD BD
S

a
S




   
 

V

V

           ,5

5

D A

B D

AD x x a

BD y y a

   

   
 

 

    )2( 
ABCO ODC ABDS S S V V

 

لذلك نحسب:          
ODCSV

 : 

       
2

2 2 2
ODC

OD DC a a a
S

 
  V 
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2 2

2 2

(a 5)

2 2

(a 10 25)

2 2

10 25

2

ABCO

ABCO

ABCO

a
S

a a
S

a
S


 

 
 




 

    (3)    

22.5

10 25
22.5

2

7

ABCOS

a

a








                      

 
 
 

  2011صيف 
 
موعد إ  

 
أ
4 تقاطع هي و B النقطة اول نحسب  .ا 14y x   y  محور  مع  

0

4 0 14

14

(0, 14)

x

y

y

B





  

 

 
 :فإن 17 هو  AB طول ان بما و    

y 17

y ( 14) 17

y 3

0 (0,3)

A B

A

A

A

y

x A

 

  



  
 :المعطى باستخدام .ب
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34

34
2

17
34

2

4

AKBS

AB h

h

h









 

4Kh x



  
4   المستقيم على تقع K ان وبما      14y x  

4 4 14 2

(4,2)

Ky

K



   



 
ن برهنا إذا (1) .ج

أ
AK ا BK 

ن وبما      
أ
  الدائرة محيط على تقع K ا

AKB فإن        محيطية هي 

- قائمة انها وبما 90AKB  

                                   
     AB تحصر التي الدائرة قطرAKB 

 ) قائمة للقطر المقابلة المحيطية الزاوية (

ن علينا إذا
أ
ن نبرهن ا

أ
AK ا BK : 

2 3 1

4 0 4
AKm

 
 

 
4BKm                            4)ميل 14y x ) 
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1
4 1

4
AK BKm m     

 
 .التعامد شرط يتحقق

    (2)  

17
8.5

2 2

AB
R   

 
ن وبما – المركز نحسب

أ
 :المركز، المنتصف نقطة نحسب قطر   AB ا

0 0
0

2

3 ( 14)
5.5

2

(0, 5.5)

x

y

O


 

 
  



 
  :المعادلة

2 2 2

2 2

( 0) ( 5.5) (8.5)

( 5.5) 72.25

x y

x y

   

    
 

 

2011شتاء   
.  نعوض احداثيات 

أ
,1)ا 1)D     في معادلة الدائرة 

2 2 2

2 2 2

2

2 2

1 ( 1)

2

2

x y R

R

R

x y

 

  





 

  

 (: ODميل ) )1(ب. 
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1 0
1

1 0
ODm

 
  


 

ن  )2(    
أ
ODبما ا DM )زاوية بين مماس و نصف قطر قائمة( 

1DMm  

حسب شروط التعامد:     
1 2 1m m  

              

1, (1, 1)

( 1) 1( 1)

1 1

2

DMm D

y x

y x

y x

 



   

  

 

 

ن 
أ
2yتقع على   mج. بما ا x     إذا 

( , 2)M MM x x  

 وحسب قانون البعد:  

2 2

2 2

2 2

2

1,2

1 2

1

( 1) ( 2 ( 1))

18 ( 1) ( 1)

18 ( 1) ( 1)

0 2 4 16

4 12

4

4, 2

4 (4,2)

M M

M M

M M

M

DM x x

x x

x x

x x

x

x x

x x M

     

   

   

  


 

  

  

 

2 2x  ن
أ
ول  Mملغي ل

أ
 في الربع ال

 MDOVد. في المثلث

2)زاوية بين مماس ونصف قطر في    2 2x y    وهي محيطية في الدائرة التي تحصرMDOV  
 وتقابل قطر الدائرة(
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90ODM

OM





oS

 , قطر  

 OMمركز الدائرة الجديدة هو منصف 

2

2 2 2

2

2 0 4 0
1,x 2

2 2

(2,1)

(0 2) (0 1)

5

y

R

R

R

 
   

   



  

                               
 معادلة الدائرة                     

         2 2(x 2) (y 1) 5    

 
 

موعد ب 2010صيف   

(  .
أ
قطار المربع متعامدة   ( 1ا

أ
 ا

 اذا من شرط التعامد :

 
 AC( نحسب معادلة 2)   

(BD AC)

m 1

1
1

3

3

BD AC

AC

AC

m

m

m

  

   


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 نحسب تقاطع         

 
 ب. عندما تحصر الدائرة المربع يكون قطر المربع هو قطر الدائرة 

 لن الزاوية القائمة في المربع هي محيطية تقابل قطر الدائرة 

 المركز   

 Rنحسب 

 
 المعادلة :

 
ن 

أ
 ج. بما ا

3, (1, 7)

( 7) 3( 1)

7 3( 1)

3 10

ACm A

y x

y x

y x

  

   

  

 

3 10

3 0

y x

x y

 

 

1
3 10

3

1
3 10

3

3

3 3 10 1

(3, 1)

x x

x

x

y

E

  





    





(3, 1)E





2 2(1 3) ( 7 1)

AE 40

40

AE

R

    





2 2

2 2

( 3) ( ( 1)) 40

( 3) ( 1) 40

x y

x y

    

   

40R 



94 
 

 قطر المربع          

 aحسب فيثاغورس نفرض ان ضلع المربع    

 
نه يخرج  ADإذا فهو موازي  CD د. نصف قطر الدائرة المحصورة في المربع مماس للضلع

أ
ل

 من

  ACمنتصف   
 اذاً نصف القطر قاعدة وسطى للمثلث  

 
 المعادلة   :      

 

  2010صيف 
 
موعد إ  

 
أ
5xفان معادلة  A – )5,7(وحسب النقطة  yيوازي محور MA.ا  

MB يوازي محورy  3,5 (وحسب النقطة( – B  5فإن معادلةy  

 معطى: 

           
1AB MC

MC AB

m m





  

 

2 40





2 2 2

2

2

(2 40)

2 4 40

80

80

80, 0

a a

a

a

a

a a

 

 



 

 

ACD

80
20

2
r



 

2(x 3) ( 1) 20y   
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 : ABنحسب ميل 

           

7 5 2
1

5 3 2

1

AB

MC

m

m


  





 

 

 :MCمعادلة 

               5 1(x 5)

y x 10

y   

  
 

 (1)ب. 

R 7 5 2A My y     

ن  
أ
 yيوازي محور  AMل

2المعادلة:  2(x 5) ( 5) 4y    

0yمع xنحسب تقاطع  : 

                

2 2

2

2

2

(x 5) ( 5) 4

(x 5) 25 4

10 46 0

0

4 0

y

x x

b ac

   

  

  

 

 

 

 .xل يوجد حل، ل تقطع الدائرة محور  

 :MDج. نحسب معادلة 

 بما ان: 

               
1AB MD

MD AB

m m



 

P
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              5 1( 5)

y x

y x  


    ,(5,5), 1m  

CD  3xمعادلة   ن
أ
  yإذا فهو يوازي محور CDيعامد المماس  xنصف قطر يوازي محور  MBل

 لذلك: 

                

3

3

(3,3)

D

D

x

y

D






 

4 2
4

2 2

CD MD
S

 
  

7 3 4

2

CD

MD

  


   ,     

 
 

2010شتاء   
 
أ
قطار المعين متعامدة: (1) .ا

أ
 ا

                
1AC BD

AC BD

m m





  

 

                 
2 2 0

2 2

1
1

2

2

BD

AC

m

x y

y x

y x

m



  

   

 



 

 

 : ACمعادلة 

                     2

(1,2)

ACm

A

  
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           2 2( 1)

2 4

y x

y x

   

  
 

قطار تنصف بعضها البعض نجد احداثيا نقطة اللتقاء  (2)
أ
 في المعين ال

 (  M)نفرض احداثيات نقطة التقاء القطرين

                    

1
1

2

1
1 2 4

2

1
2 5

2

2

1
2 1 0

2

(2,0)

y x

x x

x

x

y

M

 



   







   

 

 حسب نقطة المنتصف:   Cنجد احداثيات

                     

1 2
2, 0

2 2

3, 2

(3, 2)

C C

C C

x y

x y

C

 
 

  



 

4هو   BDطول  .ب 5. 

2 5BM  
2 2(1 2) (2 0) 5AM      

 :AMBVحسب فيثاغورس في، 

     
2 22

5 2 5 25

5

AB

AB

  



 

 .BDتقع على   Bج. النقطة 
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             1
( , 1)

2
B x x  

                 

2 2

2 2

2 2

2

2

2

2

1
AB (x 1) ( 1 2)

2

1
5 (x 1) ( 3)

2

1
25 2 1 3 9

4

1
25 1 5 10

4

1
0 1 5 15

4

5 4
0 5 15 /

4 5

0 4 12

0 ( 6)(x 2)

6, x 2

x

x

x x x x

x x

x x

x x

x x

x

x

    

   

     

  

  

   

  

  

  

 

x 2  ملغي لنB ول
أ
 : في الربع ال

                           

6

1
6 1

2

2

(6,2)

2 2
0

6 1
AB

x

y

y

m





  




 



 

2y   : AB  معادلة  
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الثالث الجزء  
 
حتمالال    
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موعد ب 2017صيف   
جروأ في مدينة معيّنة أستطلاعًا يفحص 

 
 ألفتيان وألفتيات يمارسون ألنشاطكان  إذأأ

 ركنن ضعف عدد ألفتيات أللوأتي شاعدد ألفتيان ألذين شاركوأ في ألاستطلاع كا ألجسمانيّ.

نّ  في ألاستطلاع.
 
تبيّن من ألاستطلاع أ

4

ألفتيات أللوأتي شاركن في ألاستطلاع يمارسن  3

ن  ألنشاط ألجسمانيّ 
 
وأ

5

 ألفتيان ألذين شاركوأ في ألاستطلاع يمارسون ألنشاط ألجسمانيّ. 4

 ألاستطلاع )ألفتيانأختاروأ بشكل عشوأئيّ مشاركًا من بين جميع ألمشاركِين في  .أ
 وألفتيات(.

ن يكون ألمشارك ألذي أختير يمارس ألنشاط ألجسمانيّ ؟
 
 ما هو ألاحتمال با

نّ  .ب
 
 ه أختاروأ بشكل عشوأئيّ مشاركًا من بين جميع ألمشاركِين في ألاستطلاع، وأتّضح أ

 يمارس ألنشاط ألجسمانيّ .
 ألمشاركِين في ألاستطلاع.من  4أختير بشكل عشوأئيّ  .ج

قلّ 
 
ن يكون على ألا

 
 من ألمشاركِين ألذين أختيروأ فتاتَيْن تمارسان 2ما هو ألاحتمال با

 ألنشاط ألجسمانيّ ؟

 

  2017صيف 
 
موعد ا  

في كلّ  في لعبة حظّ يرمي كلّ لاعب مكعّبًا مرّتين. ألمكّعب هو مكعّب لعب منتظم.
 5عب على، يحصل أللا3وأحدة من ألرميتين، إذأ كان ألعدد ألذي على ألمكعّب هو 

كبر من 
 
صغر  10يحصل أللاعب على  3نقاط، وإذأ كان ألعدد أ

 
نقاط، وإذأ كان ألعدد أ

 يحصل أللاعب على نقاط. لا 3من 

ع أللاعب في هذه أللعبة  .أ ن يُجمِّ
 
قلّ؟ 15ما هو ألاحتمال با

 
 نقطة على ألا

عَ  .ب حد أللاعبين جَمَّ
 
نّ أ

 
نّ ألعدد على 15معلوم أ

 
قلّ. ما هو ألاحتمال با

 
 نقطة على ألا

كبر من 
 
 ؟3ألمكعّب في ألرميتين أللتين رماهما كان أ

ربعة لاعبين في هذه أللعبة .  .ج
 
ع بالضبط كلّ وأحد من  يلعب أ ن يُجمِّ

 
ما هو ألاحتمال با

قلّ؟ 15أثنين من أللاعبٍين
 
 نقطة على ألا
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2017شتاء   
ب هم من سكّان ألمدينة، وألبافي مدرسة كبيرة تقع في مدينة معيّنة، 

ّ
قي قسم من ألطلا

ب من هذه ألمدرسة. 3نختار بشكل عشوأئي  يسكنون خارج ألمدينة.
ّ
 طلا

ن يكون ألثلاثة جميعًا من سكّان هذه ألمدينة هو 
 
 .512.0ألاحتمال با

ب  .أ
ّ
 ألمدرسة.نختار بشكل عشوأئيّ طالبًا وأحدًأ من بين طلا
ن يكون من سكّان ألمدينة ؟

 
 ما هو ألاحتمال با

ب ألمدرسة. 4نختار بشكل عشوأئيّ  .ب
ّ
ب من بين طلا

ّ
 طلا
ن يكون 

 
 منهم بالضبط من سكّان ألمدينة؟ 3ما هو ألاحتمال با

نّ  .ج
 
ب ألمدرسة لا يملكون هاتفًا خلويًا. 18.0معلوم أ

ّ
 من طلا

8

ب ألذين يسكنون في ألمدينة لا يملكون هاتفًا خلويًا. 1
ّ
 ألطلا

ب ألمدرسة
ّ
نه لا يملك هاتفًا  ،أخترنا بشكل عشوأئيّ طالبًا من بين طلا

 
 .لويًاخوأتّضح أ

ن يكون من سكّان ألمدينة ؟
 
 ما هو ألاحتمال با

 

موعد ب 2016صيف   
خرج شادي  خضرأء.كرأت  6كرأت صفرأء وّ  4 بلونين:أشترى شادي علبة فيها كرأت تنس    

 
أ

خرى )بدون إعادة(. 3من ألعلبة بشكل عشوأئيّ 
 
 كرأت ألوأحدة تلوى ألا

خرج 1) .أ
 
ن يكون شادي قد أ

 
 كرأت صفرأء؟ 3(  ما هو ألاحتمال با

خرج 2)
 
ن يكون شادي قد أ

 
 كرأت بنفس أللون؟ 3(  ما هو ألاحتمال با

عُلب كرأت تنس. كلّ وأحدة من ألعُلّب ألتي أشترتها مشابهة للعلب  3أشترت دأنا  .ب
خرجت دأنا بشكل عشوأئيّ كرة وأحدة من كلّ وأحدة من  أشترأها شادي.ألتي 

 
أ

 ألعُلّب .
خرجت  (1)

 
ن تكون دأنا قد أ

 
 كرأت صفرأء؟ 3ما هو ألاحتمال با

خرجت كرة (2)
 
ن تكون دأنا قد أ

 
قلّ ؟ ما هو ألاحتمال با

 
 وأحدة خضرأء على ألا
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  2016صيف 
 
    موعد ا

جل ألقبول لعلوم ألحاسوب في ألجامعة يجب ألنجاح في أمتحان ألدخول.
 
تقدّم  من أ

 للامتحان عدد كبير من خرّيجي ألمدأرس ألثانويّة خرّيجون تعلّموأ علم ألحاسوب في
ألنسبة  درسة ألثانويّة.ألمدرسة ألثانويّة، وخرّيجون لم يتعلّموأ علم ألحاسوب في ألم

ضعاف 3ألمئويّة للممتحنين ألذين تعلّموأ علم ألحاسوب في ألمدرسة ألثانويّة هي 
 
ألنسبة  أ

ألنسبة ألمئويّة للممتحّنين ألذين  ألمئويّة للممتحّنين ألذين لم يتعلّموأ علم ألحاسوب.
ضعاف ألنسبة ألمئويّة 4نجحوأ في ألامتحان كانت 

 
 للممتحّنين ألذين لم ينجحوأ فيه. أ

يضًا تعلّموأ علم ألحاسوب كانت 
 
ألنسبة ألمئويّة للممتحنين ألذين نجحوأ في ألامتحان وأ

%65. 

ن نختار بشكل عشوأئيّ من بين ألممتحّنين خرّيج مدرسة ثانويّة  .أ
 
 لمما هو ألاحتمال با

 ألحاسوب ونجح في ألامتحان؟علم  يتعلم
نّ ممتحّنًا معيّنًا نجح في ألامتحان. .ب

 
نّه  معلوم أ

 
يتعلّم علم  لمما هو ألاحتمال با

 ألحاسوب في ألمدرسة ألثانويّة؟
ك ثر  نختار بشكل عشوأئيّ ممتحّنَيْن أثنين. .ج

 
نّ وأحدًأ منهما على ألا

 
ما هو ألاحتمال با

 قد نجح في ألامتحان؟
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2016شتاء   
لوأن كرتان حمرأوأن وكرتان زرقاوأن وكرة وأحد   

 
 اء.ة بيضيوجد في علبة معيّنة كرأت بثلاثة أ

 نُخرجِ من ألعلبة كرتين بدون إعادة.
ن نُخرجِ كرتين بلونين مختلفين؟ .أ

 
 ما هو أحتمال با

خرجنا كرتين بلونين مختلفين  .ب
 
نّنا أ

 
ن تكون إحدى ألكرتيمعلوم أ

 
ن ما هو ألاحتمال با

خرى حمرأء؟بيضاء وألك
 
 رة ألا

لوأن ألثلاثة، بعد إخرأج ألكرتين؟ .ج
 
ن تبقى في ألعلبة كرأت بالا

 
 ما هو ألاحتمال با

 
 
 

موعد ب 2015صيف   
ب   

ّ
ولاد / بنات( في جامعة كبيرة مرشّحان لمنصب رئيس أتّحاد ألطلا

 
ب )أ

ّ
 أثنان من ألطلا

 في ألجامعة.
ولاد،  %40

 
ب هو أ

ّ
 ألباقي بنات.من ألطلا

4

 "، وألباقي يؤيّدون ألمرشّح " ب ". 3
 
ولاد يؤيّدون ألمرشّح " أ

 
 ألا

3

1 ." 
 
 ألبنات يؤيّدن ألمرشّح " ب "، وألباقي يؤيّدن ألمرشّح " أ

 ". .أ
 
 جد ألنسبة ألمئويّة لمؤيّدي ألمرشّح " أ

ب بشكل عشوأئيّ، .ب
ّ
" )ولد / بنت(. أختير من بين ألطلا

 
ما هو  مؤيد للمرشّح "أ

ن تكون قد أختيرت بنت؟
 
 ألاحتمال با

ولاد / بنات(. 4أختاروأ بشكل عشوأئيّ  .ج
 
ب في ألجامعة )أ

ّ
ن  طلا

 
ما هو ألاحتمال با

ك ثر 
 
 "؟يكون أ

 
 من نصفهم يؤيّدون ألمرشّح " أ
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  2015صيف 
 
موعد ا  

 4كرة حمرأء وّ  12توجد  II في ألعلبة كرأت خضرأء. 6كرأت حمرأء وّ  3توجد  Iفي ألعلبة    
خرى )ب كرأت خضرأء.

 
دون نختار علبة بشكل عشوأئيّ، ونُخرجِ منها كرتَيْن ألوأحدة تلو ألا

 إعادة(.

ن تكون ألكرتان بنفس أللون؟ما هو ألاحتمال  .أ
 
 با

نّ تكون ألكرتان بلونين مختلفين؟ .ب
 
 ما هو ألاحتمال با

نّ ألكرتين كانتا بنفس أللون. .ج
 
ن تكونا قد أُخرجتا من ألعلبة  معلوم أ

 
 ما هو ألاحتمال با

I ؟ 

 
 
 

 

2015شتاء   

    "
 
 10يوجد في ألكيس " ب "  مناديل حمرأء. 5مناديل صفرأء وّ  7يوجد في ألكيس "أ

 وأحدًأ من ألكيس  مناديل قسم منها صفرأء وألباقي حمرأء.
ً
خرجوأ بشكل عشوأئيّ منديلا

 
أ

 وأحدًأ من ألكيس " ب ".
ً
" ومنديلا

 
صفرَيْن هو "أ

 
ن يكون ألمنديلان أ

 
ألاحتمال با

40

7. 

صفر كان في ألكيس " ب "؟ .أ
 
 أ
ً
 كم منديلا

يُعيدون كلّ وأحد من ألمنديلَيْن إلى ألكيس ألذي أُخرج منه، ويُخرِجون بشكل  .ب
 من ألكيس " ب ". عشوأئيّ 

ً
" ومنديلا

 
 من ألكيس "أ

ً
نَّ ألمنديلَيْن  منديلا

 
معلوم أ

ن يكون ألمنديل ألذ أللذين أُخرِجا لوناهما مختلفان.
 
ي أُخرج من ما هو ألاحتمال با

صفر؟
 
 ألكيس " ب " أ

يختارون كيسًا  يُعيدون مرّة ثانية كلّ وأحد من ألمنديلَيْن إلى ألكيس ألذي أُخرجِ منه. .ج
 بشكل عشوأئيّ، ويُخرجون منه منديلَيْن بشكل عشوأئيّ وبدون إعادة.

حمرَيْن؟
 
ن يكون ألمنديلان أ

 
 ما هو ألاحتمال با
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موعد ب 2014صيف   
ي شارك فيه جميع ألمعلمين ألذين يعلّمون             

 
جرى قسم ألتربية في مدينة كبيرة أستطلاعًا للرأ

 
 أ
سُئل ألمعلّمون ما هي ألساعة ألتي يفضّلون بدء أليوم  في ألمؤسّسات ألتعليميّة في ألمدينة.             

م ألساعة  00:8ألساعة  ألتعليميّ فيها
 
 .00:9أ

            
5

لن بدء ألتعليم في ألساعة  1  .00:8ألمشاركين في ألاستطلاع هم نساء يُفضِّ

            
4

لن بدء ألتعليم في ألساعة 1  .00:8ألنساء أللوأتي شارَكْنَ في ألاستطلاع يُفضِّ

            
2

لون بدء ألتعليم في ألساعة 1  .00:8ألرجال ألذين شاركوأ في ألاستطلاع يُفضِّ

 
ة( من بين ألمشاركين في ألاستطلاع. .أ

 
 / أمرأ

ً
ما هو ألاحتمال  نختار بشكل عشوأئيّ معلّمًا )رجلا
ل بدء ألتعليم في ألساعة  نّه يُفضِّ

 
 ؟ 00:8با

ل بدء .ب ة( يُفضِّ
 
 / أمرأ

ً
 نختار بشكل عشوأئيّ من بين ألمشاركين في ألاستطلاع معلّمًا )رجلا

ة؟ .00:9ألتعليم في ألساعة 
 
ن تكون قد أختيرت أمرأ

 
 ما هو ألاحتمال با

 / نساءً( من بين ألمشاركين في ألاستطلاع.نختار  .ج
ً
ا معلّمين )رجالا ن  عشوأئيًّ

 
ما هو ألاحتمال با

ل بدء ألتعليم في ألساعة   ؟ 00:9يكون وأحد منهم بالضبط يُفضِّ
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  2014صيف 
 
موعد ا  

ب. فحص ألاستطلاع كم طالبًا يرغب في    
ّ
ي لعدد كبير من ألطلا

 
جروأ أستطلاعًا للرأ

 
أ

من ألمشتركين في ألاستطلاع  60%حسب نتائج ألاستطلاع، موأصلة تعليمه ألجامعيّ.
ولاد / بنات( يرغبون في موأصلة

 
عدد ألبنات أللوأتي أشترَكْنَ في  تعليمهم ألجامعيّ. )أ

ولاد ألذين أشتركوأ في 3ألاستطلاع هو 
 
ضعاف عدد ألا

 
نّ  ألاستطلاع. أ

 
من  80%معلوم أ
ولاد ألذين أشتركوأ في ألاستطلاع يرغبون في موأصلة تعليمهم ألجامعيّ.

 
 ألا

 نتًا( أشترك في ألاستطلاع.نختار بشكل عشوأئيّ طالبًا )ولدًأ / ب .أ
ن تكون قد أختيرت بنت ترغب في موأصلة تعليمها ألجامعيّ؟  (1)

 
 ما هو ألاحتمال با

نّه أختيرت بنت.   (2)
 
ن تكون رأغبة في موأصلة تعليمها  معلوم أ

 
ما هو ألاحتمال با

 ألجامعيّ؟
ولاد / بنات( من بين  5نختار بشكل عشوأئيّ  .ب

 
ب )أ

ّ
ما  ألمشتركين في ألاستطلاع.طلا

ن يكون 
 
قلّ يرغبون في موأصلة تعليمهم ألجامعيّ؟ 4هو ألاحتمال با

 
 منهم على ألا
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2014شتاء   
كرم وسامي على منصب رئيس مجلس ألطلاب في ألمدرسة.

 
 يتنافس كل من عرين وأ

ي أُجري قبل 
 
مامك نتائج أستطلاع للرأ

 
 ألانتخابات بين طلاب ألمدرسة.أ

كرم عرين ألمتنافس
 
 سامي أ

ولاد 
 
عدد ألا

 ألمؤيدين
100 200 100 

عدد ألبنات 
 ألمؤيدأت

200 150 50 

حد ألمتنافسين بالضبط(
 
 )كل طالب يؤيّد أ

 
 
 
 نختار بشكل عشوأئي طالباً )ولدأً / بنتاً( من ألمشاركين في ألاستطلاع.  .أ

كرم؟ 
 
ن يكون مؤيدأً لا

 
 ما هو ألاحتمال با

نه  .ب
 
نختار بشكل عشوأئي طالباً )ولدأً / بنتاً( من ألمشاركين في ألاستطلاع. معلوم أ

ن يكون هذأ ألمؤيّد بنتاً؟  يؤيّد عرين.
 
 ما هو ألاحتمال با

نختار بشكل عشوأئي طالباً )ولدأً / بنتاً( من ألمشاركين في ألاستطلاع. معلوم ( 1) .ج
نه 

 
ن يكون مؤيّدأً لسامي؟ لا يؤيّد عرينأ

 
 ما هو ألاحتمال با

ولاد / بنات( من ألذين لا يؤيدون عرين. ما هو  5نختار بشكل عشوأئي  (2)
 
طلاب )أ

قل وأحد منهم مؤيّدأً لسامي؟
 
ن يكون على ألا

 
 ألاحتمال با

 ألمحاولات هي مستقلّة )ليست متعلّقة(.       
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موعد ب 2013صيف   
كبر ب   

 
ن أحتمال ألنجاح في أمتحان ألسياقة ألعملي )ألتست( أ

 
دم من أحتمال ع  0.2معلوم أ

 ألنجاح فيه .

 
 
 ما هو أحتمال ألنجاح في أمتحان ألسياقة ألعملي؟. أ

شخاص أختيروأ عشوأئياً من بين ألممتحنين في . ب 
 
ربع أ

 
رأئد وشادي ولؤي ويوسف هم أ

 أمتحان ألسياقة ألعملي:

ن ينجح أثنان منهم بالضبط في أمتحان ألسياقة ألعملي؟ ما هو (1)
 
معلوم أن  ألاحتمال با

 أثنين منهم فقط نجحا في أمتحان ألسياقة ألعملي.
 ما هو ألاحتمال بان يكون هؤلاء ألاثنان هما رأئد وشادي؟( 2)
كب  (3)

 
ر من هل ألاحتمال بان ينجح على ألاقل وأحد من ألاربعة في أمتحان ألسياقة ألعملي أ

 علل. ألاحتمال بان لا ينجح على ألاقل وأحد من ألاربعة في أمتحان ألسياقة ألعملي؟

 

 

  2013صيف 
 
موعد ا  

حد ألمزأرعين زهورأ بيضاء وزهورأ حمرأء. في مخزن ألمزأرع:
 
1 يصدر أ

12
من ألزهور ألبيضاء هي  

2جورية.

3
 من مجمل ألزهور هي جورية، وألباقي سوسن. %25ألزهور ألحمرأء هي جورية.  

. نختار عشوأئيا زهرة من بين ألزهور ألتي في ألمخزن.
 
 أ

ن تكون ألزهرة حمرأء. (1)
 
 ما هو ألاحتمال با

نها جورية. (2)
 
ن تكون حمرأء أذأ كان معلوما أ

 
 ما هو ألاحتمال با

 
 
 ما هو عدد ألزهور في ألمخزن؟ .300ن عدد ألجوريات ألحمرأء في ألمخزن هو ب. معطى أ
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2013شتاء   
كرتان سودأوأن  Aيوجد في ألعلبة  كرأت سودأء وكرأت بيضاء. Cو Bو Aيوجد في ثلاث علب 

 C 4يوجد في ألعلبة   كرأت سودأء وكرتان بيضاوأن. B 3يوجد في ألعلبة  كرأت بيضاء. 3و
 كرأت سودأء وكرة وأحدة بيضاء.

. نختار علبة بشكل عشوأئي، ونخرج منها بشكل عشوأئي كرة وأحدة. 
 
 أ

ن نخرج كرة بيضاء؟ (1)
 
 ما هو ألاحتمال با

خرجنا كرة بيضاء. (2)
 
ننا أ

 
خرجت من ألعلبة   معلوم أ

 
ن تكون ألكرة قد أ

 
 ؟Bما هو ألاحتمال با

خرى بدون أعادة. Cب. نخرج بشكل عشوأئي من ألعلبة  
 
 هوما  كرتين ألوأحدة تلو ألا

ن لا تبقى في ألعلبة 
 
 كرة بيضاء بعد أخرأج ألكرتين؟ Cألاحتمال با
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موعد ب 2012صيف   

أللذين كل وأحد منهما هو    دولاب لعب متوأزن مقسم ألى ستة قطاعات. على ألقطاعين.
1

10

1قطاعات، ألتي كل وأحد منها هو   4وعلى أل  3و  1من ألدأئرة. مسجل ألرقمان 

5
 من ألدأئرة.  

رقام 
 
لى ععندما ندير ألدولاب فانه يتوقف  . كما هو موصوف بالرسم.6,  5,  4,  2مسجلة ألا

رقام. )وليس على ألخط ألذي بين ألقطاعات(.
 
حد ألا

 
 أ

 
 
ن يتوقف ألدولاب على رقم زوجي؟ مرة وأحدة.ندير ألدولاب  .أ

 
 ما هو ألاحتمال با

 مرأت. 5ندير ألدولاب 

ك ثر. (1)ب. 
 
ن يتوقف ألدولاب على رقم زوجي مرتين على ألا

 
 ما هو ألاحتمال با

ك ثر. (2)     
 
ن ألدولاب توقف على رقم زوجي مرتين على ألا

 
ن معلوم أ

 
يكون  ما هو ألاحتمال با

 رقم زوجي مرتين بالضبط؟ألدولاب قد توقف على 

ولى وفي ألمرة 
 
ن يتوقف ألدولاب على رقم زوجي فقط في ألمرة ألا

 
ج. ما هو ألاحتمال با

خيرة؟
 
 ألا
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  2012صيف 
 
موعد ا  

 .A,B,Cتوجد في مصنع لإنتاج لمبات ألفلوريسنت ثلاث ألات: 

 % من أللمبات60تنتج  Aألاله 

 % من أللمبات30تنتج  Bألاله 

 % من أللمبات.10تنتج  Cألاله 

 هي تالفة.A% من أللمبات ألتي تنتجها ألاله 2

 هي تالفة.B% من أللمبات ألتي تنتجها ألاله 3

 هي تالفة. C% من أللمبات ألتي تنتجها ألاله 4

 
 
 ( جد ألنسبة ألمئوية للمبات ألتالفة في ألمصنع.1) .أ

هو ألاحتمال بان تكون ة. ما وأحدة من بين أللمبات ألتالف لمبة( نختار عشوأئيا 2)
نتجتها ألاله  ةمبلأل

 
 ؟Cألتي أخترناها قد أ

ن تكون  5ب. نختار عشوأئيا 
 
 3لمبات من بين أللمبات ألتي ينتجها ألمصنع. ما هو ألاحتمال با

 منها على ألاك ثر صالحة؟
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2012شتاء   

 مصنع معين ينتج حوأسيب.

 من ألحوأسيب ألتي تنتج في ألمصنع غير صالحة. 6%    

يتم تشخيصها من قبل  من ألحوأسيب غير ألصالحة %2من ألحوأسيب ألصالحة و  95%    
نها صالحة.دة رقابة حو

 
 ألجودة على أ

ن 
 
.  ما هو ألاحتمال با

 
نه صالح؟أ

 
حد ألحوأسيب على أ

 
  يشخص أ

ربع مرأت. )ألفحوص لا تتعلق ببعضها  
 
تقوم وحدة رقابة ألجودة بفحص كل حاسوب أ

 ألبعض(.

نه صالح، فإنه يباع وعليه شارة ألمصنع. 4إذأ تم تشخيص ألحاسوب  
 
 مرأت على أ

قل وبدون شارة ألمصنع. 3إذأ تم تشخيص ألحاسوب  
 
نه صالح، فإنه يباع بسعر أ

 
 مرأت على أ

نه غير صالح، فإنه يحول لإعادة ألتدوير.إذأ تم تشخيص ألحاسوب  
 
قل على أ

 
 مرتين على ألا

ن يباع حاسوب وعليه شارة ألمصنع؟
 
 ب. ما هو ألاحتمال با

ن يحول ألحاسوب ألى أعادة ألتدوير؟ 
 
 ج. ما هو ألاحتمال با

رقام بعد ألفاصلة ألعشرية.    
 
ربعة أ

 
 دقق في أجابتك حتى أ
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موعد ب 2011صيف   

. نرمي 
 
 مكعب لعب متوأزنا مرة وأحدة.أ

كبر من  (1)      
 
ن نحصل على عدد زوجي أ

 
 .3ما هو ألاحتمال با

كبر من  (2)     
 
ن نحصل على عدد أ

 
ن نحصل على عدد زوجي" و ألحدث "أ

 
 "3هل ألحدث "أ

 هما حدثان مستقلان )غير متعلقين(؟ علل.

 مرأت. 3نرمي مكعب لعب متوأزنا      

كبر من ب. ما هو ألاحتمال ب 
 
ن نحصل على عدد زوجي أ

 
 في رميتين بالضبط؟ 3ا

كبر من  
 
ن نحصل على عدد زوجي أ

 
ولى وفي 3ج. ما هو ألاحتمال با

 
مية ألر  , فقط في ألرمية ألا

 ألثالثة؟ 

كبر من  
 
ن نحصل على عدد زوجي أ

 
ولى وفي ألرمية 3د. ما هو ألاحتمال با

 
 ثالثة؟أل في ألرمية ألا

 

 

 
  2011صيف 

 
موعد ا  

 .Bوألمكعب  Aنرمي مكعبي لعب متوأزنين: ألمكعب 

ن نحصل على ألرقم  
 
. ما هو ألاحتمال با

 
و على ألرقم 4 أ

 
يضا على  .Aفي ألمكعب  6أ

 
و نحصل أ

و على ألرقم 4 ألرقم 
 
 .Bفي ألمكعب  6أ

ن نحصل على ألرقم  
 
و على ألرقم  4ب. ما هو ألاحتمال با

 
قل؟ 6أ

 
حد ألمكعبين على ألا

 
 في أ

ن نحصل في ثلاث رميات بالضبط  ست مرأت. Bو A ج. نرمي ألمكعبين  
 
ما هو ألاحتمال با

و على ألرقم  4على ألرقم 
 
حد 6أ

 
قل. في أ

 
 ألمكعبين على ألا
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2011شتاء   

حد ألتجار قبعات تصنع في ثلاث مصانع: ألمصنع 
 
 , B, ألمصنع Aتوجد في مخزن أ

 . مخزون ألقبعات كبير جدأ.Cألمصنع     

    1

2
 .Aألقبعات ألتي في ألمخزن تصنع في ألمصنع    

     1

3
 .Bألقبعات ألتي في ألمخزن تصنع في ألمصنع  

 .Cباقي ألقبعات ألتي في ألمخزن تصنع في ألمصنع    

 هي قبعات تالفة. Aمن ألقبعات ألتي تصنع في ألمصنع  5%    

 هي قبعات تالفة. Bمن ألقبعات ألتي تصنع في ألمصنع  1.5%    

 من ألقبعات ألتي في ألمخزن هي قبعات تالفة. 3.5%    

. نختار عشوأئيا قبعة وأحدة من ألقبعات ألتي تصنع في ألمصنع  
 
ن ما هو ألاحتمال با .Cأ

 تكون ألقبعة تالفة.

ك ثر قبعة وأحدة  
 
ن تكون على ألا

 
  6تالفة في عينة عشوأئية فيها ب. ما هو ألاحتمال با

 C. تصنع في ألمصنع      
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موعد ب 2010صيف   

لع
 
خرى.يلعب سامي ثلاث أ

 
ن يفو  اب شيش بيش، ألوأحدة تلو ألا

 
ز سامي في كل لعبة يمكن أ

و يخسر )لا يوجد تعادل(
 
ن يفوز في . أ

 
لعاب، فإن ألاحتمال با

 
إذأ فاز سامي في إحدى ألا

ن يخسر في أللعبة   .Pأللعبة ألتي تليها هو 
 
لعاب، فإن ألاحتمال با

 
وإذأ خسر في إحدى ألا

يضا. Pألتي تليها هو 
 
ن   أ

 
 . P>0.5معطى أ

ولى: 
 
ن سامي فاز في أللعبة ألا

 
.  إذأ كان معلوما أ

 
 أ

ن يخسر سامي في أللعبة ألثانية و يفوز في أللعبة  Pعبر بدلالة  (1)    
 
 عن ألاحتمال با

 ألثالثة.        

ن يفوز سامي في أللعبة ألثالثة هو   Pأحسب  )2(   
 
ن ألاحتمال با

 
يضا أ

 
13إذأ كان معطى أ

25
 . 

ولى،  Pب. أستعمل قيمة 
 
ن يفوز سامي في أللعبة ألا

 
 ألتي حسبتها، وأحسب ألاحتمال با

لعاب ألثلاثة هو     
 
ن يفوز سامي في ألا

 
ن ألاحتمال با

 
 .0.144إذأ كان معطى أ
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  2010صيف 
 
موعد ا  

يوجد في  ان في موضوعي ألاحتمال وألاحصاء.يمتحن ألطلاب في كلية معينة في نهاية ألسنة بامتح
و ع. لاحتمال وتمرين وأحد في ألاحصاءتمرينان في أألامتحان 

 
ة لاميحصل ألممتحن على علامة أجتياز أ

كمله على أل. رسوب في كل تمرين في ألامتحان
 
ن للحصول على علامة أجتياز في ألامتحان با

 
ممتحن أ

قل من ثلاثة.
 
ن يحصل ألطالب على علا يحصل على علامة أجتياز في تمرينين على ألا

 
مة ألاحتمال با

ن يحصل ألطالب على علامة أجتياز في تمرين  , %60أجتياز في تمرين ألاحتمال هو 
 
و ألاحتمال با

و رسوب في ألت%80. ألاحصاء هو 
 
مارين ألمختلفة لا تتعلق أحتمالات حصول على علامة أجتياز أ

 ألبعض.ببعضها 

  .
 
ن يحصل ألممتحن على علامة أجتياز في ألتماري (1)أ

 
 ن ألثلاثة في ما هو ألاحتمال با

 ألامتحان؟          

ن يحصل ألممتحن على علامة (2)   
 
ة وعلى علامأجتياز في تمرينين في ألامتحان  ما هو ألاحتمال با
 رسوب في تمرين وأحد؟ 

كمله؟ (3)   
 
ن يحصل ألممتحن على علامة أجتياز في ألامتحان با

 
 ما هو ألاحتمال با

حد ألممتحنين على ع
 
كملهلامة ب. حصل أ

 
ن يكزن قد حصل  أجتياز في ألامتحان با

 
ما هو ألاحتمال با

 مة أجتياز في تمرينين ألاحتمال؟ على علا
 

2010شتاء   

ورأق 3توجد 
 
ورأق لعب دأخل كيس. لإحدى ألا

 
جهتان سودأوأن، جهتان بيضاوأن، ولإحدى ألاورأق  أ

ورأق 
 
خرى سودأء. ولإحدى ألا

 
ورأق، وجهة بيضاء وألجهة ألا

 
عين مغمضة يخرجون ورقة يخلطون ألا

 
با

 من ألكيس ويضعونها على ألطاولة.

ن تكون جهتا ألورقة متطابقتين؟  
 
. ما هو ألاحتمال با

 
 أ

عين بيضاء؟ علل.
 
ن تكون جهة ألورقة ألبادية للا

 
 ب. ما هو ألاحتمال با

عين بيضاء.
 
ن جهة ألورقة ألبادية للا

 
 ج. معلوم أ

ن تكون جهتا ألورقة بيضاوين؟     
 
 ما هو ألاحتمال با
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جابات تمارينإ    

 

 إلاحتمال
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موعد ب 2017صيف   

 عدد الفتيان :x2عدد الفتيات، :xنفرض 

x3 

3

1

33

2

3

2


x

x

x

x   

 فتيان   فتيات              

 

4

3

4

1

5

4

3

1 

 يمارس       لا يمارس        تمارس          لا تمارس      

 النشاط         النشاط   النشاط            النشاط          

 الجسماني        الجسماني        الجسماني     الجسماني 

 

 .أ
60

47

5

4

3

2

4

3

3

1
)يمارس النشاط الجسماني( P 

 .ب
𝑃(تمارس النشاط  الجسماني∩ فتاة )

𝑃(تمارس النشاط الجسماني )
 P) تمارس النشاط الجسماني / فتاة (  =  

168

60

60

47
4

3

3

1





 

قل فتاتين(  = P)فتاتين(  + PفتياتP + (3  )فتيات(  4) .ج
أ

 P)على الا
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 

256

67

256

1

256

12

256

54
1

256

1
1

464

314

1616

916

4

3

256

1
1

4

3

64

1
4

4

3

16

1
6

4

1
1

4

1

4

4

4

1
1

4

1

3

4

4

1
1

4

1

2

4

012

444
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34
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



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

















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  2017صيف 
 
موعد إ  

،  3احتمال الحصول على  .أ
6

1
 (5 )نقاطP. 

كبر من 
أ

(4,5,6)احتمال الحصول على عدد ا / 3 ،
2

1

6

3
 (10 )نقاطP. 

قل من
أ

,1)احتمال الحصول على عدد ا 2) / 3 ،
3

1

6

2
(0 )نقاطP. 

قل:نقطة على  15الحالات للحصول على 
أ

 الا

(1)  
12

1

2

1

6

1
P (5  10نقاط ثم )نقاط. 

(2)   
12

1

6

1

2

1
P (10 5نقاط ثم )نقاط. 

(3)   
4

1

2

1

2

1
P (10 )نقاط في المرتين. 

   :الاحتمال يكون
12

5

4

1

12

1

12

1
P.    
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ن يحصل على نقطة  .ب
أ

قل ويكون في المرتين حصل على عدد  15الاحتمال با
أ

على الا

كبر من 
أ

 .3ا

P(  كبر من
أ

3ا ∩( قل 
أ

نقطة 15على الا  ))

P( قل 
أ

نقطة 15على الا )5

3

12

5
4

1

   P=( 3 كبر من
أ

قل 15 نقطة / ا
أ

  = (على الا

  .ج

5
2 , , 4

12

( ) ( ) (1 )k n k

n

k p n

n
P k p p

k



  

 
  
 

  .(برنولي)حسب معادلة    

3545.0
3456

1225
)2(

)
12

7
()

12

5
(6)2(

)
12

7
()

12

5
(

)!24(!4

!4
)2(

)
12

5
1()

12

5
(

2

4
)2(

4

22

4

22

4

242

4


















 

P

P

P

P

 

 

2017شتاء   

ن نختار طالب يسكن في  p .أ
أ

 المدينة.هو احتمال ا

512.03معطى  p 8.0 إذاp. 

 .ب
knk

n pp
k

n
kP

npk













)1()()(

4,8.0,3

 (.برنولي)حسب معادلة        



124 
 

4096.0)3(

2.08.04)3(

2.0)8.0(
)!34(!4

!4
)3(

)8.01()8.0(
3

4
)3(

4

13

4

12

4

343

4


















 

P

P

P

P

 

 ليست من سكان المدينة.  A  المدينة،من سكان   A .ج

B   خلوي،يملك هاتفB  يملك هاتف خلوي. لا 

1.0)(

8.0

)(

8

1

)(

)(
)/(

8

7
)/(

8

1
)/(

82.0)(18.0)(

2.0)(8.0)(















ABP

ABP

AP

ABP
ABP

ABPABP

BPBP

APAP

 

 :نبني الجدول 

 
A A 

 

B 7.0 12.0 82.0 

B 1.0 08.0 18.0 

 
8.0 2.0 1 

 



125 
 

ن نختار طالب 
أ

يملك هاتف خلوي ومن المدينة بشكل عشوائي من المدرسة، ولااحتمال ا  

9

5

18.0

1.0

)(

)(
)/( 




BP

BAP
BAP  

 

موعد ب 2016صيف   

ن يخرج ثلاث كرات صفرا. ء1) .أ
أ

(  الاحتمال با
30

1

8

2

9

3

10

4
 

و صفراء "2)
أ

ن يخرج ثلاث كرات بنفس اللون " خضراء ا
أ

  :(  الاحتمال با

5

1

8

4

9

5

10

6

3

1
 

خرجت 1) .ب
أ

ن تكون دانا ا
أ

 كرات صفراء  3(  الاحتمال ا

064.0
10

4

10

4

10

4
 

قل هو الحدث(  2)
أ

خرجت كرة واحدة خضراء على الا
أ

ن تكون دانا ا
أ

 الاحتمال با

ي كرة خضراء
أ

ن لا تخرج دانا ا
أ

 .المكمل لا

(تخرج ثلاث كرات صفراء) 936.0064.01  P1 
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  2016صيف 
 
موعد إ  

 نعرف المعطيات كالتالي: .أ

A:    تعلموا الحاسوب في المدرسة                A:   لم يتعلموا الحاسوب في المدرسة 

B:    نجحوا في الامتحان                             B:     لم ينجحوا في الامتحان 

65.0)(

8.0)(2.0)(1)(4)()(4)(

75.0)(25.0)(1)(3)()(3)(







BAP

BPBPBPBPBPBP

APAPAPAPAPAP

 

 نعوض المعطيات في الجدول:

 
A A 

 

B 0.65 0.15 0.8 

B 0.1 0.1 0.2 

 0.75 0.25 1 

 

15.0)( ABP  ن نختار بشكل عشوائي خريج لم يتعلم الحاسوب ونجح
أ

الاحتمال با

 في الامتحان.

 .ب
16

3

8.0

15.0

)(

)(
)/( 




BP

BAP
BAP 

ن ينجح الممتحنون:  .ج
أ

64.08.0نحسب احتمال الحدث المكمل وهي ا 2  

ك ثر
أ

ن ينجح واحد منها على الا
أ

36.064.01  :احتمال ا  



127 
 

2016شتاء   

 .أ
5

4

4

2

5

1

4

2

5

1

4

1

5

2

4

2

5

2

4

1

5

2

4

2

5

2
P 

 احتمال الحصول على كرتين بلونين مختلفين 

ن الكرتين بلونين مختلفين. .ب
أ

 إذا كان معلوم ا

خرى حمراء.
أ

ن تكون واحدة بيضاء والا
أ

 الاحتمال ا

𝑃 = خرى حمراء   (
أ

واحدة بيضاء و الا ⁄لونين مختلفين ) 

P( خرى حمراء ∩(لونين مختلفين)
أ

واحدة بيضاء و الا  

𝑃(لونين مختلفين)
                           

4

1

5

4
5

1

5

4
4

1

5

2

4

2

5

1





 = 

خرجنا كرة ج. 
أ

لوان الثلاثة بعد اخراج كرتين وهذا يحدث فقط إذا ا
أ

احتمال إبقاء كرات بالا

خرى زرقاء
أ

 حمراء وا

 
5

2

4

2

5

2

4

2

5

2
P 
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موعد ب 2015صيف   

  .أ
 
 
 
 
 
 

 

." 
أ

707.075.04.0%النسبة المئوية لمؤيدي المرشح " ا
3

2
6.0 p   

ن يكون بنت. .ب
أ

 " وا
أ

ن يتم اختيار من مؤيدي المرشح " ا
أ

 الاحتمال با

P( 
أ

(طالبة/ا =
p(  

أ
طالبة∩ا )

P( 
أ

(ا 7

4

7.0

3

2
6.0





  

و 3حساب احتمال الحصول على  يجب .ج
أ

" حسب معادلة  4ا
أ

طلاب يؤيدون المرشح "ا
برنولي
 

: 
 :4احتمال الحصول على  :3احتمال الحصول على 

4116.0)3(

3.07.04)3(

3.07.0
)!34(!4

!4
)3(

)7.01()7.0(
3

4
)3(

4

13

4

13

4

343

4


















 

P

P

P

P

         
2401.0)4(

7.0)4(

4

4

4





P

P 

6517.02401.04116.0  ك ثر من نصف الاربعة طلاب يؤيدون المرشح "ا"
أ

  الاحتمال ان يكون ا
 
 

 بنت

 

 ولد

0.6

0.4

 

ب

أ

3

1

3

2

        

25,0

75,0

ب

أ
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  2015صيف 
 
  موعد إ

 
 

 حتمال اخراج كرتين بنفس اللون ا .أ

𝑝 = ( نفس اللون)
20

11

15

11

16

12

2

1

15

3

16

4

2

1

8

2

9

3

2

1

8

5

9

6

2

1
 

 

 احتمال مكمل للحدث في الفرع "أ"  .ب

45.0
20

9

20

11
1  

 

 

 

 Iالاحتمال أن تكون الكرتان بنفس اللون و اخرجتا من العلبة  .ج

 𝑝 = (Iنفس اللون / العلبة  ) =
𝑃(Iنفس اللون ∩العلبة  )

𝑃(اللون نفس ) 55.0

8

2

9

3

2

1

8

5

9

6

2

1


 

𝑝 = (Iنفس اللون / العلبة  )
11

5

55.0

25.0
          
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2015شتاء   

ول .أ
أ

 :في الكيس الا

 𝑝(صفر
أ

(ا
12

7
 ، 𝑝(حمر

أ
(ا

12

5
 

ن نخرج منديلين بلون
أ

صفر هو  الاحتمال ا
أ

:ا
40

7 

صفر من الكيس " ب "  pنفرض 
أ

:هو احتمال اخراج منديل ا
40

7

12

7

10

3
 pp 

 مناديل صفراء في الكيس " ب ". 3إذا توجد 

ن لون المنديلين مختلف. .ب
أ

صفر ومعلوم با
أ

ن يكون المنديل من " ب " ا
أ

 الاحتمال ا

𝑝(صفر من "ب/لونين مختلفين
أ

( "ا

=
𝑝(لونين مختلفين ∩ صفر من "ب

أ
("ا

𝑝(لونين مختلفين)
 

𝑝(صفر من "ب/لونين مختلفين
أ

( "ا
64

15

15

8
8

1

10

3

12

5

10

7

12

7
10

3

12

5







  

حمر.الاحتمال  .ج
أ

ن نختار كيس بشكل عشوائي ونخرج منه منديلين بلون ا
أ

 با

𝑝(حمر
أ

(2 ا
55

17

9

6

10

7
5.0

11

4

12

5
5.0   

 

 



131 
 

موعد ب 2014صيف   

 مجموعة النساءA  :نرمز          
         B 00:8مجموعة الذين يفضلون البدء في الساعة 

                                               :المعطىحسب  .أ
5

1
)(

4

1
)/(  ABPABP 

5

1
)(1)(

5

4

4

1
5

1

)/(

)(
)(










APAP

ABP

ABP
AP   

حسب المعطى 
2

1
)/( ABPلذلك ،:   

10

1

5

1

2

1
)()/()(  APABPABP 

                                                احتمال اختيار


 )()()( ABPABPBP 

                                     :يفضّل البدء في الساعة هو معلم
10

3

10

1

5

1
)( BP

 
 

)/(                                                        الاحتمال المطلوب هو .ب BAP    

5

3

5

1

5

4
)(

)()()(

10

7

10

3
1)(1)(

)(

)(
)/(












BAP

BAPAPBAP

BPBP

BP

BAP
BAP

 

                                           :من هنا
7

6

10

7
5

3

)(

)(
)/( 




BP

BAP
BAP   
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نّ احتمال اختيار معلّم يفضّل البدء في الساعة  .ج
أ

 هو 00:9وجدنا ا
10

7
)( BP                                 

02835.0    :لذلك الاحتمال المطلوب هو
10

3

10

7

1

5
)1(

4

5 
















P 

 

 

  2014صيف 
 
موعد إ  

ولاد، 3عدد البنات في الاستطلاع هو  .أ
أ

ضعاف عدد الا
أ

 ا
()بنت(                                                                          :لذلك يتحقق P3)ولد P 

 
و بنت، لذلك كل مشترك في

أ
(1                     :الاستطلاع هو ولد ا بنت() Pولد(P 

 
1) 4)ولد P 

75.0
4

3
) 25.0,)بنت

4

1
) Pولد(P 

 من المشتركين في الاستطلاع يرغبون في مواصلة تعليمهم الجامعي، %60

𝑃 0.6 =                                         لذلك يتحقق:                                                   (
 يرغب في مواصلة

 تعليمه الجامعي
) 

 

= 0.4 𝑃 (
 يرغب في مواصلة لا

 تعليمه الجامعي
) 

ولاد ال %80
أ

 يرغبون في مواصلة تعليمهم الجامعي، مشتركين في الاستطلاعمن الا



133 
 

P 0.8 =           :                                                لذلك يتحقق (
 يرغب في مواصلة

 تعليمه الجامعي
 (ولد  / 

P (
 يرغب في مواصلة

 تعليمه الجامعي
  0.2 (ولد    0.8 0.25   

بعاد وحساب الاحتمالات في الجدول التالي:
أ

 تركيز المعطيات في جدول ثنائي الا

 
 يرغب في مواصلة

 تعليمه الجامعي

لا يرغب في 
 مواصلة

 تعليمه الجامعي
 

 0.25 0.05 0.2 ولد
 0.75 0.35 0.4 بنت

 0.6 0.4 1 
 

ن تكون قد اختيرت بنت  (1)
أ

 الاحتمال با
0.6        ترغب في مواصلة تعليمها الجامعي هو:       0.2 0.4    

P (
 ترغب في مواصلة

 تعليمها الجامعي
 (بنت  ∩ 

 
نه اختيرت بنت.   (2)

أ
نها ترغب في مواصلة  معلوم ا

أ
        تعليمها الجامعي هو: الاحتمال با

  53.0
75.0

4.0
  P

(
 ترغب في مواصلة

 تعليمها الجامعي
(بنت  ∩ 

𝑃(بنت)
=  P (

 ترغب في مواصلة

 تعليمها الجامعي
 (بنت  / 
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 طلاب من المشتركين في الاستطلاع. 5اختير  .ب

ن يكون 
أ

 منهم 4الاحتمال با

قل يرغبون في مواصلةعلى 
أ

 الا

 تعليمهم الجامعي هو:

 = P (
 يرغبون في مواصلة بالضبط  4

 تعليمها الجامعي
)  +P (

 يرغبون في مواصلة بالضبط  5

 تعليمها الجامعي
) 

33696.04.06.0
5

5
4.06.0

4

5
0514 



















 

 

2014شتاء   

 
أ

حيّز العينة مكون من جميع المشاركين في الاستطلاع، الذي هو حسب الجدول:                      .ا

 طالب  800

كرم     
أ

 350= 150 + 200حسب الجدول:                           عدد الطلاب المؤيدين لا

لذلك الاحتمال المطلوب هو:                                       
 7

16
    =

 350

800
كرم( 

أ
 P = )مؤيد لا

حيّز العينة مكون من جميع الطلاب المؤيدين لعرين، الذي هو حسب الجدول        .ب

100 +200 = 300 

 200  حسب الجدول عدد البنات المؤيدات لعرين     
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     لوب هو:                    طلذلك الاحتمال الم     
 2

3
    =

200

300
  Pمؤيد لعرين/ بنت() = 

حيز العينة مكون من جميع الطلاب الذين لا يؤيدون عرين, الذي هو                (1ج.)

800 – 300 = 500 

                    150 = 50 + 100عدد المشاركين في الاستطلاع المؤيدين لسامي هو:        

                       

   هو:                    لذلك الاحتمال المطلوب       
 3

10
    =

150

500
  =P(

 غير مؤيد لعرين

مؤيد لسامي
)   

ن يكون على الاقل واحد مؤيداً لسامي هو: (3)
أ

 الاحتمال با

  )                      0(5P -1= (
قل

أ
  واحد على الا

مؤيد لسامي
)P 

                                                                                                 ⇓ 

        P(
 واحد على الاقل

مؤيد لسامي
) 

0 5
5 3 7

1 0.8319
0 10 10

      
          

      

 

 

 

 

 

 



136 
 

موعد ب 2013صيف   

 
أ

)نرمز الى احتمال النجاح ب   .ا )P A 

)ولاحتمال عدم النجاح ب    )P A )حدث مكمل( 

 حسب المعطى 

( ) ( ) 0.2

( ) 1 ( ) 0.2

2 ( ) 1.2

( ) 0.6

P A P A

P A P A

P A

P A

 

  

 



 

 فان:  ( 1.)ب
أ

)حسب المعطيات و من الفرع ا ) 0.6

( ) 0.4

P A

P A




 

 حسب معادلة برنولي:

2 2

4

( ) (1 )

4
(2) 0.6 0.4 0.3456

2

k n k

n

n
P k P P

k

P

 
    
 

 
    
 

 

ن رائد وشادي بالضبط نجحا هو  (2) 
أ

0.6  الاحتمال با 0.6 0.4 0.4   

ن يكون الناجحين هما رائد 
أ

لذا و اذا كان معلوما ان اثنين فقط نجحا اذا فإن الاحتمال با
 وشادي بالضبط من بين الاثنين الناجحين هو:

0.6 0.6 0.4 0.4 1

0.3456 6
p

  
  

 

الاقل من بين الاربعة هو عبارة عن كل الامكانيات ما ( الاحتمال بان ينجح واحد على 3) 
لا ينجح جميعهم

أ
41 عدا ا 0.4 0.9744p    
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الاحتمال بان لا ينجح على الاقل واحد من بين الاربعة هو عبارة عن كل الامكانيات ما عدا 
ربعة

أ
ن ينجح الا

أ
41  ا 0.6 0.8704p    

كبر من الاحتمال بان لا ينجح على الاقل 
أ

لذا الاحتمال بان ينجح واحد على الاقل هو ا
ن : واحد 

أ
0.9744لا 0.8704 

 
 
 

  2013صيف 
 
موعد إ  

  نرمز:

 .A –زهور حمراء 

 .B –زهور جورية 

 
أ

)حسب المعطى: )1( .ا ) 0.25P B   
2

 ( / )
3

2
( ) ( )

3

P B A

P B A P A





 

                 ,

1
( / )

12

1
( / ) ( )

12

P B A

P B A P A







 

 
2 1

( ) ( ) ( ) (A) (1 ( ))
3 12

P B P B A P B A P P A       

            2 1
0.25 ( ) (1 ( ))

3 12
P A P A



  
 

                                           2
( )

7
P A




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)2(                       
2 2

( ) 163 7( / )
( ) 0.25 21

P A B
P A B

P B




           

 ب. نرمز:

N       عدد الزهور في المخزن 

                       300
( )P A B

N
                    

2 2 300

3 7

1575

N

N



 





                                          

 
 

 

 

 

2013شتاء   

 

 
أ

 ( باستخدام الشجرة: 1) .ا

 

1 3 1 2 1 1
( ) 0.4

3 5 3 5 3 5
p white ball        
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 : A( نفرض2)

 B   (box B )هو الصندوق 

 Bونفرض: 

 (white ball)هو الكرة البيضاء 

1 2

( ) 13 5( / B)
( ) 0.4 3

P A B
P A

P B




   

 

ن نخرج كرة  C  في العلبة .ب
أ

و ا
أ

توجد هنالك فقط كرة واحدة بيضاء الاحتمال يكون ا
و سوداء ثم بيضاء لذلك:  بيضاء مباشرة ثم السوداء

أ
 ا

1 4 4 1
0.4

5 4 5 4
P       

 

 
 

موعد ب 2012صيف   

 
أ

عداد الزوجية هي  .ا
أ

 فإن الاحتمال يكون    2,4,6إذا كانت الا

1 1 1
( ) 0.6

5 5 5
p A       A: عدد زوجي 

و  1,  0( الاحتمال للحصول على 1)  .ب
أ

ك ثر مرتين( هو  2ا ي على الا
أ

مرات عدد زوجي )ا

) حسب معادلة برنولي ) (1 )k n k

n

n
P k P P

k

 
    
 
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2 5 2

5

2 3

5
(2) (0.6) (1 0.6)

2

5!
0.6 0.4 0.2304

2!(5 2)!

p  
  
 

  


                        

1 5 1

5

1 4

5
(1) (0.6) (1 0.6)

1

5!
0.6 0.4 0.076

1!(5 1)!

p  
  
 

  
     

 

      
0 5 0

5

5
(0) (0.6) (1 0.6)

0

0.01024

p  
  
 



 

5 5 5(2) (1) (0) 0.31744p p p p    

)( باستخدام: 2) )
( / )

( )

P A B
P A B

P B


 

A :الدولاب قد توقف على رقم زوجي مرتين بالضبط 
B ك ثر  : الدولاب قد توقف على رقم زوجي مرتين على الا

( ) 0.2304 45
( / )

( ) 0.31744 62

P A B
P A B

P B


   

3 20.4 0.6 0.02304p    ج.
 
 

  2012صيف 
 
موعد إ  

 .
أ

ئمة: (1)ا  نبني شجرة ملا
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 مبات التالفة هي :  لاولهذا: نسبة ال

0.6 0.02 0.3 0.03 0.1 0.04 0.025

0.025 100 2.5%

     

 
 

 
 نستعمل قانون الاحتمال المشروط:      ( 2)

                                (C bad) 0.1 0.04
(C/ bad) 0.16

( ) 0.025

p
p

p bad

 
                           

 غير تالفات, 5او  4الحدث المكمل هو  ب.

 نحسب احتمال الحدث المكمل حسب برنولي:

 تالفات: 5احتمال 

 

5 5 5

5 (5) 0.975 (1 0.975) 0

1 0.025 0.975

0.975, 5, 5

5

5
.8811P

p

p n k

 
    

  

 





 


 

 
 تالفات:  4احتمال 

4 5 4

5

0.975, 5, 4

(4) 0.975 (1 0.975) 0.1129
5

6
4

p n k

P 

  

 
     
 

 

 اي ان احتمال الحدث المكمل هو:

     0.8811 0.11296 0.99406                          
   

1   ة لذلك فان الاحتمال المطلوب هونتيج 0.99406 0.0059  
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2012شتاء   

 

 
أ

ئمة: .ا  نبني شجرة ملا

اي ان الاحتمال بان الحاسوب يُشخَص 
 كصالح هو:

     ( ) 0.94 0.95 0.06 0.02 0.8942p good      

الحاسوب يطبع عليه شارة المصنع إذا  .ب
 شخص 

 صالح في كل واحدة من الاربع فحوصات: 

ن: 
أ

ي ا
أ

(withlabel)4ا (0.8942) 0.6393p            

 الحاسوب يرجع لإعادة التدوير إذا شخص مرتين على الاقل كغير صالح. .ج

 كغير صالح. 1او  0الحدث المكمل لهذا الحدث هو ان يشخص 

 المكمل:نحسب احتمال الحدث 

 مرات: 4مرات كغير صالح معناه ان شخص كصالح  0احتمال ان يشخص 

ي ان: 
أ

(0.8942)4ا 0.6393p                       

 نحسب الاحتمال بانه يشخص مرة كغير صالح حسب برنولي:

            
1 4 1

4 (1)

1, 4, 1 0.8942 0.1058

4
(0.1058) (1 0.1058) 0.3026

1

k n p

P  
     
 

    

        
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 المطلوب هو:نستنتج بناء على ذلك ان الاحتمال 

                        p 1 (0.6393 0.3026) 0.0581                         

 

 

موعد ب 2011صيف   

 
أ

كبر من 1) .ا
أ

 هو:   (4,6)   3( الاحتمال للحصول على رقم زوجي ا

                 1 1 1

6 6 3
       

)( كلا، لان لا يتحقق: 2) ) ( ) ( )p A p B p A B                    

 لان:      

             
1

(2 4 6)
2

1
(4 5 6)

2

p

p

  

  

                            

1ولذلك:  1 1 1

3 2 2 4
   

ي ان الحدثان يتعلقان في بعض. 
أ

 ا

  ى لا يوجد ارتباط بين كل رمية واخر مرات  3عندما نرمي المكعب  .ب

( 
أ

 ( وعل برنولي نحصل علي: 1بناءً عل بند ا
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2 3 2

3

1
, 3, 2

3

3 1 1 2
(2) ( ) (1 )

3 3 92

p n k

P  
     
 

  

                

 الحدثان غير متعلقان ولهذا:  .ج

                             1 2 1 2

3 3 3 27
p                          

ولي والثانية. .د
أ

 الاحتمال متعلق فقط في الرمية الا

ي ان:  
أ

1ا 1 1

3 3 9
p    

                              

 
 

  2011صيف 
 
موعد إ  

 
أ

هو  الاحتمال بان نحصل علي رقم ما في كل رمية .ا  
1

6
  

ي ان في رمية واحدة: الاحتمال للحصول عل رقم 
أ

1هو:  6او  4ا 1 1
(4 6)

6 6 3
p                                                

1هو:بما ان المكعبان غير متعلقان في بعض نستنتج ان الاحتمال المطلوب  1 1

3 3 9
p   

 
  

ن نحصل الحدث. ب
أ

 في واحد من المكعبات هو حدث مكمل  6,  4الاقل  على با

يفي  حصلبان لا ن للحدث:
أ

 . 4,6 على  واحد من المكعبات ا

ي ان الاحتمال المطلوب هو: 
أ

22ا 5
1 ( )

3 9
                                              
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 بما ان الرميات غير متعلقة في بعض ممكن ان نحسب الاحتمال حسب برنولي:. ج

 

                         
3 6 3

6

5 5
(3)

5
, 6, 3

9

6
( ) (1 ) 0.301

3 9 9

p n

P

k

 
     
 

  

                         

 
2011شتاء   

 
أ

 نحسب  .ا
أ

  C   ولا كم قبعة في المخزن تصنع في المصنعا

1 1 1
1 ( )

2 3 6
                          

  %3.5من جميع القبعات تالفة.   

 نحل المعادلة: ثم   C نسبة القبعات التالفة في المصنع ,  xنعين 

1 1 1
0.035 0.05 0.015

2 3 6

1
0.005

6

0.03

x

x

x

     

 



                 

ي ان 
أ

 تالفة. Cمن القبعات التي تصنع في المصنع  %3ا

 نترجم المعطي: .ب

ك ثر ت 1تالفات او  0  تالفة. 1الفة معناها علي الا

ي ان 
أ

60.97P  تالفات(: 0نحسب الاحتمال بان الستة صالحات )ا                            
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 لي: تالفة نحسبه حسب برنو 1الاحتمال لوجود 

2 2

6 (1) 0.03 (1 0.03) 0.1546
1

0.03, 6, 1

6
P

p n k

 
     
 

  

  

 
ي ان الاحتمال المطلوب هو: 

أ
6p ا 0.97 0.1546 0.9875   

   

موعد ب 2010صيف   

 
أ

ئمة:1).ا  ( نبني شجرة ملا

 

  اي ان الاحتمال المطلوب هو:

                    2(1 ) (1 ) (1 )p p p        

       

بناء على الشجرة وبناء على المعطي نحل  (2)
 المعادلة:
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2

2 2

2 2

2

1,2

13
(1 )

25

13 25(1 2 ) 25

13 25 50 25 25

50 50 12 0

50 10

100

0.6

p p p

p p p

p p p

p p

p

p

   

   

   

  








                         

 نعين بان يفوز سامي في اللعبة الاولى: .ب 

2 0.144

0.62 0.144

0.4

p x

x

x

 



 





                                                   

 

  2010صيف 
 
موعد إ  

 
أ

)      : اجتياز في تمرين الاحتمال A  (1).ا ) 0.6p A                                 

B اجتياز في تمرين الاحصاء :        ( ) 0.8p B             

0.6  تمارين 3جتياز في ن يحصا على االاحتمال با 0.6 0.8 0.288           

0.6 او ان ينجح في تمرينان الاحتمال ويرسب في تمرين الاحصاء: (2) 0.6 0.2  

 ء ويرسب في تمرين الاحتمال الاخراو ان ينجح في تمرين الاحتمال وبتمرين الاحصا

0.6 0.4 0.8  

 تمرين الاحتمال الاحصاء ويرسب فياو ان ينجح في تمرين الاحتمال الاخر وبتمرين 

0.4 0.6 0.8  
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ي ان الاحتمال المطلوب هو: 
أ

 ا

                 0.6 0.6 0.2 0.6 0.4 0.8 0.4 0.6 0.8 0.456P                    

 او يجتاز في ثلاثة تمارين او ان يجتاز في تمرينان: (3)

 حسب بن
أ

0.456 الاحتمال المطلوب هو:  2+  1د ا 0.288 0.744P    

 : نتساعد في البند السابق ونحسب:هذا احتمال مشروط )ب(

2(2 ) 0.6
(2 / ) 0.484

( ) 0.744

p good passexam
p good passexam

p passexam


    

 
 
 

2010شتاء   

 
أ

لذلك فان الاحتمال لإخراج ورقة مع ن ثلاثة لديهما جهتان متطابقتان بما ان ورقتين م .ا

2جهتان متطابقتان هو: 

3
  

الورقة التي عليها  او ان نخرج الورقة التي جهتاها متطابقتين وعليهما ابيض، او ان نخرج  .ب
  ابيض.اسود و 

أ
 ان الاحتمال المطلوب هو: يا

1 1 1 1 1 1
1

3 3 2 3 6 2
P        

ي ان:  .ج
أ

 هذا احتمال مشروط: ا

                     
1

( ) 23( / )
1( ) 3

2

p bothwhite whiteup
p bothwhite whiteup

p whiteup


           
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الرابع جزءال  
 
الهندسة 
 المستوية
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موعد ب 2017يف ص  
ABCD ن.هو ن، Fوالنقطة  DCتقع على الضلع  Eالنقطة  معيَّ  DBتقع على قطر المعيَّ

نّ الشكل الرباعيّ  )انظر الرسم(.
 
 قابل للحصر في دائرة. BCEFمعطى ا

ن 1) .أ
 
 .∢CBD∢FED(  برهن ا

نّ المثلّث 2)
 
 متساوي الساقين.هو DFE(  برهن ا

نّ  .ب
 
DCBDFEبرهن ا  ~. 

ن .ج
 
DEDB :معطى ا 3 مساحة المثلّث ،DFE  2سم2هي. 

ن   .ABCDاحسب مساحة المعيَّ
 
 
 

 

  2017صيف 
 
موعد ا  

ABCD الزاويةهو شبه منحرف قائم ) DC‖AB ، 90BCD∢(. E هي نقطة على امتداد
يقطع F .AEونقطعه في النقطة  BDمعامدة للقطر AEبحيث تكون القطعة BCالضلع 
 ،كما هو موصوف في الرسم .Gفي النقطة DCالقطعة 

نّ  .أ
 
 .∢BDC∢AEBبرهن ا

نّ:معطى 
 
BEDC ا . 

نّ  .ب
 
EBADCBبرهن ا  
نّ 
 
CECBمعطى ا 4. 

نّ:(  برهن 1) .ج
 
ABEGCE ا  ~. 

(  جد النسبة 2) .د
AB

GC. 
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2017شتاء   
ABCDADABDCBCمعطى دالتون  ),( ،  محصور داخل دائرة مركزهاO كما هو ،

ن الرسم.موصوف في 
 
  :معطى ا 60BCD∢  

ن:(   برهن 1) .أ
 
  ا 90ADC∢ ABC∢، 

ن:برهن   (2)
 
ضلاع.هو مثلّث متساوي  ABO ا

 
  ال

ن الشكل الرباعي  .ب
 
 معيّن.هو ABODبرهن ا

نّ  .ج
 
 .BC. جد ABسم  5  :معطى ا

نّ  .د
 
   .BCD  ~ABOبيّن ا

 

 

 

موعد ب 2016صيف   

 Cالمماسّ للدائرة في النقطة  دائرة.محصور في  ABCDشبه المنحرف المتساوي الساقين    
 هو قطر في الدائرة )انظر الرسم(.DB.CDمع امتداد قطر شبه المنحرف Eيلتقي في النقطة 

نّ  .أ
 
ECDDAC  :برهن ا  ~ 

نّ معطى  .ب
 
 .DEسم  AC ،36سم 25  :ا

 احسب نصف قطر الدائرة .
 . DACاحسب مساحة المثلّث  .ج
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  2016صيف 
 
موعد ا  

BC هو قطر في دائرة مركزهاO. 

)انظر ABهي منتصف القوس Dالنقطة  .Eفي النقطة  AOيقطع نصف القطر  CDالوتر 

 .∢ACDنرمز    الرسم(.

نّ 1) .أ
 
 .∢AOD∢ACO(  برهن ا

نّ 2)
 
 .DO ‖AC(  برهن ا

 .DAOعن مقدار الزاوية  (  عبّر بدللة 1) .ب
ن تكون قيمة 2)

 
 ، حتّى يكون(  جد ماذا يجب ا

ضلاع. علّل. ACODالشكل الرباعي      
 
 متوازي ا

 

 

 

2016شتاء   
ABCACABالمثلّث المتساوي الساقين     )(   محصور

 . BCتقع على امتداد الضلع  Dالنقطة ، داخل دائرة

  .ABDAبحيث
 .BCتقع على امتداد الضلع  Fالنقطة 

ا للدائرة  Aمرّروا عبر النقطة   مماسًّ
 )انظر الرسم(.Eفي النقطة  FDيقطع 

نّ  .أ
 
هو قاعدة وسطى في المثلّث  AEبرهن ا
BDF. 

نّ  .ب
 
BCDCبرهن ا . 
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موعد ب 2015صيف   
 .IIو Iهي إحدى نقطتّي التقاطع بين دائرتين، Bالنقطة    

 .I، وتقع هذه النقطة على محيط الدائرة IIهي مركز الدائرة  Cالنقطة 
 Iتقعان على محيط الدائرة  Eو Aالنقطتان 

   Dفي النقطة  II يقطع الدائرة  ACالوتر  .  EB̂=EÂ ثبحي
 )انظر الرسم(.

نّ  .أ
 
EDCEBD  :برهن ا . 

 .Fفي النقطة  ABيقطع الوتر  ECالوتر  .ب
نّ 
 
ECDEBFبرهن ا  ~. 

 

 

  2015صيف 
 
موعد ا  

 .Eقطرا الشكل الرباعيّ يلتقيان في النقطة  محصور في دائرة. ABCDالشكل الرباعيّ 
ا للدائرة في النقطة  ا للدائرة في النقطة  Bمرّروا مماسًّ  .Cومماسًّ

 )انظر الرسم(.Fيلتقي المماسّان في النقطة 

نّ 
 
معطى ا 90ABC∢ 

نّ 1) .أ
 
(  برهن ا 90FBC∢ADB∢. 

نّ    (2)
 
ADB∢برهن ا 2BFC∢ . 

ن 1ّ) .ب
 
AEDBEC(  برهن ا  ~. 

نّ    (2)
 
يضًا ا

 
 .21DEBE ،7AEمعطى ا

 جد قطر الدائرة.

." 
 
 ملاحظة حلّ البند " ب " ل يتعلّق بحلّ البند " ا
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2015شتاء   
ا للدائرة. Aمرّروا في النقطة  محصور في دائرة. ABCDالشكل الرباعيّ   يلتقي   المماسّ  مماسًّ

نّ  )انظر الرسم(. Eفي النقطة  CDمع امتداد 
 
 .EDBهو منصّف الزاوية  AD  :معطى ا

نّ  .أ
 
BADAEDبرهن ا  ~. 

ن مساحة المثلّث 
 
يضًا ا

 
ربعةBADمعطى ا

 
 هي ا

ضعاف مساحة المثلّث 
 
 .AEDا
كبر من محيط BADاحسب بكم ضعف محيط المثلّث  .ب

 
ا

 .AEDالمثلّث 
نّ  .ج

 
يضًا ا

 
aADمعطى ا . 

 .BDعن طول  aعبر بدللة   (1)

جد النسبة    (2)
DE

BD . 

 

 

موعد ب 2014صيف   
ABCBCABالمثلّث المتساوي الساقين )والمنفرج الزاوية(           )(  
 .Cيمسّ الدائرة في النقطة  CDالمستقيم  محصور داخل دائرة.         

نّ          
 
  )انظر الرسم(.BC‖ADمعطى ا

نّ المثلّث 
 
.  برهن ا

 
 هو مثلّث متساوي الساقين. ACDا
            AD  يقطع الدائرة في النقطةK. 
نّ:            

 
 برهن ا

 .∢ABC∢CKDب.  
CKDABCجـ.   . 
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  2014صيف 
 
موعد ا  

 F  ّهي نقطة تقاطع القطرين في الشكل الرباعيABCD.  النقطةE  تقع علىFC والنقطة، 
G تقع علىFBالشكل الرباعيّ   ، بحيث يكونBCEG للحصر 

ً
 في دائرة )انظر الرسم(. قابلا

نّ  .أ
 
FBCEFG  :برهن ا  ~. 

نّ  .ب
 
معطى ا

FE

DF

FG

AF
. 

نّ 
 
FEGFDAبرهن ا  ~. 

نّ  .ج
 
 .BC‖ADبرهن ا

 
 

 

 

2014شتاء   

CB وCD .هما مماسّان لدائرة معّينة  
AB .هو قطر في هذه الدائرة   

)انظر الرسم( Eيلتقيان في النقطة  BCوامتداد  ADامتداد   

 
 
ن .ا

 
 ∢   DCB= 2 ∙ ∢Eبرهن ا

ن  .ب
 
 DE ∙= AD  2BDبرهن ا

ن  .ج
 
  BDEهو مستقيم متوسّط في المثلث  DCبرهن ا
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موعد ب 2013صيف   
 ABتقع على الضلع  M النقطة  60oمقدار الزاوية الحادة هو  ABCD في المعين 
AMبحيث  BCتقع على الضلع  N و النقطة  BN .)انظر الرسم( 

 
 
ن  –ا

 
MDBبرهن ا NDC . 

ن   –ب
 
ADMبرهن ا BDN. 

 . Sهي    DMBNمساحة الشكل الرباعي  -ج

 .  ABCDعن مساحة المعين   Sعبر بدللة 

 

                        
س  . ADEمعطى المثلث  

 
في    AEو   ADدائرة تقطع الضلعين  Aمرروا عبر الرا

ن:  بالتلاؤم )انظر الرسم( .  Cو    Bالنقطتين 
 
 معطى ا

BC DE  DC . يمس الدائرة 

        .
 
ن 1)ا

 
EAD( برهن ا CDE        

ن ( 2)          
 
2AEبرهن ا CE DE                                                                              

س 
 
    مستقيماً يمس   Eب. مرروا عبر الرا

  )انظر الرسم(.  Fالدائرة في النقطة 
ن 
 
ECFبرهن ا EFA 

         EF DE ن 
 
       ج. استعن بالبندين السابقين وبرهن ا
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  2013صيف 
 
موعد ا  

سين  . Iمحصور داخل الدائرة  AKLMالشكل الرباعي 
 
عبر الرا

A   وK   مرروا الدائرةII .  امتداد الضلعينMA   و LK 
 FEالمستقيم .  II محيط الدائرة  التي على Eيلتقيان في النقطة 

نظر الرسم(.  Eيمس الدائرة في النقطة 
 
 )ا

. برهن ان المستقيم 
 
 .LMيوازي الوتر   FEا

AEKب. برهن ان: LEM  

ن: 
 
 .AE=6  ,KE=7  ,KL=2ج. معطى ا

 .LEMو مساحة المثلث  AEKاحسب النسبة بين مساحة المثلث  (1)

 .AKLMو مساحة المثلث  AEKاحسب النسبة بين مساحة المثلث  (2)

 

2013شتاء   

                                                                                                                Bمستقيم يمس في النقطة  Aيخرج من النقطة 
تقطع الدائرة في  AOالقطعة  .Oدائرة مركزها في النقطة 

نظر الرسم(. .Dالنقطة 
 
 )ا

ن 
 
. برهن ا

 
BOD 2  :ا ABD   . 

خر يمس الدائرة في النقطة  Aيخرج من النقطة    
 
 .Cمستقيم ا

نظر الرسم(. Eفي النقطة  ACيقطع   BDامتداد الوتر
 
 )ا

ن    
 
BE معطى ا AC 

ن )1(ب. 
 
BOD 2برهن ا DAE   

ن  (2)    
 
 BD=AD برهن ا
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موعد ب 2012صيف   

90BACمعطى مثلث قائم الزاوية   oS . 

  BD  هو ارتفاع المثلث على الوترAC. 

  F  هي نقطة علىBC بحيثDF BC . 

  E  هي نقطة علىBA بحيثDE BA . 

نظر الرسم(.   
 
 )ا

ن 
 
. برهن ا

 
خر. BDو EFا

 
حدهما ال

 
 متساويان وينصف ا

ن:
 
2 ب. برهن ا  ED DF AE  . 
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  2012صيف 
 
موعد ا  

هي منتصف  G, والنقطة  ABهي منتصف الضلع  E, النقطة ABCDفي الشكل الرباعي 
 ACهي منتصف القطر   Fالنقطة  DCالضلع 

 . )انظر الرسم(DBهي منتصف القطر   Hوالنقطة 

ن: 
 
 برهن ا

 
 
EF   .ا HG 

EHG .ب EFG 
 
 
 
 
 
 

AD (معطى شبه المنحرف المتساوي الساقين  BC( ABCD 

ضلاع شبه المنحرف تمس دائرة مركزها 
 
 .E, F, G, Hفي النقاط   Oا

ن:
 
 برهن ا

 
 
BOF .ا COF 

 هو دالتون .  EHGFالشكل الرباعي  .ب
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2012شتاء   
ABCE )CEفي شبه المنحرف   BA( ,F على القطر  هي نقطةBE  بحيثCF BE. D  هي

نظر الرسم(..CD = EDبحيث  CEنقطة على 
 
 )ا

 .Gفي النقطة  ABيقطع  FDامتداد      

ن:      
 
 , = ED سمEA =  ,3 سم4معطى ا

                   EB  ينصف الزاويةAEC. 

ن 
 
.  برهن ا

 
EDFا BAE. 

ن الشكل الرباعي 
 
ضلاع .  AGDEب. برهن ا

 
 هو متوازي ا

 . علل  BGFعن مساحة المثلث   Sعبر بدللة  ،  Sهي   EDFج. مساحة المثلث 
 

 

 A  وB  وC  هي نقاط على محيط دائرة مركزهاO  .)نظر الرسم
 
 )ا

ن:     
 
AOBمعطى ا COB     ABC AOC 

   .
 
ن )1(ا

 
ABO  برهن ا CBO  . 

ن الشكل الرباعي  (2)     
 
 هو معين .  AOCB برهن ا

      D  هي نقطة على القوس الكبيرAC. 

 .ADCب. احسب مقدار الزاوية 

ن ج
 
يضا ا

 
 )هذا القسم يحتوي حساب مثلثات( .AOCاحسب مساحة المثلث   .  AC سم10. معطى ا
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موعد ب 2011صيف   

     AE  هو مستقيم متوسط للضلعBC  في المثلثABC. 

   A'E'  هو مستقيم متوسط للضلعB'C'  في المثلثA'B'C'. 

ن:      
 
 'AE=A'E'   AC=A'C'    AE=A'Eمعطى ا

حتى  'B'Aو مدوا الضلع  , BA=ADبحيث  Dحتى  BAمدوا الضلع     
D'  بحيثB'A'=A'D' . 

. علل لماذا 
 
AE ا DC. 

ن 
 
'ب. برهن ا ' ' ADC A D C   . 

ن 
 
'B'ج. برهن ا ' ABC A C      . 

 

 
 موجودة على محيط الدائرة.  A , B , C , Dالنقاط  

    M  هي نقطة على. CB AM  يقطعCD  في النقطةP .)نظر الرسم
 
 )ا

ن:      
 
  معطى ا          

      

AB CD

AM CB




 

ن 
 
. برهن ا

 
  ا    DCB MABR R   . 

ن المثلث  
 
 متساوي الساقين. APDب. برهن ا

ن  
 
يضا ا

 
ن نصف قطر الدائرة هو  =AC سم9ج. معطى ا

 
جد . سم 5وا

 حساب مثلثات( )هذا القسم يحتوي    PCMمقدار زوايا المثلث 
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  2011صيف 
 
موعد ا  

موجودتان  Dو Cالنقطتان  .Eيمس كلتيهما في النقطة  ,FGيوجد لدائرتين مماس مشترك  
خرى بحيث على موجودتان  Bو Aاحدى الدائرتين، والنقطتان  على محيط

 
محيط الدائرة ال

نظر الرسم(.  Eفي النقطة  CBو ADالقطعتان تلتقي 
 
 )ا

ن 
 
. برهن ا

 
 ا   ABE GED. 

ن  
 
AEب. برهن ا BE

DE CE
. 

في المثلث CD ج. علل لماذا طول الرتفاع على الضلع  
BCD  على الضلع يساوي طول الرتفاع علىCD  في

 .ACDالمثلث 

 

                      

ABCD ,90ADCفي شبه المنحرف القائم الزاوية    

الضلع .Gيمس الدائرة في النقطة  DCالضلع  .Oمحصورة دائرة مركزها    
BC  يمس الدائرة في النقطةF.  .)نظر الرسم

 
 )ا

 .
 
 .BCDينصف الزاوية  OCعلل لماذا  (1) ا

ن )2(   
 
90BOCبرهن ا  oR  . 

ن  
 
2ب. معطى ا

OC

OB
   نصف قطر الدائرة المحصورة هو ,R. 

 )هذا القسم يحتوي حساب مثلثات( .ABCDجد مقدار زوايا شبه المنحرف  (1)   

 )هذا القسم يحتوي حساب مثلثات( .OCعن طول القطعة  Rعبر بدللة  (2)    
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2011شتاء   
 
امتداد الوترين  .Dفي النقطة  ACيقطع الضلع  BEالوتر  محصور داخل دائرة. ABCالمثلث  

AE وBC  يلتقيان في النقطةF, ن:  .كما هو موصوف بالرسم
 
 معطى ا

         ABE EBC AFB .     16سم=EF  25سم=AF  

  .
 
ن:   )1(ا

 
 برهن ا    BAE FAB. 

 .BFجد طول      AB (3)جد طول  (2)   

ن: 
 
 ب. برهن ا  BEFAEC. 

 .CFج. جد طول  

  

 
ة مستقيم يمس الدائرة في النقط Aيخرج من النقطة  .Rونصف قطرها  Oمعطاة دائرة مركزها  

B ويخرج مستقيم يقطع الدائرة في النقطتين  ,C  وD. 

    CD .)نظر الرسم
 
 هو قطر الدائرة )ا

ن:     
 
2معطى ا

AD   
3

R
    . 

. عبر عن  
 
 . علل. Rبدللة  ABا

 )هذا القسم يحتوي حساب مثلثات( .BOAب. احسب مقدار الزاوية  

خر يمس الدائرة في  Aج. يخرج من النقطة  
 
مستقيم ا

ن  .F النقطة
 
 برهن ا      BF AO . 
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موعد ب 2010صيف   
هو قطر  AB  .دائرة مركزهامحصور داخل  ABCDالشكل الرباعي 

 في الدائرة.

    AC  وDM  يلتقيان في النقطةE .)نظر الرسم
 
 )ا

ن: 
 
CD,ومعطى ا CB AD AM  

ن:    
 
 برهن ا

  .
 
 .ME = ED ا

CBب.  DM 

BMج. CD     

                                   

هو  ADB  ,DFهو منصف الزاوية AD , DEهو  BCللضلع  المستقيم المتوسط ABCفي المثلث  
نظر الرسم(.  ADCمنصف الزاوية

 
 )ا

ن: 
 
. برهن ا

 
 ا

  )1( AE AD

EB DC
 

  )2( AE AF

EB FC
 

  ) 3(  AEF ABC 

ن  
 
يضا ا

 
 90  ب. معطى ا  BED  oS. 

ن:    
 
 برهن ا

    (1)   AE = BE. 

    )2(   1
        

2
ED AC. 
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  2010صيف 
 
موعد ا  

نظر الرسم( Mفي النقطة   ن )داخل الشكل الرباعي(يتقاطعا ABCDقطرا الشكل الرباعي 
 
 )ا

سم 10هي  ADMمساحة المثلث  سم مربع، 5هي  ABMمعطى ان: مساحة المثلث 
 سم مربع، 20هي  DCMمساحة المثلث مربع،

. جد النسبة  
 
BM )1( ا

MD
    (2)AM

MC
 

ن )1(ب. 
 
   برهن ا      AMB CMD .   

ن  (2)
 
 .AB  ||DCبرهن ا

ن الشكل الرباعي 
 
يضا ا

 
ن  هو قابل للحصر داخل دائرة. ABCDج. معطى ا

 
 برهن ا

        ADC BCD. 

      
 , D , C , Bالنقاط يم يقطع الدائرتين في هناك مستق  .Nو  Mتتقاطع دائرتان في النقطتين 

A ن:   موصوف في الرسم , كما
 
معطى ا

                

    

BNC

BNM








 

. عبر بدللة   
 
 )حسب الحاجة(:   و      ا

 . علل.  MDBعن  )1(   

 . علل.  MACعن  )2(   

 .    AMDعن  )3(   

 هو قابل للحصر داخل دائرة؟ علل. AMDNب. هل الشكل الرباعي 
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2010شتاء   
CD  هو منصف الزاويةACB  في المثلثABC.)نظر الرسم

 
ن: . )ا

 
معطى ا

  2       ACB ABC    32سم= AB   20سم= AC  

 .
 
ن: )1(ا

 
 برهن ا      ACB ADC. 

 .ADجد طول القطعة  (2)  

 .BCجد طول الضلع  (3)  

 .BCهي منتصف الضلع  Fب. النقطة 

ن:     
 
DF برهن ا BC . 

  

 

 محصوران داخل دائرة. CFDو CAD المثلثان  

    AB  الضلع هذه الدائرة، و هو يقطع هو قطر فيFD  في النقطةE .)نظر الرسم
 
 )ا

ن:   
 
CD  معطى ا AB . 

ن المثلث  
 
. برهن ا

 
 هو متساوي الساقين. CADا

ن:  
 
  ب. برهن ا     CAE DAE. 

ن:  
 
  ج. برهن ا   ACF ACE. 
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جابات تمارينإ    

 

إلهندسة 
 إلمستوية
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موعد ب 2017صيف   

 ∢CBDنفرض ( 1) .أ

 
180FEC∢    الشكل الرباعي قابل للحصر "

  "180داخل الدائرة لذلك مجموع كل زاويتين متقابلتين 
 

    180FED FEC ∢  بالتجاور 

)180(180 FED∢ 

                        FED∢            FED∢CBD∢ 

 

ضلاع المعين متساوية ( 2)
 
ا BCDC 

DCB متساوي الساقين 

 
DBC∢BDC∢ 

FED∢FDE∢ 

 
 متساوي الساقين DFEالمثلث 

 ∢DCB:                           DBC ∢BDC    في .ب

 ∢DFE   : FED∢FDEفي   

 
DCBDFEزاوية( المثلثان متشابهان  –حسب نظرية )زاوية   ~  
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DEDB .ج 3 
 

3
DE

DB    نسبة التشابه بين "DCB وDFE" 

 
932 





DFE

DCB

S

S " النسبة بين المساحات تساوي تربيع نسبة التشابه " 

18299   DFEDCB SS    361822  DCBS    مساحة المعين 
 
 

  2017صيف 
 
موعد إ  

 .
 
  ا

7 
AEB∢  نفرض 

8 
 90BCD∢ معطى 

9 
 90ECG∢  بالتجاور 

10   

11 
 90CGE∢  مجموع زواياGCE 

12 
 90FGD∢ س

 
 تقابل بالرا

13 
BDAE معطى 

14 
BDC∢  مجموع زواياGDF 
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15 
BCD∢AEB∢  

  ب. 

16 
BEDC  معطى 

17  BDC∢AEB∢  
 
 حسب فرع ا

18   

19 
 90BCD∢EBA∢  

20 
EBADCB  ) حسب ) ز . ض . ز 

  (1ج. ) 

21   

22  

E∢ مشتركة 

 90GCE∢ABE∢ ز. ز حسب 

ABEGCE  ~ 

  (2ج. ) 

23 
CECB 4 معطى 

24 
5

1


AB

GC حسب التناسب 
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2017شتاء   

 (.
 
  (1ا

5 ABCDمعطى  دالتون 

6 
ADC∢ABC∢  دالتون متساويةالزوايا جانبية في 

7 
180ADC∢ABC∢ 

زاويتان متقابلتان في شكل رباعي مجموع 

 محصور في دائرة

8 
 90ADC∢ABC∢  

 (2)  

9 
 60BCD∢   معطى قطر رئيسي بنصف زوايا الدالتون 

10 
 30BCA∢ س

 
 تقابل بالرا

11   

12 
 60BOA∢ 

تساوي ضعف المحيطية على زوايا مركزية 

 نفس القوس .

13 
OAOB  قطار

 
 انصاف ا

14 ABO 
 مثلث متساوي الاضلاع

 .60مثلث متساوي الساقين مع زاوية 

  ب. 

15 
EAOB  قطار

 
نصاف ا

 
 ا
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16 
ADAB  نوالدالتمعطى من 

17 
ODADABOB   

18 ABODضلاعه متساوية هو  معين
 
 معين.شكل رباعي ا

  ج.  

19   

20 
102  ABAC 

30الضلع القائم المقابل للزاوية  ABCفي 

 يساوي نصف الوتر

21 
BC x 

 ABCحسب نظرية فيثاغورس في 

x

x

x







75

75

510

2

222

 

   

22 
 60BDC∢BAC∢ زوايا محيطية متساوية على القوسBC  

23 
 60BCD∢BOA∢ ( 

 
 ( 2معطى ومن الفرع ا

24 
 

ثلثان مزاوية ال –حسب نظرية زاوية 

 متشابهان 
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موعد ب 2016صيف   

 .
 
  ا

7 CD معطى  قطر 

8 EC مماسC معطى 

9 
 90DAC∢ زاوية محيطية على القطر 

10 
 90ECD∢ المماس معامد نصف القطر 

11 
 90DAC∢ECD∢  

12 
ABCD  شبه منحرف متساوي

 الساقين 
 معطى

13   

14 
ADBC  

 ساقي شبه المنحرف متساويان 

15 
ACD∢EDC∢ 

وتار متساوية توجد زوايا محيطية 
 
مقابل ا

 متساوية 

16 
ECDDAC  ~ 

 زاوية( –)حسب زاوية 

  ب. 

17 
CD

AC

ED

DC

EC

DA
   حسب التشابه السابق 

18 
25AC معطى 
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19 
36DE معطى 

20  CD

AC

ED

DC


30

36.25

36.252

2









DC

DC

DC

DEACDC

 

DC  ،15قطر
2

30
R نصف القطر 

 

275DE  ج. حسب فيثا غوروس 
 

25 275
207.3

2
DACS


   مساحة المثلث : 

 

 

  2016صيف 
 
موعد إ  

 .
 
  ا

4 (1)  

5 
AD̂ = DB̂ معطى 

6 
ACD∢ معطى 

7 
ACD∢DCB∢ قواس متساوية

 
 محيطيتان على ا

8 
2ACO ∢ مجموع زوايا 
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9 
2AOD∢ 

المحيطية على نفس زاوية مركزية تساوي ضعف 

 القوس

10 
2AOD∢ACO∢  

 (2)  

11 
2DOB∢ قواس متساوية توجد زوايا مركزية متساوية

 
 على ا

12 
2DOB∢ACO∢ زوايا متناظرة متساوية إذا المستقيمان متوازيان 

13 DO‖AC  

  (1ب.) 

14 
DOAO  

قطار دائرة 
 
نصاف ا

 
 ا

15 
 90DAO∢  حسب مجموع زوايا 

   

 

ي مجموع  (2ب)
 
ن يكونا متوازيان. ا

 
ضلاع على كل ضلعين متقابلين ا

 
لكي يكون شكل رباعي متوازي ا

حاديتا الجانب 
 
 .180كل زاويتان ا

180ACO∢DAC∢ 

180ACO∢OAC∢DAO∢ 





30903

1802290



 
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2016شتاء   

 .
 
  ا

4 EA  مماس للدائرة فيA معطى 

5 
B∢EAC∢ زاوية بين مماس ووتر 

6 
AC AB معطى 

7 
B∢ACB∢  ضلاع متساوية زوايا متساوية في

 
 مقابل ا

8 
EAC∢ACB∢  

9 
BC‖AE 

اذا كانت زاويتان متبادلتان متساويتان اذا 

 المستقيمان متوازيان .

10 
ABDA  

11 AB  قطعة وسطى فيBDF 
نه يخرج من منصف ضلع ويوازي الضلع 

 
لا

 المقابل 

  ب. 

11   

12 
BCDC  

إذا كان الضلع المتوسط مساوي لمنصف 

 المقابل له يكون المثلث قائم الزاوية. الضلع
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موعد ب 2015صيف   

 

 .
 
  ا

3   

4 CDCB    قطار في الدائرة
 
نصاف ا

 
 IIا

5 
EB̂  EÂ  معطى 

6 
DCE∢BCE∢ 

قواس متساوية في الدائرة
 
توجد زوايا   Iعلى ا

 محيطية متساوية 

7 
ECEC  ضلع مشترك 

8 
EDCEBC   حسب ) ض.ز.ض( المثلثان متطابقان  ~

  ب. 

9 
DEC∢BEC∢ زوايا متساوية من التطابق السابق 

10 
ECA∢EBA∢  زوايا محيطية على القوسEÂ  Iفي الدائرة  

11 
ECDEBF   زاوية( المثلثان متشابهان –حسب )زاوية  ~
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  2015صيف 
 
موعد إ  

 

 

  (1أ.) 

5 ADB∢ نفرض 

6 ADB∢ACB∢  محيطية على قوسزواياAB̂ 

7  90ABC∢ معطى 

8  90ADB∢ مجموع زوايا مثلثABC 

9   

10  90BAC∢FBC∢ زاوية بين مماس ووتر تساوي المحيطية المقابلة للوتر 

11 
 90FBC∢ADB∢ 

 9090  
 

 (2)  

12 FC مماس فيC معطى 

13 

FCFB  

 90BCF∢CBF∢ 

 زوايا قاعدة ()  

 مماس للدائرة من نفس النقطة

 مثلث متساوي الساقينينتج 

14 2BFC∢  مجموع زواياFBC 

15 ADB∢ 2BFC∢  

  (1ب. ) 

16 BEC∢AED∢ تقابل بالرأس 

17 BEC AED   )يتشابهانحسب )ز.ز 

 (2)  
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18 
ED

EC

AD

BC

AE

BE
 نسبة التشابه 

19 ECAEDEBE  حسابات  

   

20 21DEBE معطى 

21 7AE معطى 

22 3EC حساب 

23 10AC مجموع ضلعينAE وEC 

24 2 10AC R  مقابل زاوية محيطية قائمة 

25   
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2015شتاء   

 

 .
 
  ا

5   

6 
ABD∢EAD∢ 

زاوية بين مماس ووتر تساوي المحيطية 

 المقابلة للوتر 

7 
ADB∢EDA∢ معطى 

8 
BADAED   زاوية متشابهان  –حسب زاوية  ~

  ب.  

9 4




AED

BAD

S

S معطى 

10 2
BA BD AD

AE AD ED
    النسبة بين المساحات هي تربيع نسبة التشابه 

11                 2




AED

BAD

P

P  النسبة بين المحيطات تساوي نسبة التشابه 

  (1ج.) 
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12 
2

2

2

BD

AD

BD

a

BD a







 
2

2

AD

ED

a
ED





 

13                                   2
4

2

BD a
a

aDE
        

   

 

موعد ب 2014صيف   

 
 
     :، و نحصل على∢ABCنرمز  .ا

2
90


BAC∢BCA∢    ( BCA  هو مثلّث متساوي الساقين) 

 BC‖AD                                                           حسب المعطى

               

2
90


CAD∢BCA∢    تبادلتان بين مستقيمين متوازيينم 

 متساويين.

ACD ∢ABC    ∢التي تستند على هذا الوتر من  الزاوية بين المماسّ والوتر تساوي الزاوية المحيطي

  .جهته الثانية

 

CAD∢ACD∢(180(       :يتحقّق ADCفي المثلّث   ADC∢ 

 

180 ( 90 ) 90
2 2

ADC
 

     ∢ 
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 

90
2

CAD


  ∢ADC∢ 

 
                                                                           DCAC      ضلاع متساوية مقابل الزوايا في المثلّث

 
 المتساوية ا

 

      ∢180AKC  :محصور داخل دائرة، لذلك AKCBالشكل الرباعيّ ب.

 في الشكل الرباعيّ  المتقابلتين  نياويتز مجموع ال                                                                                                                                

 180المحصور داخل دائرة يساوي 

AKC ∢180CKD  ∢ 

 180مجموع الزاويتين المتجاورتين هو                                                                               

CKD ABC   

 

                                           .ج
2

90


CAK∢KCD∢ 
 المحيطية المقابلة للوتر الزاوية بين المماسّ والوتر تساوي الزاوية                                  

 

"
 
                                         : وجدنا في البند "ا

2
90


KDC∢ 

 ∢KDC∢KCD∢BAC∢BCA  هنا:من 

يضًا 
 
نوجدنا ا

 
DCAC  : ا      

CKDABC                                                                      من هنا       ز.ض.ز.حسب 
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  2014صيف 
 
موعد إ  

 180مجموع الزاويتين المتقابلتين في الشكل الرباعي القابل للحصر هو        ∢180GBC∢GEC .أ

180GEF∢GEC∢           مجموع الزاويتين المتجاورتين هو180 

 

 ∢GBC∢GEF                              :من هنا

GFE∢BFC∢          زاوية مشتركة للمثلثين 

 
FBCFEG                             :من هنا   ) ز. ز. (          ~

 

ن .ب
 
                                 :معطى ا

FE

DF

FG

AF
   

GFE∢AFD∢      س متساويتان
 
 الزاويتان المتقابلتان بالرا

 
FEGFDA   )ض. ز. ض(     ~

 

FEGFDA .ج   برهن في البند " ب "      ~

 

ADF∢GEF∢      زاويتان متناظرتان في مثلثين متشابهين 
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GBC∢GEF∢       "
 
 برهن في البند "ا

 

DBC∢GBC∢ADF∢ 

 

BC‖AD      إذا كانت الزاويتان المتبادلتان متساويتين، فإن المستقيمين متوازيان 

 

 

2014شتاء   

 مماس معامد لنصف القطر في نقطة التماس                             ABE =90°∢                                       .أ

                                         ⇓ 
                                               - ∢E                         ∢A = 90°  180مجموع زوايا المثلث هو° 

                             ∢A=∢BDC = ∢DBC                            زاوية بين مماس و وتر 

                                                                        ⇓ 
                                                                             BDC = ∢DBC = 90° - ∢E ∢  

 ∢ DCB = 180° - 2 ∙  ( 90° - ∢Eمن هنا:                            )                                  

                                                                        ⇓ 
                                                                                     DCB = 2 ∙ ∢E ∢ 
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 زاوية محيطية تستند إلى قطر الدائرة                            ADB = 90°∢                         .ب

                                   ⇓ 

                         BD   ارتقاع على وتر في المثلثABE 

                                   ⇓ 

                            BD2=AD ∙ DE                               الارتفاع على الوتر في المثلث القائم الزاوية 

 هو معدّل هندّسي لمسقطي الضلعين القائمين على الوتر                                                                                

نّ:        .ج
 
" برهنّا ا

 
 ∢          DCB = 2 ∙ ∢Eفي البند "ا

                                 ∢DCB =∢CDE +∢E  الزاوية الخارجية للمثلث تساوي مجموع 

 الزاويتين في المثلث غير المجاورتين لها                                                                                  

 CDE =∢E∢من هنا                   

                                            ⇓ 

                                         DC=CE                ضلاع متساوية
 
 مقابل الزاوية المتساوية في المثلث توجد ا

                                        DC=BC              المماسان للدائرة اللذان يخرجان من نقطة واحدة متساويان 

 BC=CE  من هنا                      

                                           ⇓ 

                DC  هو مستقيم متوسط في المثلثBDE 
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موعد ب 2013صيف   

 
 
ن الزاوية  ابم. ا

 
60DABا   وAD AB 

                                            

                                        ADB  ضلاع مقدار زواياه
 
 60oهو مثلث متساوي الا

                                            

                                     AD DB   

                                           

                                    DB DC  ضلاع المعين متساوية
 
 كل ا

 

                    60DCN DBM  oS S    ADBV ضلاع
 
 هو متساوي الا

                  MB CN  ن
 
AMلا BN  وجميع  اضلاع المعين متساوية 

MDBلذلك:                    NDC  حسب ض.ز.ض 

ن:             . ب 
 
ADوجدنا في الفرع ا DB 

AMو حسب المعطى:                         BN 

                                         60DBN    CDB  ضلاع
 
 متساوي الا

 

DAM DBN 



 

190 
 

ADMلذلك:                                    BDN . حسب ض.ز.ض 

 

ولًا:  -ج
 
ا

MDB NDCS S  و
ADM BDNS S   )المثلثات متطابقة( 

ن الشكل الرباعي 
 
 لذلك :  BDNو   MDBمكون من المثلثين  DMBNثانياً: كما و ا

MDB BDN

NDC ADM

S S S

S S S

 

 
 

ولًا و ثانياً ينتج: 
 
 حسب ا

( )

( ) 2

MDB BDN NDC ADMS S S S S

S S

   



 

 

 ( )S .مساحة المعين : 
  

 

 

 
 
 
EAD(                  1)ا BCD  

 الزاوية بين المماس والوتر تساوي الزاوية المحيطية التي تستند على هذا الوتر     

                          BCD CDE  زاويتان متبادلتان بين متوازيين 

EADمن هنا:                 CDE 
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(2)    :
 
EADحسب البند ا CDE 

                        AED     مشتركة 
 
 

EADمن هنا:                                      EDC  حسب ز.ز 

                                                         
ضلاع في المثلثين المتشابهين تحقق: 

 
AEنسب الا DE

DE CE
 )ضرب تبادلي( 

                                                         
                                              2AE CE DE  

 
FAC  .ب  EFC                        الزاوية بين المماس والوتر تساوي الزاوية المحيطية

 التي تستند على هذا الوتر.

            FEA   مشتركة 

 

ECFمن هنا:    EFA .حسب ز.ز 

 

 من التشابه الذي في البند ب  -ج

ن: 
 
 ينتج ا
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2

EF AE

CE EF

AE CE EF





 

 

ن  -في البند 
 
 برهنا ا

 
2AEا CE DE  

 

EF DE  لذلك:           
 
 

  2013صيف 
 
موعد إ  

FEK EAK      على هذا الوتر من جهته الثانية. الزاوية بين المماس والوتر تساوي الزاوية المحيطية التي تستند 

180MAK                     180زاويتان متجاورتان مجموعهما. 

                                                            

MLK      180مجموع الزاويتين المتقابلتين في شكل رباعي محصور في دائرة هو. 

                                                           

                                               MLK FEK  

                                                            

            LM FE .الزاويتان المتبادلتان متساويتان, ولذلك  المستقيمان متوازيان : 

 

    :"
 
EAKحسب البند "ا ELM   

                           E مشتركة 
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AEKلذلك:   LEM  حسب ز.ز 

 

)2       )1(ج. )AEK

LEM

S AE

S LE
                   .في المثلثين المتشابهين النسبة بين المساحتين تساوي تربيع نسبة التشابه 

6AEحسب المعطى:    2KL  7KE  

                                   LE KL KE   

26من هنا:     4
( )
2 7 9

AEK

LEM

S

S
 


  

(2         )9

4
LEM AEKS S              (I 

             
AKLM LEM AEKS S S    (II 

 ينتج: IIومن  Iمن 

                                             5

4
AKLM AEKS S 

                                    4

5 5

4

AEK AEK

AKLM
AEK

S S

S
S

  
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2013شتاء   

 
 
ABDنفرض   -ا  

 BDتساوي الزاوية التي تقع بين مماس للدائرة و الوتر   BDالزاوية المحيطية المقابلة للوتر 

 
 BDمركزية على الوتر  BOD لكن:

 
 لذلك:

2

2

BOD

BOD ABD











  

 
ن:المتساوي الساقين  DOAV( في المثلث 1).ب 

 
) لا )OD OB- انصاف اقطار 

 
2BOD 


 

90ODB OBD     من مجموع زوايا المثلث 
90ADE كذلك: ODB     س

 
 بالتقابل بالرا

 ADEفي المثلث 

90 , 90ADE AED   

DAE 




   

 (ADE)من مجموع زوايا المثلث 
 

 ينتج:
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2BOD DAE




 

 
 (2).ب 

AO  هي القطعة الواصلة بين مركز الدائرةO   وA   نقطة خروج المماسينAB,AC 
 ( ABOC)يمكن استخدام خصائص الدالتون -  CABالزاوية 

CAO BAO 



 
 

 في المثلث
 
ADB (DABاعتماداً على الفرع ا DBA  ) 

ن 
 
 متساوي ساقين   ADBفا

BD AD




          

 
 

موعد ب 2012صيف   

 
 
 EBFDفي الشكل الرباعي  .ا

90EBF   ن
 
 قائم الزاوية ABCمعطى ا

90BFD  معطىDF BC 
90DEB  معطىDE BA 
90EDF  360مجموع زوايا الشكل الرباعي  

ربع زوايا قائمة لذلك الشكل الرباعي 
 
 هو مستطيل  EBFDإذا ا

ن: 
 
خر  ومعلوم ا

آ
 اقطار المستطيل متساوية وينصف كل منهما الا

خر. BDو EFإذا: 
آ
حدهما الا

 
 متساويان وينصف ا
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EADنفرض  .ب S 

90ABD 



 
 ومن مجموع زوايا المثلث( –القائم  ADB)في المثلث   

 
يضاً من السابق: 

 
 ونستنتج ا
  BDEVفي المثلث 

BDE 




  

 
 إذا: 

90

EAD BDE

BED AED

 

 
 

 
AEDحسب ز.ز  DEB 

 

2من التشابه:

2

AE ED

ED EB

ED AE EB

ED DF AE



 

 

       (EB DF .) اضلاع متقابلة في مستطيل 
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  2012صيف 
 
موعد إ  

 
 
  ABCفي  .ا

AE EB     معطىE  تقع في منتصفAB 
AF FC     معطىF  تقع في منتصفAC 

 
EF قاعدة وسطى 

 ينتج:

1
,

2
EF BC EF BC




 

 
 DCBوفي 

DG GC     معطىG  تقع في منتصفDC 

DH HB     معطىH  تقع في منتصفDB 

 
GH   قاعدة وسطى 

 ينتج: 

1
,

2
GH BC GH BC




 

EFإذا بالتعدي  HG 
 .ب

EH  قاعدة وسطى في المثلثABD 

1

2
EH DA




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GF  قاعدة وسطى في المثلثABDV 

1

2
GF D




 

 
 
EF –ومن الفرع ا GH 

EG   ضلع مشترك 
EHGحسب ض.ض.ض   EFG 

 
 

 

  
.
 
 دالتون OGCFالشكل الرباعي ا

ن 
 
OGلا OF R  انصاف قطر 

          FC GC مماسان للدائرة من نفس النقطة 

                 

         OC  ينصف الزاوية-C القطر الرئيسي في الدالتون ينصف الزوايا | 

                

1

2
FCO BCD 

 دالتون  OEBF** وايضا كما برهنا سابقاً الشكل الرباعي 

 B -ينصف الزاوية  OBو

                          
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1

2

FBO EBO

FBO CBA







 

ن زوايا قاعدة شبه المنحرف متساوي الساقين متساوية فإنه 
 
 وبما ا

                     

FCO FBO   

90OFC OFB   الزاوية بين مماس ونصف قطر الدائرة قائمة 

 90FOC FOB      180مجموع زوايا المثلث 

OF   ضلع مشترك 

            

BOF COF حسب ز.ض.ز 
 

  .ب
 
 من التطابق السابق في البند ا

FC FB 
   ,FB BE FC CG  المماسان الخارجان من نفس النقطة للدائرة متساويان 

FC FB BE CG



  
 

 وبما ان شبه المنحرف متساوي الساقين

Bفان   C 

 ينتج: 
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EBF GCF




 حسب ض.ز.ض          

EFمن التطابق:  GF 

ن 
 
ABوبما ا DC ساقان في شبه منحرف متساوي الساقين 

GC –و  FB 

      
AE DG




 

ن 
 
يضا من ا

 
DG,ينتج ا DH AH AE  

 )المماسان الخارجان من نفس النقطة للدائرة متساويان(

AE DG DH AH



  
 

BAD CDA  زوايا قاعدة شبه المنحرف متساوي الساقين متساوية 

 فانه حسب ض.ز.ض

         EAH GDH 

من التطابق 
EH GH




 

ن 
 
EH,حصلنا على ا GH EF GF  

EHGFدالتون  الشكل الرباعي 
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2012شتاء   

 
 
2AECنفرض  .ا  

DEFإذا:  AEB          لانEB    ينصف الزاويةAEC 

                                           

 القائم CFEفي المثلث 

                                          1

2
FD CE          الضلع المنصف للوتر في مثلث قائم الزاوية يساوي نصف الوتر 

    

FD DE 

     

                           EDF   180متساوي ساقين زواياه 2 , ,                                                                                                                  

 BAEفي المثلث 

AEBالزاوية       .)حسب الفرضية( 

 180 2EAB            مجاورة لAEC          .)في شبه منحرف )متجاورتان في شبه منحرف 

  

                   AEB     .من مجموع زوايا المثلث 

  

BAE   180متساوي ساقين زواياه 2 , ,   

EDFحسب ز.ز :         BAE 
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ن:            
 
180ب. برهنا سابقا ا 2

180 2

GAE

GDE





 

 
   

ن :                     
 
2AEDو فرضنا ا  

 من مجموع زوايا الشكل الرباعي

  

2AGD  

    

 كل زاويتان متقابلتان متساويتان في شكل رباعي

 

ضلاع 
 
 الشكل الرباعي متوازي ا

 

ن:           ج. 
 
ABEبينا في السابق ا  

ن:                          
 
DFEكما و بينا ا  

                                                         

GFB   .س
 
 بالتقابل بالرا

 

 متساوي ساقين    BGFإذا فالمثلث      

180زواياه: 2 , ,    
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BGFحسب ز.ز:  EDF 

ن الشكل الرباعي  
 
ضلاع  AGDEبرهنا في البند " ب " ا

 
 متوازي ا

3GA:  إذا DE   

 

4 3 1BG BA GA      

خير   
 
BGFحسب التشابه الا EDF 

     1

3

BG

DE
    نسبة التشابه 

1

9

BGF

EDF

S

S
  النسبة بين المساحات 

 ينتج:

1

9

1

9

BGF

BGF

S

S

S S





 

 

 

 

 

 

 يتبع سؤال لذات السنة
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  .
 
AOBنطابق:  )1(ا COB 

 

 AD OC R   قطار
 
نصاف ا

 
 ا

AOB COB  معطى 

  OB  ضلع مشترك 

  

AOBحسب )ض.ز.ض(  COB 

   من التطابق 

ABO CBO 

(2) 

ن:
 
ABOنفرض ا CBO    

                                 

                    BCO  

                                                                                                                          

 متساوي ساقين(                                              OBC)المثلث          
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                      OB OC R  

                                                                                                                             

                 180 2BOC   

 )مجموع زوايا المثلث(                               

 وايضا:

                               

                    BAO  

                                                                                                                          

 متساوي ساقين(                                              OBA)المثلث          

                      OB OA R  

                                                                                                                             

                 180 2BOA   

 )مجموع زوايا المثلث(                               

                                    

ABCحسب المعطى  AOC 

                           
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2 360 4

6 360

60

ABO CBO BOC BOA

 





  

 





 

    

 

              ,OBA OBC                      مثلثات متساوية الساقين ومتساوية 

ن زوايا القاعدة تساوي 
 
ضلاع لا

 
 ا

60, 60 

 

AO AB CB CO   
ضلاعهإذا

 
 متساوية هو معين. : شكل رباعي جميع ا

 

 "
 
 :(2)ب. حسب البند "ا

 

120

60

AOC

ADC







 زاوية محيطية تساوي نصف الزاوية المركزية           

 المرتكزة على نفس القوس.

 ج.
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OA OC R  

 العام. cosحسب قانون 

2 2 2

2 2

2

10 2 cos120

100 2

100 3

5.77

sin120

2

5.77 5.77 sin120
14.43

2

R R R R

R R

R

R

AO OC
S

S

    

 





 


 
 

 

 
 

 

موعد ب 2011صيف   

      .
 
ADا AB   معطى ,A  في نصفBD 

         EB EC   معطى ,AE    ينصفBC   

                      

          AEهي قاعدة وسط فيBDC  

                           

          1
,

2
AE DC AE DC     

 ب. 

               ' ' '

' ' ' '

A D AB

E B E C




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                         

' 'A E  قاعدة وسطى في,' ' 'B D C 

                          

  1
' ' ' ' | ' ' ' '

2
A E D C A E D C 

 وبما ان: 

                    

' '

2 ' ' 2

' '

A E AE

A E AE

D C DC











 

'إذا:   'AD A D   ن
 
'في منتصف     A ,A',  معطى لا ',B D BD 

  ' 'AC A C    معطى 

' 'D C DC     )برهنا حسب )ض,ض,ض ,' ' 'ADC A D C 

ول 
 
'ج. من التطابق الا ' 'DAC D A C 

                                              

                      ' ' 'BAC B A Cزوايا مجاورة لزوايا متساوية , 

                             ' '

' '

AC A C

AB A B




 , معطى  

                                  

'حسب )ض,ز,ض( :  ' 'ABC A B C 
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MABنعوض  .ا  

                   
   90ABM   مجموع زوايا المثلث    , 

         90AMB  

AB,)نفرض نقطة تقاطع    DC   هي   O ) 

                            

 OBCفي المثلث         

                        

90COB  ,AB CD 

 90OBC   من السابق , 

                       

OCB DCB   زوايا المثلث, مجموع 

                      

DCB MAB    
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BADب.  DCB    محيطات على نفس القوس ,BD 

        

ن، 
 
 " ا

 
ننا برهنا في " ا

 
DCBوبما ا MAB   

                          

          MAB BAD   

                          

AO   س ويعامد قاعدتها
 
 PD, ينصف زاوية الرا

                         

APD متساوي الساقين , 

 العام: sinمحصور داخل الدائرة لذلك حسب قانون    ABCج. المثلث  

2
sin

9
2 5

sin

sin 0.9

64.15

64.15

64.15

AC
R

CBA

CBA

CBA

CBA

PCM





 













o

o

o

S

S

S

S

S

   

25.84CPM  oS  ,90CMP  oS 
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 موعد  2011صيف 
 
 إ

 
 
ABE نفرض  .ا  

AEF ABE 



      للوتر المقابلة المحيطية الزاوية تساوي ومماس وتر بين الزاوية. 

 

يضا
 
GED   وا AEF   س بالتقابل  

 
 بالرا

         ABE GED 



   بالتعدي    

ABE   السابق في برهنا .ب GED   

ن كما
 
    وا

  GED DCE    .للوتر المقابلة المحيطية الزاوية تساوي ومماس وتر بين الزاوية   

* ABE DCE   

** AEB CED س بالتقابل  
 
  بالرا

  ز,ز حسب

AEB DEC 
 التشابه من

AE BE

DE CE


 
  .ج

           EAB EDC   السابق التشابه من 
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               AB CD



 متساويتان إذا فالمستقيمان متوازيان  متناظرتان زاويتان                

( ) ( )CD ACD CD BCDh h



  بعاد
 
 متوازيين مستقيمين بين متساوية ا

 
 

 

  
.
 
 (1) ا

DC     في للدائرة مماس G   معطى 

 BC   في للدائرة مماس  F  معطى 

                      
           OC   ينصف  BCD 

  مركز بين الواصل المستقيم فإن للدائرة مماس النقطة من خرج  )إذن

 المماسين( بين الزاوية ينصف المماسين خروج ونقطة الدائرة     

BCO نفرض (2)   

             OCD 



  " البند من   
 
  (1) - "ا

           2BCD 



 
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  180 2ABC 



  DB بحيث ABCD منحرف شبه في متجاورتين    CD 

 

 " في برهنا كما و
 
ن  (1) - "ا

 
 BCD ينصف   OC  ا

 ABC     ينصف  OB  فإن

90OBA OBC 



   
,   إذا      90BCO OBC    

90BOC  المثلث زوايا مجموع من  

 OBC  في (1) .ب

tan

1
tan 2

1

2

26.565

2 53.13

180 2 126.87

90

OB

OC

C

B

D A















 





 

  

  
  بحيث OFC  فينتج OF  الضلع نمد (2)    

90OFC    قائمة القطر ونصف المماس بين الزاوية 
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   OFC المثلث في

sin 26.56

sin 26.56

2.236

R

OC

R
OC

OC R





  ( )OF R 
 

 

 2011شتاء 

 
 
ABEنفرض:  )1( .ا  

( ABE AFB )

ABE EBC AFB 





  

 

    

                           BAE FAB    زاوية مشتركة 

BAE   حسب )ز,ز(                                                FAB 

                                                   

BAمن التشابه السابق:   )2( BE AE

FA FB AB
  

ن: 
 
 ومعطى ا

                  25, 16

25 16 9

AF EF

AE AF EF

 

    
 

                      
2( ) 9 25 225

15

BA AE

FA AB

AB

AB





  


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ن:           (3)
 
ABEبما ا EBC   

                                           

                   BE منصف زاوية فيFAB 

                                          

                               
9 15

16

2
26

3

AE AB

EF BF

BF

BF









 ب قانون منصف الزاوية           ,       حس

CAEب.      EBC    زاويتان محيطيتان على نفس القوس     :EC  

        ECA ABE     زاويتان محيطيتان على نفس القوس :AE  

 بالتعدي:

ECA AFB   

AECحسب )ز,ز(:  BEF 

 

خر:  شابهج. من الت
آ
AEالا AC EC

BE BF EF
  

ن:  
 
)ومعلوم ا 9)EC AE  

وتار متساوية 
 
 على زوايا محيطية متساوية يوجد ا
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AC EC

BF EF
    ,2

26
3

BF  

9

2 16
26

3

AC
 

15AC  

15CF AC  

نه  
 
 متساوي الساقين.  ACFلا
 

 

  
.  في 

 
90ا |ABO ABO 

 قطر قائمة(.ال)زاوية بين مماس ونصف 

2 5

3 3

OB R

OA OD AD

R
OA R R



 

  

 

 حسب فيثاغورس:
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2 2 2

2
2 2

2
2

5
( ) ( )

3

25
( )

9

16
( )

9

4

3

R
R AB

R
R AB

R
AB

R
AB

 

 





 

 :BOAفي  .ب

 

               
4

43tan
3

53.13

R

AB
BOA

OB R

BOA

  



 

 
 Fمماس في   AFج. معطى  

AB AF




 ,   مماسان يخرجان من نفس النقطة لدائرة متساويان   

   

ضلاع متساوية لقاعدة مشتركة(. ABOFالشكل   
 
 دالتون )يوجد زوج ا

                     
BF AD




 

قطار الدالتون 
 
ن ا

 
متعامدة.لا  
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موعد ب 2010صيف   

 .
 
 زاويتان محيطيتان مقابلتين لوترين متساويين      ا

ن 
 
 وبما ا

 
    

 متساوي ساقين  

ن 
 
 بحيث ا

 Aينصف زاوية الراس    

 DMينصف                  
س ينصف القاعدة( متساوي الساقين )في                    

 
 منصف زاوية الرا

 معطى       ب.

قطار              
 
نصاف ا

 
 ا

ضلاع        
 
 متساوي ا

 

 
ن 
 
 وبما ا

 

DAC BAC( )CD CB

AD AM



ADM

DAC BAC

AE





AE



ME EDAMD

AD AM

AM MD

AD AM MD



 AMD

60ADM DAM AMD



  

DAC BAC
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 زاوية محيطية مقابلة للقطر     

 من مجموع زوايا المثلث      

 زوايا متناظرة متساوية إذا فالمستقيمان متساويان        

ن الشكل الرباعي   
 
 محصور داخل دائرة  ABCDج. بما ا

 (180يتان متقابلتان في شكل رباعي محصور داخل دائرة زاوكل )مجموع 

   , 

 حصلنا على 

حادية الجانب مجموعهما     
 
 إذا المستقيمان متوازيان 180زوايا ا

 

 

 

 

30BAC





90ACB 

60CBA





60CBA AMD

CB DM

 



180

120

DAB BCD

BCD



 



60DAB 

60 , 120CBA BCD

CD BM

 


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(  .
 
 ( في المثلث 1ا

ED منصف زاوية 

 حسب قانون منصف الزاوية 

 
 في المنتصف  Dوبما ان 

 
 ( في المثلث2) 

DE منصف زاوية 

 حسب قانون منصف الزاوية  

 
 حصلنا في 

 
  على الا

 

     بالتعدي:      

(3 "
 
 (2) –( من برهان "ا

ADB

AE AD

EB DC





BD DC

AE AD

EB DC





ADC

AD AF

DC FC


AE AD

EB DC


AE AF

EB FC

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 يمكن حسب التشابه -حسب نظرية طاليس العكسية             

 بالتبادل  

 ( حسب المعطى 1ب. )

 ينصف  DEو 

ي 
 
س     DEا

 
 ويعامد القاعدة  ينصف زاوية را

 
 متساوي ساقين  

 
DE       ينصف القاعدةAB 

(2  )D في منتصفBC )معطى( 
 

 Eفي منتصفAB (برهنا سابقا) 

 
ED في  ىقاعدة وسط 

 

 
 

 

AE AF

EB FC

EF BC





AEF ABC





90BED 

BDA

ADB



ADB



AE BE



ABC



1

2
ED AC
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  2010صيف 
 
موعد إ  

 
 
  (1) .ا

 

                  ,
2 2

ADM ABM

MD h BM h
S S

 
  

ADM,للمثلثات  ABM ارتفاع مشترك 

                 52

10

2

1

2

ABM

ADM

BM h
S

MD hS

BM

MD





 




 

(2)  

                  ,
2 2

DCM ADM

MC h AM h
S S

  
  

DCM,للمثلثات   ADM ارتفاع مشترك 

                         
102

20

2

1

2

ADM

DCM

AM h
S

MC hS

AM

MC



 




 

  (1) .ب

            :
 
1من ا 1

,
2 2

BM AM

MD MC
  

 إذا:        
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AM BM

MC MD

AM MD BM MC

AM MC

BM MD





  





 

ن
 
AMBوكما ا CMD  س

 
 زوايا متقابلة بالرا

AMB CMD   )حسب قانون التشابه )ض,ز,ض   , 

 من التطابق السابق: (2)

                     ABD CDB 

                                

 حسب النظرية العكسية )زاويتان متبادلتان متساويتان فإن المستقيمان متوازيان(

                               

                       AB DC 

 ضلع مشتركDCج. 

                180BAD CDA  , 

حداثيا الجانب مجموعهما   
 
AB،   180)ا DC  ) 

يضا:
 
 وا

               180BAD BCD  

 )زاويتان متقابلتان في شكل رباعي محصور داخل دائرة(
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CDA BCD




 

يضا:
 
 وا

           BAC ACD  ،)متبادلتان(AB DC 

 

وتار المقابلة متساوية 
 
 وهما محيطيتان في الدائرة الحاصرة إذا فالا

BC AD 

ADCإذن حسب )ض,ز,ض( :  BCD 
 

 

 

 
 
  .ا

(1) 
MDB BNM   محيطيتان متقابلتان لنفس الوتر ,BM  

     
MDB 




 

 
MNC BNC BNM

MNC  

 

 
 

MNC MAC     

(2) 
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                        MNC BNC BNM

MNC  

 

 
 

                        MNC MAC     محيطيتان متقابلتان لنفس الوتر ,MC   متساويتان
 في الدائرة الكبيرة.

 :AMDفي  )3(

180 ( )

180

AMD

AMD

  



   

 
 ,)مجموع زوايا المثلث(          

ANDب.  BNC   كبر من الجزء
 
 ,الكل ا

              180 180

AND

AMD AND AND







    



 

 الشكل الرباعي غير قابل للحصر داخل دائرة                                    

 

2010شتاء   

 
 
ACDنفرض:  )1( .ا BCD   

2 2ACB ABC     ى, معط  

        ABC

ACD ABC







 
     

                    

180 2

2

2

CDB

ADC

ACB ADC







 







 

 

ACBحسب )ز,ز( :  ADC 
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ACمن التشابه السابق:  )2( AB CB

AD AC DC
     ,32

20

AB

AC




  

                                      

20 32

20

12.5

AD

AD







 

)3(           
32 12.5 19.5

BD AB AD

BD

 

  
 

 وحسب قانون منصف الزاوية:

                                        12.5 20

19.5

31.2

AD AC

BD BC

BC

BC











 

 برهنا:  .ب

        
DCB ABC

CDB

 

    متساوي ساقين 

ن 
 
 :BCفي منتصف   Fوبما ا

( )BF CF

DF BC







 

 مثلث متساوي الساقين منصف القاعدة يعامدها.في 
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 .
 
 قطر في الدائرة. ABا

CDمعطي:  AB 

AB  ينصفCD  المستقيم المار من مركز الدائرة معامد لوتر وينصفه   ، 

CAD

         
 )إذا كان ضلع ما ينصف القاعدة ويعامدها في مثلث فإن المثلث متساوي  –متساوي ساقين 

 الساقين(.

ACب. AD   :ساقان في مثلث متساوي الساقينCAD 

CAE DAE   س
 
 , الارتفاع في مثلث متساوي الساقين ينصف زاوية الرا

AE AE ضلع مشترك, 

 حسب )ض,ز,ض( :  

              
CAE DAE




 

ACEج.  ADE زوايا متناظرة في مثلثان متطابقان من الفرع ب , 

ADE ACF  قواس متساوية توجد زوايا محيطية متساوية
 
 , على ا

ACF ACE بالتعدي , 
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الخامس جزءال  
 

حساب 
 المثلثات
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موعد ب 2017صيف   

المثلّث  ، كما هو موصوف في الرسم.DCتقع على امتداد الضلع  Eالنقطة  .ABCDمعطى المربّع 
ACE هو متساوي الساقين)( CEAC .  المستقيمAE  يقطع الضلعBC  في النقطةF. 

 
 
 .ACEجد زوايا المثلّث  .ا

 .2سم 28هي ACEمساحة المثلّث 
 طول ضلع المربّع.احسب  .ب

 .DFاحسب طول القطعة ج.
 .DFEجد طول نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلّث د.  

 
 
 

  2017صيف 
 
موعد أ  

)انظر ACتقع على الضلع  M،والنقطة ABتقع على الضلع  Pالنقطة ABCفي المثلّث 

xAP نرمز الرسم(.    ّن
 
xPM  :معطى ا 6.0،120ABC∢100AMP∢،4سمAM  ،

 .MCسم12

 .PAM(  احسب الزاوية 1) .أ
 .BC(  احسب طول الضلع 2)

 .BMاحسب طول القطعة  .ب

جد النسبة بين مساحتّي المثلّثين  .ج
BMC

AMB

S

S



.علّل إجابتك . 
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2017شتاء   
 .ABCDمعطى المستطيل 

aFBaAFبحيث  .ABتقع على الضلع   Fالنقطة  BCتقع على الضلع  G.النقطة 6.0,

 .DFيعامد  AGبحيث 
AG  ّوDF  يتقاطعان في النقطةE.)انظر الرسم( 

نّ 
 
معطى ا 62AFE ∢ . 

 .aبدلالة  EF(  عبّر عن طول القطعة 1) .أ

 .aبدلالة  BEعبّر عن طول القطعة  (2)                 

نّ  .ب
 
 .aسم 5معطى ا

 .EBAجد الزاوية  (1)
 . EBGاحسب مساحة المثلث  (2)

 

موعد ب 2016صيف   
     AD ّوCE  هما مستقيمان متوسّطان في المثلّثABC  يلتقيان في النقطةM.)انظر الرسم( 

نّ 
 
CE،سم  AD،9سم 12معطى ا 40CMD∢. 

 
 
ي القطعتين .ا

ّ
 MC،MD  :احسب طول

 .BCاحسب طول الضلع ب.

 . ∢MCDاحسب مقدار الزاوية ج.
 .ADBاحسب مساحة المثلّث د.
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  2016صيف 
 
موعد أ  

ABCACABمعطى المثلّث المتساوي الساقين       )( . بنوا على الساقAC  المربّعACFG الذي
 Nيتقاطع قطراه في النقطةالذي  BCDEالمربّع  BCبنوا على القاعدة  .Mيتقاطع قطراه في النقطة 

نّ  )انظر الرسم(.
 
سمBC  6سم4     معطى ا ACAB        

 
 .BCDE،وطول قطر المربّعACFGجد طول قطر المربّع  .أ
 .ABCجد مقدار زاوية القاعدة في المثلّث  .ب

ن مساحة المثلّث ج.     
 
 . ABNتساوي مساحة المثلّث BCMبين ا

 .ANجد طول القطعةد.      

 

 

2016شتاء   

ABC)   معطى المثلّث القائم الزاوية   90ACB∢(  .  

CE  ّهو ارتفاع على الوتر، وAD  هو منصّف الزاويةCAB. 
CE  ّوAD يلتقيان في النقطةF  .)انظر الرسم( 

نّ 
 
AC ،سم  10  :معطى ا 50CAB∢.  

 .CFDجد مساحة المثلّث  .أ
 .FB(  جد طول القطعة 1) .ب

تي تحصر(1) (  استعن بالبند الفرعيّ ب2)
ّ
 ، وّجِد طول نصف قطر الدائرة ال

 .FEBالمثلّث 
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موعد ب 2015صيف   

)انظر Rونصف قطرها  Oمركزها  محصور في دائرة )ABCDDC)‖ABشبه المنحرف      

نّ  الرسم(.
 
  :معطى ا 45DOC∢ ،135AOB∢. 

 .∢BOC(  جد 1) .أ

 .∢BAD(  جد 2)    
نّ ارتفاع شبه المنحرف هو  .ب

 
 .Rجد  سم. 065.13معطى ا

ن مساحة المثلّث  .ج
 
تساوي مساحة المثلّث  AOBبيّن ا
DOC. 

 .ABCDجد مساحة شبه المنحرف  .د

 

 

  2015صيف 
 
موعد أ  

ن الذي ضلعه       نّ  )انظر الرسم(.aفي المعيَّ
 
2BAD∢ ،معطى ا 90BAD∢. 

ر عن 1) .أ  .وّ aعن بدلالة BDو AC(  عبِّ
نّ    (2)

 
يضًا ا

 
2aBDACمعطى ا .  جد. 

ن نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلّث .ب
 
يضًا ا

 
 ABDمعطى ا

ن  سم.10هو   )قيمة عدديّة(.ABCDجد مساحة المعيَّ
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2015شتاء   
ABCACABفي المثلّث المتساوي الساقين       )(  

 )انظر الرسم(.ABتقع على الساق  Dالنقطة 

نّ 
 
 ،∢BAC  :معطى ا

 .2سم5.12هي  ABCمساحة المثلّث      

 .ABCعن طول ساق المثلّث  عبّر بدلالة  .أ
نّ 
 
يضًا ا

 
  :معطى ا 44    2سمBD 

 .DCجد طول  .ب
 .BCDجد مقدار الزاوية  .ج

 

موعد ب 2014صيف   

        ABCD هو شبه منحرف متساوي الساقين)DC‖ABDCAB ,(  

نّ   )انظر الرسم(.         
 
mBCABAD  :معطى ا         ABD∢ 

نّ مساحة المثلّث 
 
.  معطى ا

 
هي  DABا

4

32m.   جد. 
نّ مساحة شبه المنحرف  

 
 .mجد .327هي  ABCDب.  معطى ا
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 موعد  2014صيف 
 
أ  

   ABC  هو مثلّث متساوي الساقين)( ABAC ،  محصور في دائرة مركزهاO  ونصف قطرهاR 

ن )انظر الرسم(.
 
 .∢80BAC  :معطى ا

 .ABعن طول الضلع  Rعبّر بدلالة  .أ

 علّل.. ∢COBجِد  .ب

 )انظر الرسم(.  Dفي النقطة  ACيقطع الساق  OBامتداد ج.       

نّ:
 
 .BDسم  5 معطى ا

 .∢ABDجد   (1)
 .Rجد    (2)
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2014شتاء   

 MBC (MB=MC)معطى المثلث المتساوي الساقين 
 ABCDبنوا المربع  BCعلى القاعدة 

N  هي نقطة داخل المربع 
 بالتلاؤم )انظر الرسم( NBA ≈∆MBC∆بحيث 

 
 
ن  .ا

 
 MBN=90°∢برهن ا

ن  .ب
 
 BMN=∢BNM∢برهن ا

ن: سم ج. 
 
يضا ا

 
 BMC=120° , MN= 16∢معطى ا

 ABCDاحسب طول ضلع المربع 
 
 
 
 

 ABCمعطى المثلث 
 )انظر الرسم(  Dفي النقطة  ABتمسّ الضلع  CD  دائرة قطرها

ن:     
 
 BAC=𝛼∢معطى ا
                    ∢ABC =𝛽 
 Rنصف قطر الدائرة هو                       

 

 
 
 ABعن طول الضلع  βو  αو  Rعبّر بدلالة  .ا

𝛽, إذا كان ∢ACB  جد .ب = 𝛼  ومساحة المثلثABC  2هيR4 
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موعد ب 2013صيف   
مرروا مستقيماً يمس  Rنصف قطرها   OABمعطى ربع دائرة 

ومرروا مستقيماً يمس ربع الدائرة ،  Pربع الدائرة في النقطة 
المماس في  Cيلتقي المماسان في النقطة ،  Aفي النقطة 

 انظر الرسم() .Dفي النقطة   OBيقطع امتداد ،  Pالنقطة 

ن 
 
COAمعطى ا  

 
 
ن  .ا

 
ACبرهن ا OD 

R,عبر بدلالة  -ب   عن مساحة الشكل الرباعيACDO 

ن مساحة المثلث  –ج 
 
هي  OPD معطى ا

2

2

R احسب   .. 
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  2013صيف 
 
موعد أ  

  .AMK (AM=AK)في المثلث المتساوي الساقين 

KD   هو مستقيم متوسط للساقAM  وME  هو ارتفاع على الساقAK .) انظر الرسم( 

ن :
 
. برهن ا

 
DAEا DEA 

ن :
 
2ب. معطى ا , 2AM b MAK    

 .ADEعن مساحة المثلث  bو ب. عبر بدلالة 

ن 
 
يضا ا

 
 : MK=2DEج. اذا كان معطى ا

 .احسب  )1(

ن )2(
 
DEبرهن ا MK. 

 
 

 AEيقطع القطعة  KMالقطر ، MLموجودة على الضلع   Eالنقطة  .AMLKمعطى المعين 
نظر الرسم(. Pفي النقطة 

 
ن: )ا

 
معطى ا

, 120EAK AML    طول الضلع المعين هوa. 

 .
 
 .علل.PKAجد مقدار الزاوية  (1)ا

 .PKعن طول القطعة  a و  عبر بدلالة  )2(   

. العمود يقطع AKمرروا عمودا على الضلع   Pب. عبر النقطة 
AK  في النقطةG.  ن

 
يضا ا

 
46معطى ا   عبر بدلالة a  عن طول القطعةGL. 
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2013شتاء   

نظر الرسم(. DCموجودة على الضلع  Eسم. النقطة  aالذي طول ضلعه  ABCDلمربع ا
 
 )ا

ن:    
 
DE ,EAC=سم2معطى ا    . 

. عبر عن  
 
 .   بدلالة    aا

ن  
 
30ب. إذا كان معطى ا  o احسب مساحة المثلثACE. 

 .DE=EC=سم2 في الحالة التي فيها    ج. احسب   
 

 

 

 

ن:  ABCفي المثلث 
 
 .=AB سم5معطى ا

 .=BC سمAC=    10 سم8         

نظر الرسم(. ACموجودة على الضلع  Dالنقطة   
 
نظر الرسم(. BD=DCبحيث  )ا

 
 )ا

. احسب زوايا المثلث  
 
 .BDCا

 ABDب. جد النسبة بين نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلث  

 .BDCوبين نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلث    
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موعد ب 2012صيف   
ABCD ABمعطى شبه منحرف متساوي الساقين  DC.   النقطتانE  وF  هما منتصفا

نظر الرسم(. DC.و  ABالقاعدتين 
 
 بالتلاؤم )ا

 .
 
ن:  (1)ا

 
 .ED=ECبرهن ا

ن: )2(  
 
EF برهن ا DC . 

ن: 
 
 =AB .سم4ب. معطى ا

 .=BC سم6                 

            110EBC  oR   . 

 .ECBجد مقدار الزاوية  

                                    

 

ج تقع على محيط الدائرة خار  Cالنقطة  .ADو  ABمماسين لدائرة معينة  Aمرروا من النقطة 
ن: نصف قطر الدائرة هو  .ABDالمثلث 

 
2BAD  سم  10معطى ا                 

 .
 
ن )1(ا

 
90BCD   برهن ا  oR  . 

 .ABعن طول  عبر بدلالة   )2(   

ن 
 
30ب. إذا كان معطى ايضا ا  o     70وCBD   

 .ACاحسب طول     
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  2012صيف 
 
 موعد أ

AB=AC  ABC, الذي فيه  ABCمعطى المثلث المتساوي الساقين   ،    D ةهي نقط 
BADبحيث     BCعلى القاعدة   

 
 
,عبر بدلالة  .ا  عن النسبة بين مساحة المثلث

ABD  ومساحة المثلثACD. 

ن:  .ب
 
يضا ا

 
1معطى ا

30 ,
2

BD

DC
  o جد . 

 
 
 

 
2012شتاء   

ضلاع 
 
ضلاع   ABCفي المثلث المتساوي ا

 
ن:  . DEFمحصور المثلث المتساوي ا

 
معطى ا

ADEالزاوية    والضلع DE=a 
 
 
 .BEFحسب الحاجة عن زوايا المثلث  عبر بدلالة  .ا

 .BCعن طول  و  aعبر بدلالة  .ب
ونصف قطر الدائرة التي تحصر   DE||BCإذا كان  .ج

 .BCسم , جد طول الضلع  4هو  DEFالمثلث 
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موعد ب 2011صيف   
 زوايا القاعدة هي    ABC (AB=AC)في المثلث المتساوي الساقين  

  .BCموجودة على امتداد القاعدة  Dالنقطة   ، bهو  ACوطول الساق 

بحيث
4

CAD


           

   BE  هو ارتفاع على الساق في المثلثABC .)نظر الرسم
 
 )ا

. عبر بدلالة    
 
ADعن النسبة     ا

BE
  . 

ن: 
 
 ب. بين ا

sin
4

3
2sin cos cos 2

4

ACD

ABE

S

S




 

 V

V

 

ACDS هي مساحة المثلث ACD .
ABES  هي مساحة المثلثABE. 

 

 

  2011صيف 
 
موعد أ  

وبنوا   .ABCالذي في المثلث  BCعلى الضلع  BCGبنوا المربع  
قطرا المربع   الذي في المثلث. ABعلى الضلع  ABDEالمربع 

BCGF  يلتقيان في النقطةM,   وقطرا المربعABDE  يلتقيان في
نظر الرسم(.  Pالنقطة 

 
ن: )ا

 
40معطى ا   BAC  . 

 .=AB سمAC= ,8 سم5   

. جد مقدار الزاوية  
 
 .CBAا

 .MBPب. جد مقدار الزاوية  

ضلاع المثلث  
 
طوال ا

 
 .BMPج. جد ا
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2011شتاء   
نظر الرسم(. ABCالمثلث 

 
ضلاع   )ا

 
نصف قطر الدائرة التي تحصر هذا  هو مثلث متساوي الا

 .Rالمثلث هو 

. عبر بدلالة  
 
 : Rا

 .ABCعن محيط المثلث  (1)    

 .ABCعن مساحة المثلث  (2)    

 .ADCالمثلث  ACب. بنوا على الضلع 

90و    AD||BCبحيث       ADC  .)نظر الرسم
 
 )ا

ن     
 
يضا ا

 
Rمعطى ا 4 3  

 .BDجد طول القطعة     

 

موعد ب 2010صيف   
داخل مثلث محصورة  rونصف قطرها  Oدائرة مركزها 
     ABCقائم الزاوية    90C .)نظر الرسم

 
 )ا

ن:      
 
70CAB  معطى ا     10سم= BC  

  .
 
 .COBجد زوايا المثلث  (1)ا

 .rجد  (2)   

 .ABCوبين نصف قطر الدائرة التي تحصر المثلث  rب. جد النسبة بين 
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  2010صيف 
 
موعد أ  

 ACوطول القاعدة ,  72مقدار زاوية القاعدة هو   ABC (AB = AC)في المثلث المتساوي الساقين   
 سم. 10هو 

   AD  ينصف الزاويةBAC و ،AT  متوسط للضلع هو مستقيمBC 
نظر الرسم(.

 
 )ا

  .
 
 .ABCاحسب طول الساق في المثلث  (1)ا

 .ATاحسب طول المستقيم المتوسط  (2)   

 .TADب. احسب مقدار الزاوية 

 

 

2010شتاء   
ضلاع 

 
نظر الرسم(. ABCDفي متوازي الا

 
ن:   )ا

 
 AC = AD .  140 =سم16معطى ا  BAD  

 .
 
 .BCاحسب طول الضلع  (1)ا

 .DBاحسب طول القطر  (2)   

 .ADBفي المثلث  DBهو ارتفاع على  AEب. 

 AEجد طول     
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جابات تمارينإ    

 

حساب 
 إلمثلثات
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موعد ب 2017يف ص  

 .أ 45ACF∢  "" قطار ألمربع منصف ألزأوية
 
 أ

 90FCA∢ " زوأيا مربع قائمة " 

 
 1354590ACE∢ 

ن 
 
 متساوي ألساقين  ACEبما أ

 



 5.22

2

135180
CEA∢EAC∢ 

 

28ACES         xCEAC .ب    
 

32

28
2

2

2

28
2

135sin

2

2










x

x

xx

                              
y

y

y







4

16

232

2

2

        

32x      4            قطر ألمربع   ألمربع ضلع طول 
 

 FCEفي  .ج

]343.2[

32
5.22tan





FC

FC

 

 
 DFنحسب طول ألضلع 
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636.4

4343.2 222





DF

DF 

 
DF

𝑠𝑖𝑛∢𝐹𝐸𝐷
4.636

2
sin 22.5

R       

R057.6 
 

 

  2017صيف 
 
موعد إ  

 :APMفي  sin(  حسب قانون1) .أ

𝑀𝑃

𝑠𝑖𝑛∢𝑃𝐴𝑀 


100sin

AP           

0.6𝑥

𝑠𝑖𝑛∢𝑃𝐴𝑀 


100sin

x            

PAM∢sin
100sin6.0




x

x 

                 22.36PAM∢ 

 :ABCفي  sin(  حسب قانون 2)











120sin

22.36sin16

120sin22.36sin

BC

ACBC

  

92.10BC 
 

 .ABCحسب مجموع زوأيا  .ب
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 78.2322.36120180C∢ 

 .BMCفي  cosحسب قانون 

C∢cos2)()()( 222  NCBCMCBCBM  

42.23)(

78.23cos1292.1021292.10)(

2

222





BM

BM 

cmBM 839.4 
ن للمثلثين نفس ألارتفاع  .ج

 
 .h)(ننتبه أ

3

1

12

4

5.0

5.0











MC

AM

hMC

hAM

S

S

AMB

AMB  

 

2017شتاء   

 .aبدلالة  EF(  نعبر عن 1) .أ

AFE 

EFa

AF

EF





62cos6.0

62cos 

aEF 2817.0 
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 .aبدلالة  BEعن  (  نعبر2)

118BFE∢ .بالتجاور 

FBE  حسب قانونcos. 

BFE∢cos2)()()( 222  BFEFBFEFBE 

22

222

3438.1)(

118cos2817.02)2817.0()(

aBE

aaaBE



 

aBE 159.1 

ن    .ب
 
 .5aبما أ

 .FBEفي  sinحسب قانون   (1)

𝐸𝐹

𝑠𝑖𝑛∢𝐸𝐵𝐴 


118sin

BE

  

EBA∢sin
796.5

118sin4085.1




 

12.39EBA∢  

(2)  61.77GBE∢ . )فرق زوأيا( 

 38BAG∢ )مجموع زوأيا(.  

 62BGE∢ )مجموع زوأيا(.  

 39.40BEG∢ )مجموع زوأيا(.  

2)(EB  sin ∢ BEG  sin ∢GBE

sin2  ∢ BGE
 EBGS 
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




62sin2

61.77sin39.40sin796.5 2

EBGS 

204.12 cmS EBG   

 

موعد ب 2016صيف   
س(  1:2هي نقطة ألتقاء ألمنصفات لذلك فهي تقسم كل قطعة بنسبة  Mألنقطة  .أ

 
طول من جهة ألرأ

 
 )ألا

4MD  4:8,1:2,:,12 MDAMAD   

6CM  3:6,1:2,:,9 EMCMCE   

 CMDفي  cosحسب قانون ألعام  .ب

CMD∢cos2)()()( 222  MDCMMDCMCD  

903.3

23.15)(

40cos46246)(

2

222







CD

CD

CD

 

 CMDفي  cosحسب قانون ألعام  .ج

MCD∢cos2)()()( 222  CDCMCDCMMD  

MCD∢ cos903.362903.364 222   

MCD∢ cos836.4623.5116   

83.46

23.35
MCD∢cos 

 21.41MCD∢ 
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 للمثلث.زأوية خارجية  .د

 21.814021.41MDB∢ 

S∆ADB =
sinBDAD ∢ MDB

2
 ألمساحة    

2

21.81sin903.312 
ADBS 

214.23 cmS ADB  

 

  2016صيف 
 
موعد إ  

 ACFGلحساب طول قطر ألمربع  .أ

ACGCG  حسب فيثاغورس في  :485.87266 22  

  BCDEلحساب طول قطر ألمربع

EBCEC  حسب فيثاغورس في  :657.53244 22  

 متساوي ألساقين. ABCعمود في  AE .ب

AC

CE
ACE ∢cos 

6

2
ACE∢cos 

 53.70ACE∢ 

قطار ألمربع تنصف ألزوأيا .ج
 
  :أ 45CBN∢ACM∢ 
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لذلك  53.1154553.70ABN∢BCM∢ 

sinCMBC ∢ BCM

2
 BCMS       

sinBNAB ∢ ABN

2
 ABNS 

2

53.115sin
2

72
4

2

53.115sin
2

32
6 





  BCMABN SS 

           2657.7 cmS BCM                      2657.7 cmS ABN  

 ألمساحتان متساويتان 

  :ANنحسب طول  .د

8285.2657.55.0 NC 
 ANCألعام في  cosحسب قانون 

NCA∢cos2)()()( 222  NCANNCACAN 

629.58)(

53.115cos8285.2628282.26)(

2

222





AN

AN 

cmAN 657.7 

 

 

 

 

 



256 
 

2016شتاء   

 .أ 90ACB∢  معطى 

 50CAD ∢  معطى 25CAB ∢ (AD ينصفCAB∢) 

 65ADC∢  مجموع زوأيا(CDA180   ) 90AEC   معطى 40ACE ∢ 

 (CEA180)مجموع زوأيا

 50DCF ∢   )فرق زوأيا( 65CFD ∢  مجموع زوأيا(CDF180) 

CFCD  .ضلاع متساوية
 
 مقابل زوأيا متساوية أ

ACD 

AC

CD
25tan 

CD25tan10 

cmCD 663.4 

cmCF 663.4 

CFDS
=

sinCFCD  ∢ DCF

2

  

          
2

50sin663.4 2 
CFDS 

2329.8 cmS CFD   

    (1) .ب
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ABC 

CB

CA

CB





50tan10

50tan 

cmCB 92.11 
FBC حسب قانونcos .ألعام 

   FCB ∢cos2)()()( 222  BCCFBCCFFB 

337.92)(

50cos92.11663.4292.11663.4)(

2

222





FB

FB 

cmFB 609.9   

 

(2 )FEB  قائم بحيثFB.ألوتر لذلك منصف مركز ألدأئرة ألمحاصرة للمثلث 

cm
FB

R 804.4
2

609.9

2
 

 

موعد ب 2015صيف   

ن شبه ألمنحرف محصور دأخل دأئرة بالتالي فهو 1) .أ
 
يضا متساوي ألساقين.( بما أ

 
 أ

45DOC∢،135AOB∢ )معطى( 

     180BOC  ∢ AOD∢  دورة كاملة(360.) 

ن ألساقين متساويين
 
 :وبما أ



258 
 

 90AOD∢BOC∢ 

(2 )


 5.67
2

4590 
∢ BOC ∢ DOC

2
∢BAD  

 زأوية محيطية تساوي نصف ألمركزية ألمقابلة لنفس ألقوس.

 أرتفاع شبه ألمنحرف. DTنضيف  .ب

ADOFوأيضا    أرتفاع على ألقاعدة فيAOD.)معامد ومنصف( 

071.7

14.14

5.67sin

065.13

5.67sin












AF

AD

AD

AD

DT

ATD

 

 

10

10

071.7
45cos

45cos











R

AO

AO

AO

AF

AOF

 

  .ج

 في كلا ألمثلثين لدينا 

)( OCODOBAO  قطار
 
نصاف أ

 
 أ

وحسب 
2

sin


ba
S 

ن
 
 بما أ
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2

45sin

2

135sin

135sin45sin

)180sin(sin














OCODOBAO

SS DOCAOB



 

 

 مساحة شبه ألمنحرف  .د

71.170

)1
2

2
1

2

2
(

2

10

)90sin45sin90sin1350(sin
2

2

2









ABCD

ABCD

ABCD

DOACODBOCAOBABCD

S

S

R
S

SSSSS

 

 
 
 

  2015صيف 
 
موعد إ  

قطار تنصف ألزوأيا في ألمعين  (1) .أ
 
 . ∢BAMألا

قطار متعامدة في ألمعين 
 
ألا 90AMB∢ 

AB

AM

AB

BM

ABMABM





 cossin
 

AMa cos     BMa sin    

sin2aBD cos2aAC      

 معطى  (2)

2aABAC  
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5.02sin

02:/2sin2

sin2cos2

222

2













aaa

aaa

 

 302  90BAD ∢ 

 15  

 ADBحسب مجموع زوأيا  .ب




 75
2

30180
ADB∢ 

 ABDألعام في  sinحسب قانون 

32.19

75sin102

2
75sin








a

a

R
AB

 

 :  مساحة ألمعين

sin ADABS ABCD
 ∢ BAD  

 

219.32 sin30

186.6

ABCD

ABCD

S

S

  


 

 

2015شتاء   

 ∢BACمعطى  .أ

 5.12ABCSمعطى

ACABمعطى  
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5.12
sin ACAB ∢ BAC

2

  

0
sin

5

)(
sin

25

0
sin

2
/

2

sin)(
5.12

2

2







ABAB

AB

AB









 

 .ب


 68
2

44180
ACB∢B∢ 

ABE 

cmBC

cmBE

BE

AB

BE

495.4

247.2

44sin

68cos5

68cos












 

 BCDألعام في  cosحسب قانون 

B∢cos2)()()( 222  BCBDBCBDDC 

cmDC

DC

DC

18.4

47.17)(

68cos495.422495.42)(

2

222







 

 

 ألعام . sinحسب قانون  .ج

sin 68

DC




BD

sin ∢  BCD
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18.4

68sin2 
BCD∢sin 

4437.0BCD∢sin 

 68BCD∢ 034.26BCD∢ 

 
 

موعد ب 2014صيف   

2180                     :يتحقّق ABDفي ألمثلّث ألمتساوي ألساقين  .أ BAD∢ 

  

mABAD 2180(  :، لذلكsin(
2

1 2  mDABS 

  











2

3
)2sin(

)2sin(
2

1

4

3 2
2



m
m

 

 ألمعادلة لِـ 
ّ
حلا 0180   هما  60,30  

DAB∢  ّن
 
DCABهي زأوية منفرجة لا ،  

2180وهي   لذلك ،    30  
 

 .ب
DBCDAB SS  شبه ألمنحرف =S 
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ABD∢ABC∢DBC∢ 

          

DAB∢ABC∢ نّ، لذلك
 
 :وجدنا أ 90)2180( DBC∢ 

     :يتحقّق ABDفي ألمثلّث ألمتساوي ألساقين  30cosABD∢cos2

1


AD

DB

 

  
330cos2 mmDB 


 

  من هنا 
2

3
3

2

1 2m
mmS DBC  

  
4

33

2

3

4

3 222 


mmm
 Sشبه ألمنحرف

  

 
6

4

33
327

2







m

m

 

 

 

 

 

 

 



264 
 

  2014صيف 
 
موعد إ  

 زأويتا ألقاعدة متساويتان في ألمثلث ألمتساوي ألساقين.          ∢ABC∢ACB .أ

  80CAB∢    

 

 


 50
2

80180
ACB∢           مجموع زوأيا ألمثلث هو180 

 ABCفي ألمثلث 

 :حسب نظرية ألسينوس يتحقق
AB

sin ∢ ACB
R2 








50sin2

2
50sin

RAB

R
AB

 

 ألزأوية ألمركزية في ألدأئرة هي ضعف ألزأوية       ∢160CAB∢2COB .ب

 طية ألتي تستند إلى نفس ألقوس ألمحي

 

زأويتا ألقاعدة متساويتان في ألمثلث              ∢OCB ∢OBC                             ( 1)  .ج

 ألمتساوي ألساقين 

160∢COB∢            " برهن في ألبند " ب 




 10
2

160180
OBC              مجموع ألزوأيا في ألمثلث 
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 

 401050ABD∢ 

 

 ADBفي ألمثلث    (2)

 ألعام  sinقانون حسب 

   :   يتحقق
BD

sin ∢ DAB
 

AB

sin ∢ ADB
 

 604080180ADB∢             مجموع ألزوأيا في ألمثلثADB 












80sin

5

60sin

50sin2R 

 Rسم87.2

 

 2014شتاء 

 بالتلاؤم NBA ≈∆MBC∆حسب ألمعطى                           .أ

                                                    ⇓ 

                                         ∢MBC=∢ABN 

                                                 ∢ABC= 90°    زأوية في مربع 
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                                                    ⇓ 

           ∢CBN=90° - ∢ABN =90° - ∢MBC 

                         ∢MBN =∢MBC+∢CBN 

                                                    ⇓ 

          ∢MBN=∢MBC+90° - ∢MBC = 90° 

 

ن                BM=BN                                       .ب
 
 بالتلاؤم NBA ≈∆MBC∆لا

                                   ⇓ 

∢BMN = ∢BNM                                    مقابل ألاضلاع ألمتساوية في

 ألمثلث توجد زوأيا متساوية .. 

ن   .ج
 
 تساوي ألساقين, هو قائم ألزأوية وم  MBN∆وجدنا أ

 2BM∙ 2 =2MNلذلك حسب نظرية فيثاغورس يتحقق:                              

                                                                        ⇓ 

                                                                                  2BM ∙ 2=  216 

                                                                         ⇓ 

                                                                                    BM = 8√2 
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sinيتحقق                  MBCفي ألمثلث ألمتساوي ألساقين  (
∢BMC

2
) =

1

2
BC

BM
 

                                                                         ⇓ 

                                                                            sin (
120°

2
) =

1

2
BC

8√2
      

                                                                         ⇓ 

 BC= 8√6سم                               

 

 
 

 
 
 مماس معامد لنصف ألقطر في نقطة ألتماس        AB ⊥ CD                                                         .أ

                                                 ⇓ 

 = tgaيتحقق:         ADCفي ألمثلث ألقائم ألزأوية 
2R

AD
 

                                                 ⇓ 

                                                       AD = 
2R

tga
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 tgβ =يتحقق:          BDCفي ألمثلث ألقائم ألزأوية
2R

BD
 

                                                 ⇓ 

                                                        BD=
2R

tgβ
 

                                                   AB =AD + BD 

                                                 ⇓ 

         2R (
1

tgα
+

1

tgβ
)   = 

2R

tgβ
 + AB = 

2R

tgα
 

 

 ∙  AB ∙CDهي:                                               ABCمساحة ألمثلث  .ب
1

2
=   ABC∆S 

                               (
1

tgα
+

1

tgβ
) 22R=  

1

2
 ∙ 2R ∙ 2R (

1

tgα
+

1

tgβ
)= ABC∆S 

α حسب ألمعطى:                             = β,      2=  4RABC∆S 

)لذلك:                                      
1

tgα
+

1

tgβ
) 2= 2R 24R 

                                                          ⇓ 

tgα =1                                                                           

                                                             ⇓ 

                                                              α = 45° 

αإذأ كان    = β                      عندما∢ACB = 180° - 2α 

                                                             ⇓ 

                                                                  =90°ACB∢ 
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موعد ب 2013صيف   

.
 
360أ

90
4

DOA       OAB نه ربع دأئرة
 
 معطى أ

90CAO   ألمماس للدأئرة يعامد نصف ألقطر 
 

180DOAمن هنا:        CAO    
 )أحاديتا ألجانب( أذأً فالمستقيمين متوأزيين  180oمجموع زأويتين دأخليتين من جهة وأحدة هو 

                                       

                                 AC OD 

)هو شبه منحرف أذأً مساحته  ACDO ألشكل ألرباعي ب. )
2

OA
S OD AC  

OA R  نصف قطر ألدأئرة 
 

 :  OACمن ألمثلث 

               tan
AC

OA
  

                     
tan tanAC OA R       ,OA R  نصف قطر ألدأئرة 

 
 : OACفي ألمثلث 

90OCA   من مجموع زوأيا ألمثلث , 

          
90PCO OCA    
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ألقطعة ألتي تصل مركز ألدأئرة بالنقطة ألتي يخرج منها مماسان للدأئرة، تنصف  
 ألزأوية ألتي بين ألمماسين.

 
 :  OPCلذلك في ألمثلث 

POC   من مجموع زوأيا ألمثلث 
ن 
 
90OPC)علماً با  oS )نها زأوية بين مماس ونصف قطر

 
 لا

 أذأً:

           90 90

90 2

DOP POC COA

DOP

 



     

 
  

 
 ألقائم ألزأوية:  ODPمن ألمثلث 

cos( )

cos(90 2 )

cos(90 2 )

OP
DOP

OD

R

OD

R
OD









 






 

                 
cos(90باستخدأم ألمتطابقة:  2 ) sin(2 )  o :ينتج 

sin(2 )

R
OD


 

 
 

)نعوض في ألتعبير:  )
2

OA
S OD AC  

)ينتج:          tan )
2 sin(2 )

R R
S R


   
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 :  OPDمساحة ألمثلث .ج 

2

1
sin

2

1
sin(90 2 )

2 sin(2 )

cos(2 )

2 sin(2 )

OPD

OPD

OPD

S OD OP DOP

R
S R

R
S








  



   



 

V

o

V

V

S

        , 

 

نه معطى أن: 
 
بما أ

2

2
OPD

R
S V 

ينتج:  
2 2 cos(2 )

2 2 sin(2 )

R R 


     باستخدأم ألمتطابقة            ,cos(2 ) 1

sin(2 ) tan(2 )



 
 

 
2 2 1

2 2 tan(2 )

tan(2 ) 1

2 45

22.5

R R









 













o

o
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  2013صيف 
 
موعد إ  

 
 
                                     في ألمثلث ألقائم ألزأوية                                                                                  .أ

 
1

2
DE AM AD 



 في ألمثلث ألقائم ألزأوية ألمستقيم ألمتوسط للوتر يساوي نصف ألوتر.        

 

DAE DEA                           .ضلاع ألمتساوية في ألمثلث توجد زوأيا متساوية
 
 مقابل ألا

 حسب قانون ألمساحة باستخدأم سينوس ألزأوية .ب

 

2

1
sin

2

1
sin(180 4 )

2

1
sin(4 )

2

ADE

ADE

ADE

S AD ED ADE

S b b

S b





 



   



 

 

 حسب ألمعطى: (1)ج. 

                                    2MK DE


 

1

2
DE AM    :2لذلكMK b AM   

                                                    

AM AK   :لذلكMK AM AK   

                                                   

                       AMK ضلاع
 
 هو متساوي ألا
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                                                  

                            2 60 30   o o  
 

60AMK": )1(حسب ألبند ألفرعي " ج  (1)  
 

 حسب ألبند " ب ":

180 4 60ADE

ADE AMK

DE MK

  







 

 

 إذأ كانت زأويتان متساويتين بالتناظر، فان ألمستقيمان متوأزيان
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 .
 
120LKA       )1(أ AML 


 ألزأويتان ألمتقابلتان في ألمعين متساويتان.    

                                  60PKA    .ألقطر في ألمعين ينصف ألزأويتين ألمتقابلتين 
 

يتحقّق:   PKAألمثلّث ألسينوس ألعام، في قانون حسب (2)
sin sin(180 ( 60 ))

PK a

 


 o o
 

                                                                                   sin

sin( 60 )

a
PK








 o

 

30هي:   GPKب. ألزوأيا في ألمثلث  ,60 ,90o o o 

                      

sin 30

sin 46

2sin(46 60 )

0.374

GK PK

a
GK

GK a



 










o

o

o o

 )كما في ألرسم(     

 

 يتحقق:  GLKحسب قانون ألكوسينوس ألعام في ألمثلث 

2 2 2

2 2 2 2 2

2 cos

0.374 2 0.374 cos120

1.23

GL GK KL GK KL AKL

GL a a a

GL a

     



      





o

S
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2013شتاء   

 
 
 ADEفي ألمثلث  .أ

 

45

DAE DAC

DAE





 

 
قطار ألمربع تنصف ألزوأيا( 
 
 )أ

 
2

tan(45 )

2

tan(45 )

a

a





 




o

o

 

 

 .ب

30

2
7.46

tan(45 30 )

2 5.46

2 10.55

sin 45

2

20.36

a

EC a

AC a

EC AC
S

S

 



 


  

 

 




o

o o

o

 

 

2DEأذأ كان :  -ج EC  
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4

2
tan(45 )

2 1
tan(45 )

4 2

45 26.56

18.43

a

a












 

  

 



o

o

o o

o

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 ABCحسب قانون ألكوسينوس ألعام في ACBنحسب مقدأر ألزأوية  .أ

 
2 2 2AB 2 cos

25 64 100 2 8 10 cos

cos 0.86

29.686

AC BC AC BC ACB

ACB

ACB

ACB

     

     







 

 
29.686DCB DBC   لان ألمثلث(BDC )متساوي ألساقين 

120.628BDC




 

 )من مجموع زوأيا مثلث(
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 ABDباستخدأم قانون ألسينوس ألعام نحسب نصف قطر ألدأئرة ألتي تحصر ألمثلث  .ب

 

1

1

1

2
sin

5
2

sin(59.37)

2.9

AB
R

ADB

R

R







S

 

 
باستخدأم قانون ألسينوس ألعام نحسب نصف قطر ألدأئرة ألتي تحصر ألمثلث 

BDC 

2

2

2

2
sin

10
2

sin(120.62)

5.8

BC
R

BDC

R

R







S

 

 

1

2

2.9
0.5

5.8

R

R
   إذأ ألنسبة هي: 

 

موعد ب 2012صيف   

 
 
 ( 1) -أ

BC AD  )ساقان في شبه منحرف متساوي ألساقين( 

EB EA  ألنقطة( E  تنصفAB ) 
 :ABCDفي شبه ألمنحرف 
ADC BCD  S S )زوأيا قاعدة( 

180DAB CBA 



  
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 (180)مجموع زأويتان متجاورتان في شبه ألمنحرف 
 

DAEإذأ حسب ض.ز.ض:  CBE 

                            
ED EC




 

 
(2) 

ن 
 
EDبما أ EC 

             
DEC

  هو مثلث متساوي ألساقين 

 
ن 
 
  DCينصف ألقاعدة    EFوبما أ

يضاً موفي ألمثلث متساوي ألساقين منصف ألقاعدة يعا
 
 دها أ

        
EF DC




 

 
 

 ECBفي  -ب
1

2
2

EB AB   ن
 
 ABتنصف   Eلا

 ECباستخدأم قانون كوسينوس ألعام نحسب 
2 2 2

2

2 6 2 6 cos110

44.10

6.64

EC

EC

EC

    





 

 وباستخدأم قانون ألسينوس ألعام 
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sin sin

6.64 2

sin110 sin

sin 0.28

16.43

EC EB

EBC ECB

ECB

ECB

ECB









 

 
 
 
 
 

 
 
 
AB(              1)     .أ AD ) مماسان لنفس ألدأئرة يخرجان من نفس ألنقطة ( 

                               ABC  مثلث متساوي ساقين 

90ABD ADB 



  
180)مجموع زوأيا ألمثلث،  2

90
2





 ) 

90BCD ABD 



  
 لزأوية ألمحيطية ألمقابلة للوتر()ألزأوية بين مماس ووتر تساوي أ

 محصور دأخل دأئرة   CBD( ألمثلث 2)

 وحسب قانون سينوس ألعام 

2
sin(90 )

20sin(90 )

20cos

BD
R

BD

BD










 



o

o   10)معطىR  باستخدأم ألمتطابقة( , )sin(90 ) cos   ) 
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 حسب قانون سينوس ألعام  ABDفي ألمثلث 

sin(90 ) sin 2

20cos

cos 2sin cos

20cos

2sin

10

tan

AB BD

AB

AB

AB

 



  

















o

     ,   باستخدأم ألمتطابقات   
sin(90 ) cos

sin 2 2sin cos

1 cos

tan sin

 

  



 

 





  

)حسب ألمعطيات:  .ب 30 )  o 

20 cos30 17.32BD   o 
10

17.32
tan30

AB  
o

 

ن:
 
 وبما أ

)مجموع زوأيا مثلث(

60

70

50

BCD

CBD

CBD









  

 حسب قانون ألسينوس ألعام  CBDفي  BC نحسب طول 

2
sin 50

15.32

CB
R

CB





       ,10R  

 وحسب قانون ألكوسينوس ألعام: 

2 2 2

2 2 2

2 cos

(15.32) (17.32) 2 (15.32) (17.32) cos130

29.59

AC CB AB CB AB CBA

AC

AC

     

     



o

S

,      60 70 130CBA   o o oS  
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  2012صيف 
 
موعد إ  

.
 
180أ 2DAC      من مجموع زوأيا ألمثلث 

1S مساحة :ACD 

1

sin(180 2 2 )

2

AD AC
S

    
 

 

2S مساحة :ABD 

2

sin

2

AB AD
S

 
 

 ألنسبة هي:

 

2

1

2

1

2

1

sin

2
sin(180 2 2 )

2

sin

sin(180 2 )

sin

sin(2 )

AB AD
S

AD ACS

S

S

S

S



 



 



 

 


   


 




sin, حسب ألمتطابقة    sin(180 )   

 
 
ACD,نحسب مساحة: ب. -أ ABD 

 hبطريقة أخرى عن طريق أستخدأم ألارتفاع 
 

,
2 2

2

2

1

2

ACD ABD

ABD

ACD

ABD

ACD

DC h BD h
S S

BD h
S

DC hS

S BD

S DC

 
 






 
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:
 
 من فرع أ
sin

sin(2 )

sin 30 1

sin(2 30 ) 2

sin(2 30 ) 1

2 30 90

30

ABD

ACD

S

S



 















 

 



o

o

o o

o

30  o  ,   

 
 

2012شتاء   

     .
 
180BEFأ FED DEA   

180 60 (120 )BEF       

                                                                            180 60 120DEA           مجموع زوأيا  AED  . 

60EBF    (ABC .)ضلاع
 
 متساوي أ

180 60 120BFE        ع زوأيا مثلث()مجمو 

 BEF)حسب قانون ألسينوس  ألعام( في         BFب. نعبر عن طول  

sin sin 60

sin sin 60

sin

sin 60

BF EF

BF a

a
BF












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 FDC)حسب قانون ألسينوس  ألعام(  في          FCنعبر عن طول  

sin(120 ) sin 60

sin(120 )

sin 60

FC FD

a
FC











 

 أذأ:  

sin sin(120 )

sin 60 sin 60

(sin sin(120 ))

sin 60

BC BF FC

a a
BC

a
BC

 

 

 


 

 


 

DEج. إذأ كان                          BC   

60فان                  .من ألتبادل 

 قانون ألسينوس ألعام.حسب 

2
sin 60

2 4
sin 60

8 sin 60

6.92

ED
R

a

a

a



 

 



 

6.92(sin 60 sin 60 )
13.85

sin 60
BC




 
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موعد ب 2011صيف   

.
 
 ACD, خارجية للمثلث ACBأ

                       

ACB CAD CDA  ألزأوية ألخارجية تساوي مجموع ألزأويتان ألدأخليتان , 

4

3

4

CDA

CDA






 



 

180ACD     مجاورة لACB   

                         

 حسب قانون سينوس ألعام:     ACDفي مثلث 

sin sin

AD AC

ACD CDA
  ,AC b 

3sin180
sin

4

AD b




o
  ,sin sin(180 )  o  

sin180

3
sin

4

b
AD








o

  

  ABEفي ألمثلث  

180 2EAB    مجموع زوأيا مثلث متساوي ألساقين زوأيا ألقاعدة فيه , 
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sin

sin180 2

sin180 2

sin 2

BE
EAB

AB

BE

b

BE b

BE b











 

 



 

                         

                  

sin

3
sin

4

sin 2

b

AD

BE b






 

sin

3
sin 2sin cos

4

1

3
2sin cos

4

AD

BE

AD

BE




 










     ,sin2 2sin cos  )حسب ألمتطابقة( 

sinب.  نعبر عن ألمساحات حسب: 

2

a b
S

 
 

sin
,

2 4
ACD

AC AD CAD
S CAD

 
  

sin
, 2 90

2
ABE

BE AB EBA
S EBA 

 
   

sin
4 sin

2 4

sin(2 90 ) sin(2 90 )

2

ACD

ABE

b AD
AD

S

BE bS BE




 

 


 
    

 

      :
 
1من ألبند أ

3
2sin cos

4

AD

BE 


 
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             

sin
4

3
2sin cos sin(2 90 )

4

sin
4

3
2sin cos cos 2

4

ACD

ABE

ACD

ABE

S

S

S

S




 




 





 

sin(2, باستخدأم:          90 ) sin(90 2 ) cos2     o o 

 
  

  2011صيف 
 
موعد إ  

 
 
 ABC في ألعام ألكوسينوس قانون نستخدم  .أ

2 2 2

2 2 2

2

( ) ( ) ( ) 2 cos

( ) 8 5 2 8 5 cos 40

( ) 27.72

5.265

BC AC AB AC AB CAB

BC

BC

BC

     

     



 , 0BC  

 ABC في ألعام ألسينوس قانون وباستخدأم   

sin sin

5 5.265

sin sin 40

5 sin 40
sin

5.265

37.62

AC BC

CBA CAB

CBA

CBA

CBA








 
45GBC  ب ABE  قطار)   

 
 ألزوأيا تنصف ألمربع أ
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45 45

90 37.62

127.62

MBP CBA

MBP

MBP



  

 

 
 .ج

2 2

2 2

1

2

1
5.625 5.265 3.723

2

1

2

1
8 8 5.657

2

MB GB

MB

PB BE

PB



  



  
 

 BMP ألمثلث في ألعام ألكوسينوس قانون نستخدم 

2 2 2

2 2 2

( ) ( ) ( ) 2 cos

( ) 3.723 5.657 2 3.723 5.657 cos127.62

8.46

MP MB PB MB PB MBP

MP

MP

     

     

 
 :إذأ

3.723

5.657

8.46

MB

PB

MP





 
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2011شتاء   

 
 
 ABCألعام. في  sinحسب قانون   .أ

                   

2
sin

2
sin 60

2
3

2

3

AC
R

ABC

AC
R

AC
R

AC R









 

 

3ألمحيط:       )1( 3 R  

 ألمساحة:     (2)

2
2

3 3 sin 60

2

3
3

3 32

2 4

R R
S

R
R

S

   


 
 

 

o

 

ن: .ب
 
 بما أ

      

4 3

3

4 3 3 12

R

BC R

BC





 

  

 

     
12AC AB BC



  
 

 

 :ACDفي 

 معطى: 
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                  90

90 60

ADC

ACD



 
 

                                

             
cos30

3
6 3

2 12

DC

AC

DC
DC



  

o

 

 ألقائم )حسب فيثاغورس(:  DCBVفي   

2 2 2

2 2 2

( ) ( ) ( )

( ) (6 3) (12) 252

15.87

BD DC BC

BD

BD

 

  



 

 

موعد ب 2010صيف   

(  .
 
 ألمحصورة دأخل مثلث هي نقطة ألتقاء منصفات ألزوأيا. O(  مركز ألدأئرة 1أ

 
OC   ينصف    

 

 
OB   ينصف 

 
 ( ,  )من مجموع زوأيا ألمثلث    



ACB



45OCB 

ABC



10OBC ABC20ABC 
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 مجموع زوأيا    

 ( في  2)

 
 بما أن 

 
 ب. باستخدأم قانون ألسينوس ألعام في 

 
 

 

  2010صيف 
 
موعد إ  

 
 
 :ABCVحسب قانون ألسينوس ألعام في   )1( .أ

sin sin

10

sin36 sin 72

16.18

AC BC

B A

BC

BC







     ,180 72 72B   o oS  

 : BATحسب قانون ألكوسينوس ألعام في 

125COB COB

OEB

tan10

5.671

r

EB

EB r





10BC 

10 5.671

1.5

BC CE EB

r r

r

 

 



ABC

2
sin

10
2

sin 70

5.321

1.5
0.282

5.321

BC
R

A

R

R

r

R







 
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     

 

 

2 2 2

2 2 2

2

2 cos

16.18 8.09 2 16.16 8.09 cos36

115.45

10.74

AT AB TB AB TB B

AT

AT

AT

     

     





 

 : BATباستخدأم قانون سينوس ألعام في  .ب

sin sin

10.74 8.09

sin 36 sin

8.09 sin 36
sin

10.74

26.28

36 26.28 9.72

AT BT

B BAT

BAT

BAT

BAT

TAD










  

                     

 
 

2010شتاء   

 
 
 :ABCDفي ألمتوأزي  )1( .أ

180 140 40D     180, زأويتان متجاورتان في متوأزي أضلاع مجموعهما 

40ADC ACD  

ADCV متساوي ساقينAD AC .معطى 

180 40 40 100DAC      مجموع زوأيا ,ADC 

 :ABCحسب قانون ألكوسينوس ألعام في 

     
2 2 2

2 2 2

2 cos

16 16 2 16 16 cos100

24.51

DC AC AD AC AD DAC

DC

DC

    

     



   ,0DC  
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 :ABDVحسب قانون ألكوسينوس   ألعام في  )2(

     
2 2 2

2 2 2

2 cos140

( ) 16 (24.51) 2 16 24.51 cos140

38.17

BD AD AB AD AB

BD

BD

     

     



o

o   ,24.51AB DC  

38.18

2 2
BAD

DB AE AE
S

 
  باستخدأم ,

2

a h
S


  

sin

2

16 24.51 sin140

2

38.18 16 24.51 sin140

2 2

6.6

BAD

BAD

AD AB BAD
S

S

AE

AE

 


 


  



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السادس جزءال  
 
 التفاضل 

 وبحث الدوال
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موعد ب 2017ف صي  
ة
ّ
 معطاة الدال

  2)42(

5
)(




x
xf

. 

ة  .أ
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

ة  .ب
ّ
 .xf)(جد خطوط التقارب المعامدة للمحورين للدال

ة  .ج
ّ
 .xf)(جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

ة .د
ّ
 . xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة 1) .ه
ّ
 .xf)((  جد خطوط التقارب المعامدة للمحورين للدال

ة 2)
ّ
 .xf)(( ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال
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  2017صيف 
 
موعد ا  

ة 
ّ
معطاة الدال

ax

x
xf






2

2 42
)( .a0.هو بارامتر 

" . عبّر عن إجابتك بدلالة
 
جب عن البند "ا

 
 حسب الحاجة .  a ا
ة 1) .أ

ّ
 .xf)((  جد مجال تعريف الدال

ة 2)
ّ
 .هذه النقاط( مع المحورين )إذا وُجدت مثلxf)((  جد إحداثيّات نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة 3)
ّ
فقيّ للدال

 
 .xf)((  جد خطّ التقارب الا

ة  .ب
ّ
 .aجد ،  1xخطّ تقارب عموديّ xf)(يوجد للدال

ض  جب عن البنود "ج ب الذي وجدتّه في البند "aعوٍّّ
 
 ه" -"، وا

ة 1) .ج
ّ
إذا كانت  ما هو؟ –خطّ تقارب عموديّ إضافيّ؟ إذا كانت إجابتك نعم xf)((  هل يوجد للدال

 علّل. –إجابتك لا 
ة 2)

ّ
 النقطة.، وحدّد نوع هذه xf)((  جد إحداثيّات النقطة القصوى للدال

ة 3)
ّ
 .xf)((  جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

ة  .د
ّ
 .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

يّة قيّم  .ه
 
Kxfلا يوجد حلّ للمعادلة Kبالنسبة لا )(.؟ علّل 

 

ة
ّ
4معطاة الدال

( )
16

f x
x




                    

ة (  1) .أ
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

ة   (2)
ّ
 مع المحورين )إذا وجدت مثل هذه النقاط(.xf)(جد احداثيّات نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة   (3)
ّ
 .xf)(جد خطّ التقارب العموديّ للدال

ة   (4)
ّ
 )إذا وُجدت مثل هذه المجالات(.xf)(جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

ة   (5)
ّ
   .0xفي المجال xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة 
ّ
)()(2معطاة الدال  xfxg. 

ة (  1) .ب
ّ
 مع المحورين.xg)(جد احداثيّات نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة   (2)
ّ
جد المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ  .0xفي المجالxg)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

 )هذا القسم يحتوي تكامل(. نوالمحوريxg)(للدالة 
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2017شتاء   
ة 
ّ
 معطاة الدال

                                 42

2
)(






x

x
xf

 
ة .1) .أ

ّ
 (  جد مجال تعريف الدال

ة مع المحورين. (2)
ّ
 جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة  (3)
ّ
 ، الموازية للمحورين.xf)(جد خطوط تقارب الدال

ة ) إذا وُجدت مثل هذه النقاط (،و مجالات جد (4)
ّ
 احداثيّات النقاط القصوى للدال

ة ) إذا وُجدت مثل هذه المجالات ( . علّل .
ّ
 تصاعد و تنازل الدال

ة . (5)
ّ
 ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة    .ب
ّ
ة في نقطة تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ّ
 .xمع المحور xf)(نمرّر مماسًا للرسم البيانيّ للدال

ة. المماسّان متوازيان .جد Pكما ونمرّر مماسًا في نقطة إضافيّة، 
ّ
، تقع على الرسم البيانيّ للدال

 .Pإحداثيّات النقطة 
ة  .ج

ّ
Cxfxgتحقق  xg)(الدال  فقيّ لـ )()(

 
 .xيتّحد مع المحور  xg)(. خطّ التقارب الا

 . فسّر إجابتك.Cجد 
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موعد ب 2016صيف   
 

ة    
ّ
)(76معطاة الدال 2  xxxf. 

ة. .أ
ّ
 جد مجال تعريف الدال

ة، وحدّد نوع هذه النقاط.جد النقاط القصوى  .ب
ّ
 المطلقة للدال

ة. .ج
ّ
 ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .د
ّ
التي تحقّق xg)(معطاة الدال

)(

1
)(

xf
xg . 

ة  (1)
ّ
 .xg)(جد مجال تعريف الدال

يّ رسم بيانيّ يمثّل رسمً  I،II، IIIمن بين الرسوم البيانيّة  (2)
 
مامك ، ا

 
 ا بيانيًا التي ا

ة 
ّ
 ؟ علّل.xg)(تقريبيًا للدال
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موعد ب 2016صيف سؤال تابع لـ   
 

.
2)1(

2
)(






x

x
xf ة 

ّ
      معطاة الدال

ة. .أ
ّ
 جد مجال تعريف الدال

ة مع  .ب
ّ
 المحورين.جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة، المعامدة للمحورين. .ج
ّ
 جد خطوط تقرب الرسم البيانيّ للدال

ة. .د
ّ
 جد مجالات تصاعد ومجالات تنازل الدال

ة. .ه
ّ
 ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

مامك ثلاث رسوم بيانيّة  .و
 
 I،II،. IIIا

ة المشتقّة 
ّ
يّ رسم بيانيّ من الرسوم البيانيّة يصف دال

 
xf)(ا  علّل.؟ 
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  2016صيف 

 
موعد ا  

ة 
ّ
معطاة الدال

2)1(

4
)(






x

xm
xf ،m .هو بارامتر 

ة 
ّ
 3xنقطة قصوى في النقطة التي فيها xf)(توجد للدال

ة  .أ
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

 .mجد قيمة البارامتر .ب
ض  جب عن البنود "ج" و "د" و "ه".8mعوِّّ

 
 ، وا

ة 1) .ج
ّ
 ، الموازية للمحورين.xf)((  جد خطوط تقارب الدال

 مع المحورين xf)((  جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدالة 2)
ة 3)

ّ
 )إذا وُجدت مثل هذه النقاط(،xf)((  جد إحداثيّات النقاط القصوى للدال

 وحدّد نوع هذه النقاط.      
ة 4)

ّ
 .xf)((  جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

ة  .د
ّ
 .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

يّة قيّم استعن بالرسم البيا .ه
 
د بالنسبة لا )(0يتحقّق  xنيّ الذي رسمتّه، وَجِّ xf 

يضًا 
 
)(0وا  xf. 
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2016شتاء   
ة      

ّ
xaxxfمعطاة الدال 12)( 3 ،a .هو بارامتر 

ة هو 
ّ
12x  ، 012مجال تعريف الدال  x     

 )انظر الرسم(.
 .aحسب القيّم التي في الرسم البيانيّ، جد قيمة  .أ

جب عن البنود " ب "، " ج "، " د ".1aعوّض 
 
 ، وا

ة  .ب
ّ
 .xf)(جد احداثيّات نقطة النهاية العظمى للدال

يّة قيم  .ج
 
kxfيوجد حلّ واحد فقط للمعادلة  Kجد لا )(. 

ة المشتقّة  xللمحور  المتعامدة(  ما هي خطوط التقرب 1) .د
ّ
xf)(لدال ؟ 

يّ رسم بيانيّ من الرسوم البيانيّة 2)
 
ة IV-I(  ا

ّ
مامك هو الرسم البيانيّ لدال

 
 التي ا

xf)(المشتقّة  .؟ علّل 
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موعد ب 2015صيف   
ة    

ّ
)(8)12(2معطاة الدال  xxf ّفة لكل  .xالمعرَّ

 المحورين.مع xf)((  جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدالة 1) .أ
ة 2)

ّ
 )إذا وجدت مثل هذه المجالات(.xf)((  جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

ة  .ب
ّ
 .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .ج
ّ
 هو خطّ مستقيم. xg)(الرسم البيانيّ للدال

ة 
ّ
 مع المحورين.xf)(هذا المستقيم يمرّ عبر نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

 جد معادلة المستقيم.  (1)

(جد قيمة    (2)
4

1
(g وقيمة)

4

1
(f. 

ة  (3)
ّ
 .xf)(جد المساحة في الربع الرابع، المحصورة بين المستقيم والرسم البيانيّ للدال

 )هذا القسم يحتوي تكامل(

 
 

ة 
ّ
مامك الرسم البيانيّ للدال

 
يعرض الرسم الذي ا

xax

x
xf

2

14
)(

2 


.

a .هو بارامتر 

 .aجد قيمة  .أ
ض  جب عن البنود " ب "، " ج "، " د ". 1aعوِّّ

 
 ، وا

ة  .ب
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

ة  .ج
ّ
 .xf)(جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

 (  ما هي خطوط التقارب المعامدة1) .د
ة المشتقّة       

ّ
xf)(للمحورين لدال ؟ 

ة 2)
ّ
 (  ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا لدال

xf)(المشتقّة    20في المجال  x. 

 
 



303 
 

  2015صيف 
 
موعد ا  

ة    
ّ
معطاة الدال

2

2 32
)(

x

xx
xf


. 

ة  .أ
ّ
 جد مجال تعريف الدال

ة، الموازية للمحورين. .ب
ّ
 جد خطوط تقارب الدال

ة مع المحورين. .ج
ّ
 جد نقاط تقاطُع الرسم البيانيّ للدال

ة، وحدّد نوع هذه النقطة.جد إحداثيّات النقطة  .د
ّ
 القصوى للدال

ة. .ه
ً
 ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .و
ّ
نّ الدال

 
)()(تحقق  xg)(معطى ا xfxg . 

 ()(xg   ّو)(xg)فتان في نفس المجال  معرَّ
ة 
ّ
لنقطتّي  xما هما الإحداثيّان  .xموازيّيْن للمحور  xg)(مرّروا مماسّين للرسم البيانيّ للدال
 تماسّ هذين المماسّين؟ علّل.

 

2015شتاء   

ة     
ّ
معطاة الدال

xx
xf




2

2
)(. 

ة 1) .أ
ّ
 .xf)((  جد مجال تعريف الدال

ة    (2)
ّ
 ، المعامدة للمحورين.xf)(جد خطوط تقارب الدال

ة    (3)
ّ
 ) إذا وُجدت كهذه(، وحدّد نوع xf)(جد إحداثيّات النقاط القصوى للدال

 هذه النقاط.
ة    (4)

ّ
 .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .ب
ّ
قxg)(معطاة الدال )()(2  :التي تُحقِّّ  xfxg. 

مامك.
 
جب عن البنود الفرعيّة التي ا

 
 "، وا

 
 اعتمد على البند " ا

ة    (1)
ّ
 ؟xg)(ما هي خطوط التقارب المعامدة للمحورين للدال

ة    (2)
ّ
 )إذا وُجدت كهذه(؟xg)(ما هي إحداثيّات النقاط القصوى للدال

ة    (3)
ّ
 .xg)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال
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موعد ب 2014صيف   

ة          
ّ
معطاة الدال

2)5(

1
1)(




x
xf. 

  .
 
ة 1)ا

ّ
 .xf)(( جد مجال تعريف الدال

ة 2)                              
ّ
 ، الموازية للمحورين.xf)((  جد خطوط تقارب الدال

ة 3)                              
ّ
 المحورين.مع  xf)((  جد نقاط تقاطُع الرسم البيانيّ للدال

ة المشتقّة 4)                              
ّ
xf)((  جد إشارة دال  5في المجالx ة المشتقّة

ّ
xf)(، وجد إشارة دال   في

 . 5xالمجال 
ة 
ّ
 .xf)(ب.  ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة 
ّ
 .4xفي النقطة التي فيها  xf)(جـ.  مرّروا مستقيمًا يمسّ الرسم البيانيّ للدال

ة                
ّ
 .xf)(جد إحداثيّات نقاط تقاطُع المماسّ مع خطوط تقارب الدال

 
 

 

  2014صيف 
 
موعد ا  

ة     
ّ
)(34معطاة الدال 2  xxxf. 

ة  .أ
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

ة  .ب
ّ
 مع المحورين.xf)(جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة  .ج
ّ
 .xf)(جد مجالات تصاعد وتنازل الدال

 .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدالة  .د
ة  .ه

ّ
 ؟ علّل.xf)(هل المستقيم يقطع الرسم البيانيّ للدال
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موعد ب 2013صيف   

معطاة الدالة  
2

9
( ) 1

( 1)
f x

x
 


 . 

.   جد مجال تعريف الدالة.
 
 ا

 ب. جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين.
 الدالة، الموازية للمحورين.ج.  جد خطوط تقارب 

 ذا وجدت مثل هذه المجالات(.إد.  جد مجالات تصاعد وتنازل الدالة )
 هـ. ارسم رسماً بيانياً تقريبياً للدالة.

ي رسم بياني من الرسوم البيانية التالية يعرض رسماً بيانياً 
 
 و. ا

)تقريبا لدالة المشتقة  )f x ؟ علل 

 

  2013صيف 
 
موعد ا  

)معطاة الدالة  ) 4 6f x x x x  

(.
 
 جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين. (2)جد مجال تعريف الدالة. (1ا

 جد احداثيات النقاط القصوى للدالة, و حدد نوع هذه النقاط. (3)

رسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة.
 
 ب. ا

ربعة يمكن ان يصف دالة المشتقة 
 
ي رسم بياني من الرسوم البيانية الا

 
)ج. ا )f x    في

1المجال  10x    علل . 
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2013شتاء   

معطاة الدالة 
2

2

4
( )

x
f x

x


 

. جد مجال تعريف الدالة. 
 
 ا

 ب. جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين )إذا وجدت مثل هذه النقاط(. 

 ج. جد النقاط القصوى المطلقة للدالة، وحدد نوع هذه النقاط. 

رسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة. (1) د. 
 
 ا

استعن بالرسم البياني الذي رسمته, و جد معادلة المستقيم الذي يمس الرسم البياني  (2)   
 للدالة في نقطتين بالضبط.

 

 

موعد ب 2012صيف   

2f(x)معطاة الدالة  5x x   

. جد مجال تعريف الدالة. 
 
 ا

 ب. جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين. 

 .علل. f(x)>0تكون بالنسبة لها  xج. هل توجد قيم ل  

 د. جد احداثيات النقاط القصوى للرسم البياني للدالة، وحدد نوع هذه النقاط. 

رسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة. 
 
 ه. ا

214و. كم حلا يوجد للمعادلة       5x x    .؟ علل 
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  2012صيف 
 
موعد ا  

2       الدالةمعطى  4
( )

2 1

x
f x

x






                            

.
 
 . f(x)جد مجال تعريف الدالة ا

 , الموازية للمحورين ) إن وجدت كهذه ( .f(x)جد خطوط تقارب الدالة  ب.

 مع المحورين   f(xج.  جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة )

 )إذا وجدت مثل هذه المجالات(.د. جد مجالات تصاعد وتنازل الدالة 

 . f(x)هـ. ارسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة 

مامك رسم تقريبي للرسم البياني لدالة المشتقة 
 
 في مجال تعريفها .  f'(x)و. ا

ية قيم 
 
 .؟ علل  f'(x)لا يقطع الرسم البياني لدالة المشتقة   y=kالمستقيم  kبالنسبة لا
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2012شتاء   

معطاة الدالة    
2 5

( )
3

x
f x

x





 

 
 
 ( جد مجال تعريف الدالة.1) .ا

 ( جد خطوط تقارب الدالة، الموازية للمحورين )ان وجدت كهذه(.2)
 ( جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين.3)
 ( جد إحداثيات النقاط القصوى للدالة، وحدد نوع هذه النقاط.4)
 تقريبيا للرسم البياني للدالة.ا ( ارسم رسم5)
 .  f'(x)( جد خطوط التقارب الموازية للمحورين لدالة المشتقة 1) .ب

ي رسم بياني يصف دا I ,II , III, IV( من بين الرسوم البيانية 2)
 
مامك , ا

 
لة التي ا

 ؟ علل.  f'(x)المشتقة 
 
 
 

 

 

موعد ب 2011صيف   

(x)معطاة الدالة:   2 2f x x     

. جد مجال تعريف الدالة. 
 
 ا

 ب. جد احداثيات النقاط القصوى للدالة، وحدد نوعها. 

 ج. ارسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة. 

 د. جد معادلة المستقيم الذي يصل بين النقاط الصغرى للدالة. 

ي قيمة  
 
  f(x)=k, يوجد حلان للمعادلة kه. جد لا
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  2011صيف 
 
موعد ا  

معطاة الدالة    
2

5
( )

x
f x b

x a


 


    a  وb .2مجال تعريف الدالة هو    هما بارامترانx    

حد خطوط تقارب الدالة هو 
 
 .y=2وا

. جد قيمة  
 
جب عن البندين "ب" و "ج". b=2و  a=4عوض ثم    . عللbوقيمة  aا

 
 و ا

 جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين. (1)ب.  

 جد احداثيات النقاط القصوى للدالة، و حدد نوعها. (2)     

رسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة. (3)     
 
 ا

ج. معطاة الدالة      
2

5
g( )

4

x
x

x





بدون بحث اضافي، حدد بماذا تختلف النقاط القصوى   . 

 . علل.   f(x)ةعن النقاط القصوى للدال g(x)للدالة 

 

2011شتاء   

3معطاة الدالة      3
( )

3 1
f x

x x
 

 
   

. جد مجال تعريف الدالة. 
 
 ا

 ب. جد خطوط تقارب الدالة، الموازية للمحورين.

 للدالة )إذا وجدت كهذه(، وحدد نوعها.ج. جد احداثيات النقاط القصوى 

 د. جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحورين )إذا وجدت كهذه(.

 ه. ارسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة.

. f(x)موجودة على الرسم البياني للدالة  5-هو  yو. حدد إذا كانت النقطة التي احداثيها ال
 علل.
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موعد ب 2010صيف   

)2معطاة الدالة    ) 5f x x bx   ,b .هو بارامتر  

ن ميل المستقيم الذي يمس الرسم البياني للدالة في النقطة التي فيها 
 
3هو  x = 0معطى ا 5

5
 

.  جد قيمة 
 
 .bا

جب عن البنود " ب "  b = -6عوض    
 
 "ه" –, وا

 ب. جد مجال تعريف الدالة.

 نقاط تقاطع الدالة مع المحورين.ج. جد 

 د. جد مجلات تصاعد وتنازل الدالة.

 ه. الاسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة.

 

  2010صيف 
 
موعد ا  

(x)2   معطاة الدالة   ax 2f x    ,a . هو بارامتر 

. المستقيم  
 
2yا x    يمس الرسم البياني للدالة في نقطة تقاطع الرسم البياني 

 .a. جد قيمة yللدالة مع المحور     

 "ج". –التي وجدتها، واجب عن البندين " ب "  aعوض قيمة    

 جد مجال تعريف الدالة. (1)ب. 

 , و افحص اذا كانت الحلول تحقق المعادلة.f'(x) = 0حل المعادلة  (2)    

 جد احداثيات النقاط القصوى المطلقة للدالة, و حدد نوعها. (3)    

رسم رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة.
 
 ج. ا

 د. عبر نقطة النهاية الصغرى المطلقة وعبر نقطة النهاية العظمى المطلقة للدالة، مرروا 

 . جد البعد بين المستقيمين المتوازيين.yمستقيمين يوازيان محور    
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2010شتاء   

معطاة الدالة  
2

2

2 16
( )

8 16

ax x
f x

bx x

 


 
    ,a  وb .هما بارامتران 

4xمجال تعريف الدالة هو       

. جد قيمة  
 
 .bا

جب عن البندين الفرعيين  bب. عوض قيمة 
 
 ", وا

 
 .(2)و  (1)التي وجدتها في البند " ا

 .xعن خط تقارب الدالة الموازي لمحور  aعبر بدلالة  (1)    

 و الرسم البياني للدالة يتقاطعان في نقطة على  xخط تقارب الدالة الموازي للمحور  (2)    

 .a. جد قيمة yالمحور          

يضا قيمة ج. 
 
جب عن البنود الفرعية (2)التي وجدتها في البند الفرعي ب  aعوض ا

 
 , و ا

 :   (3)و  (2)و  (1)    

 جد احداثيات النقاط القصوى للدالة )اذا وجدت كهذه(. (1)    

 جد مجالات تنازل و تصاعد الدالة. علل. (2)    

رسم رسما تخطيطيا للرسم البياني للدالة. (3)    
 
 ا
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جابات تمارين  إ 

 

 إلتفاضل 
 وبحث إلدوإل
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موعد ب 2017صيف   

    مجال تعريف الدالة .أ
2

0)42( 2





x

x      






















2

042

/)42( 2

x

x

x

   

 
 2xخط تقارب عمودي  .ب

فقي
 
 والمقام()حسب قوة البسط   0y     خط تقارب ا

 .ج
4

2

)42(

2)42(25)42(0
)(






x

xx
xf 

2

0)42(20

0)(

)42(

)42(20
)(

4












x

x

xf

x

x
xf

 

2x   خارج مجال التعريف 

3 2x 0 x 

 
 

 f  

   f 

 

 2x، مجال تنازل x2مجال تصاعد 
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 الرسم .د

 

 

 .ه
2)42(

5
)()(






x
xfxg 

 xg)(خطوط التقارب للدالة  (1)

 2xالعمودية 

فقية
 
  0y    ال

    .xنقوم بعمل تماثل للدالة على محور  xg)(بالنسبة لرسم الدالة   (2)
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  2017صيف 
 
موعد إ  

axax(  مجال تعريف الدالة 1) .أ  02. 

  :الدالة مع المحورين تقاطع(  2)

(،  y:   0xمع محور 
4

,0(
a










aaa
f

44

0

402
)0(

2

2

 

   ،  x : 0yمع محور 
ax

x






2

2 42
0 

420 2  x   ل يوجد تقاطع مع محورx. 

فقي     (3)
 
 (.ة)قوة البسط والمقام متساوي 2yخط التقارب ال

ن  .ب
 
 في المقام فإنه يصبح صفر. 1xخط تقارب عمودي لذلك عند تعويض  1xبما ا

1

012





a

a  

 : 1aنعوض  .ج

1

42
)(

2

2






x

x
xf 

011(  مجال تعريف الدالة 1) 22  xx. 

ي يوجد خطي تقارب عمودية  
 
11ا  x،x. 

 (   نجد احداثيات النقاط القصوى للدالة.2)

22

33

22

22

)1(

8444
)(

)1(

)42(2)1(4
)(











x

xxxx
xf

x

xxxx
xf
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22 )1(

12
)(






x

x
xf 

 النقطة:نفحص نوع  

x 2 1 0.5 0 -0.5 -1 -2 

)(xf  
-  - 0 +  + 

)(xf    
Max    

 

)4,0( Max 

  .د

 

kyحسب الرسم فإن المستقيم .ه    

فقي
 
)2(ل يقطع الدالة من خط التقارب ال y, وحتى نقطة الـMax 

ي لكل 
 
24ا  k ل يوجد حل للمعادلةkxf )(. 
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16016(  مجال تعريف الدالة 1) .أ  xx. 

y:   0x ،)1,0((  التقاطع مع محور 2)


 1
4

4

160

4
)0(f 

x : 0y  ،   0التقاطع مع محور 
16

4
04 




x
 ل يوجد تقاطع. 

 .16x  :خط تقارب عمودي للدالة  (3)

 تصاعد وتنازل الدالة.   (4)

16

16

2

)(

)16(

162

4
0

)(
2
















x

x
xf

x

x
xf

 

)16)16(

2
)(






xx
xf 

ن 
 
xf)(فإن المقام موجب دائما والبسط سالب لذلك  16xمعرفة لكل  الدالةبما ا 

ي الدالة تنازلية في مجال التعريف.
 
 سالبة دائما ا

 الرسم(5)
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)y:   0x ،)1,0(  تقاطع الدالة مع محور 1) .ب  1212)0()0( fg 

    ،  x : 0yتقاطع الدالة مع محور 

..2221612:12

416

()216

16

4
2

2
16

4
0

?

2

kotestx

x

x

x

x















 

)0,12( 

016(  رسم الدالة في مجال 2)  x. 

 
 

 نحسب المساحة المطلوبة . .ج
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)40(32

40)12(216128:12

32021608:0

]21624

))2
16

4
((

))2
16

4
(0(

0

12

0

12

0

12





























S

x

x

xxS

dx
x

S

dx
x

S

 

8S 

2017شتاء   

2042(  مجال تعريف الدالة 1) .أ  xx. 

 :التقاطع مع المحاور   (2)

)y:   0x ،)5.0,0مع محور  






 5.0

4

2

402

20
)0(f. 

x : 0y  ،  )0,2(مع محور  220 xx 

 خطوط التقارب    (3)

   .2x  :العمودية 

فقية
 
 )قوة البسط تساوي قوة المقام( .  5.0y   :ال

 النقاط القصوى و مجالت التصاعد و التنازل .  (4)
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)42(

8
)(

)42(

4242
)(

)42(

)2(242
)(


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
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x
xf

x

xx
xf

x

xx
xf

 

                  
08

)42(

8

0)(

2







x

xf

 

 

 في المجال  xالمشتقة موجبة لكل 

22لذلك مجال التصاعد   xوx. 

 .  :و ل توجد نقاط قصوى ل يوجد مجال تنازل

(5)   

 

 .)0,2(نجد ميل المماس في  .ب

8

1

)422(

8
)0(

2



f 
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نهما متوازيان لهما ذات الميل .بما 
 
 ا

62

842842

64)42(

)42(

8

8

1

2

2










xx

xx

x

x

 

)1,6(P



 1

4)6(2

26
y 

xg:   Cy)(خط تقارب الدالة  .ج  5.0  

نه يتحد مع محور 
 
  :xوبما ا

5.0

05.0





C

C 

 

موعد ب 2016صيف   

 مجال تعريف الدالة: .أ

 

 

 النقاط القصوى. .ب

2

2

2

6 7 0

6 7 0

6 7 0

( 7)( 1) 0

7 1

1 7

x x

x x

x x

x x

x x

x

   

   

  

  

 

  
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)4,3(473633

620

762

62
)(

2

2








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yx

x

xx

x
xf

 

طراف المجال
 
ن  )0,1(,)0,7(لدينا في الدالة نقاط ا

 
نقطة قصوى داخلية  )4,3(وبما ا

  )نهاية عظمى(. maxفهي 

  .ج

 
 :xg)((  مجال تعريف الدالة 1) .د

71

0762





x

xx 

 IIIهو  xg)((  الرسم المناسب للدالة 2)

   :التعليل

 المقام يكون صفر لذلك توجد نقاط غير معرفة. 1x،7xفي  -

- )(xf  دالة غير سالبة في المجال لذلك)(xg وذلك يناسب الرسم ، موجبةIII. 

 



 

325 
 

 
 .1xمجال تعريف الدالة  .أ

 تقاطع الدالة مع المحاور: .ب

yxمحور  :0. )2,0(



 2

)10(

02
)0(

2
f 

xyمحور  :0. )0,2( 220 xx 

 خطوط التقارب: .ج

 )مجال تعريف( 1x  العمودية -

فقية  -
 
صغر من قوة المقام(. 0yال

 
 )قوة البسط ا

 مجالت تصاعد وتنازل  .د

4
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1x خارج المجال 
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x 4 3 2 1 0.5 

)(xf  + 0 -  + 

)(xf  
Min    

 

و  3xتصاعد 
 
)1x                  )25.0,3ا Min  نهاية صغرى 

31تنازل   x 

 .رسم بياني للدالة .ه

 
 

 IIالرسم الملائم لدالة المشتقة هو  .و

 
ن مجال تنازل 

 
xf)(هو مجال سالب للدالة xf)(وذلك ل   ومجال تصاعد)(xf هو

xf)(مجال موجب للدالة   وذلك يلائم الرسم .II 
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  2016صيف 
 
موعد إ  

 1xمجال التعريف  .أ

ن  .ب
 
)3(0معطى ا f 
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)1,3(  3620 xx 

 نحدد نوع النقطة القصوى

x  3  1  

)(xf  + 0 -  + 

)(xf  
Min    

 

)1,3( .نهاية صغرى 

و  3x  :(  مجال تصاعد4)
 
 1xا

31   :مجال تنازل  x  

  .د

 
)(0 .ه xf .ي الدالة تكون موجبة

 
 ا

0)(  xf ي الدالة تكون تصاعدية
 
 .ا

 1xوذلك حسب الرسم يتحقق في المجال 
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2016شتاء   

تقاطع الدالة مع )0,2(حسب الرسم  .أ

 xمحور 

 نعوض  

1

1
12

1212

1212120

1212120

3

3

3









a

a

a

a

 

المشتقة                                       .ب
xx

x
xf

122

123
)(

3

2




 

1230 2  x 

)4,2(  4)2(12)2(2,2 3yxx 

 نهاية عظمى.)4,2(حسب الرسم النقطة 

kyحسب الرسم فإن المستقيم  .ج   4يقطع الدالة في نقطة واحدة فقط لكلk 

 (maxفوق لنقطة الـ)

دالة المشتقة هي  .د
xx

x
xf

122

123
)(

3

2




 

12,0,12( خطوط التقارب العمودية 1)  xxx  نها تجعل المقام يساوي
 
ل

 الصفر.
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xf)(هو المناسب لدالة  II(  الرسم 2)  

 

 

 

 

هي ذاتها النقطة  xوذلك خطوط التقارب الثلاث ونقطة تقاطع الدالة مع محور 

 القصوى.

 

موعد ب 2015صيف   

yf(  تقاطع مع محور 1) .أ :8)102(8)0()8,0( 3  

xxxتقاطع مع محور  :)0,5.0(012)12(80 3  

(2  ) 

2)12(38)( 2  xxf 

2)12(48)(  xxf 

 ول يوجد مجال تنازل. (xكل ) دالة المشتقة موجبة دائما لذلك مجال التصاعد

 الرسم .ب
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 :(  المستقيم يمر عبر، نحسب المعادلة1) .ج

)0(168

16
05.0

80









xy

m 

816  xy 

 (  القيم المطلوبة:2)

1)1
4

1
2(8)

4

1
(

48
4

1
16)

4

1
(

3 



f

g

 

)()(ة بين الدالة والمستقيم حنحسب المسا(  3) xgxf  5.00في المجال  xفرع  ) حسب

 ((2ج )
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1)1()2(

]88)12(]8
2

16

42

)12(8

)816)12(8))816()12(8(

5.0

0

24
5,0

0

24

5.0

0

5,0

0

33









  

SS

xxxx
xx

S

dxxxdxxxS

 

 

                                           
ن  .أ

 
 يصفّر المقام.2xخط تقارب عمودي فإن 2xحسب الرسم بما ا

0222441 2  aaa 

  :مجال تعريف الدالة .ب
0

2

022







x

x

xx

 

 المشتقة: .ج

22

22

22

22

22

2

)2(

228884
)(

)2(

)2288(84
)(

)2(

)22)(14()2(4
)(

xx

xxxxx
xf

xx

xxxxx
xf

xx

xxxx
xf
















 

22

2

)2(

224
)(

xx

xx
xf




 
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2

1
,1

2240 2





xx

xx

 

 

 حسب الرسم يكون 

مجال التصاعد 
2

1
0  x  و
 
01ا  x  2مجال التنازلx و

 
2ا

2

1
 x  و

 
 .1xا

2,0( خط التقارب العمودي 1) .د  xx 

فقي 
 
صغر من قوة المقام( 0yخط التقارب ال

 
 ) قوة البسط ا

 (  رسم المشتقة بحيث يكون المجال 2)

2

1
0  x ن

 
2 تصاعديةxf)(موجب ل

2

1
 x 

تنازلية )(xf ن 
 
 سالب ل

 
 
 
 

  2015صيف 
 
موعد إ  

 مجال تعريف الدالة  .أ

0

02





x

x 

  0xخط التقارب العمودي .ب

فقي 
 
1) قوة البسط تساوي قوة المقام (1yخط التقارب ال

2

2




x

x 
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xyالتقاطع مع محور  .ج :0 

)0,3()0,1(

3,1

320

32
0

2

2

2










xx

xx

x

xx

 

ن  yل يوجد تقاطع مع محور 
 
 0xل

 النقاط القصوى  .د

4

2323

22

22

64222
)(

)(

)32(2)22(
)(

x

xxxxx
xf

x

xxxxx
xf







 

4

2 62
)(

x

xx
xf


 

062 2  xx 

 3,0 xx )
3

1
1,3(   

)
3

1
1,3min(   

  .ه

 
ن المماس يوازي محور  .و

 
ي  xبما ا

 
)(0ا  xg ي

 
)(0ا xf 3و ذلك يتحقق عندما يكونx  و

 
ا

1x 

Min 

  -3           0 
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2015شتاء   

 (  مجال تعريف الدالة 1) .أ

0)1(

02





xx

xx 

0,1(  خطوط التقارب العمودية 2)  xx 

فقية       
 
صغر من قوة المقام(0yخطوط التقارب ال

 
 )قوة البسط ا

 (  النقاط القصوى.3)

5.0

012

)(

)12(2
)(

)(

)12(20
)(

22

22















x

x

xx

x
xf

xx

x
xf

 

)8,5.0(   نقطة نهاية عظمىmax 

(4) 

 

 

ن المقام يبقى ثابت1) .ب
 
 :( خطوط التقارب العمودية ل تتغير ل

1

0





x

x 
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فقي2)
 
  :( خط التقارب ال

2

20





y

y 

سفل.
 
 بسبب وجود ازاح عمودية للا

فقية  yللنقطة القصوى ل يتغير لكن احداثي  xاحداثي 
 
 يتغير بسبب الزاحة ال

)10,5.0(

1028

5.0

max

max







Max

y

x

 

(3  ) 

 

 

موعد ب 2014صيف   

ن يتحقّق1) .أ
 
05                                                       (  يجب ا x   

 
     xf                                                      5x)(مجال تعريف

 
و موجبة(، x(  بالنسبة لقيّم 2)

 
س المحاور )سالبة ا

 
ا عن نقطة را  البعيدة جدَّ
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 ،1تقترب من  xf)(قيمة 
  1y              :هو xالموازي للمحور  xf)(لذلك خطّ تقارب 

 ،5التي تقترب من  xبالنسبة لقيّم 
)(xf  ا  تحصل على قيّم سالبة جدًّ

ا في قِيّمها المطلقة(   )كبيرة جدًّ
   5x        :هو yالموازي للمحور  xf)(لذلك خطّ تقارب 

(3 )                                              15
)5(

1
10)(

2



 x

x
xf   

  
4,6 



xx
 

 )0,6(,)0,4(                           :هما xمع المحور  xf)(نقطتا تقاطُع  

  
25

24

25

1
1)0(0  fx  

 هي  yمع المحور xf)(نقطة تقاطُع  








25

24
,0 

 
(4 )                                                                      2)5(1)(  xxf 

 










3

3

)5(

2
)5()2()(

x
xxf 

نّ  5xبالنسبة لِـ 
 
)5(0ينتج ا x0                 :، لذلك)(  xf 5بالنسبة لِـx 

ن، لذلك 5xبالنسبة لـ 
 
)(0                                 :ينتج ا  xf  5بالنسبة لِـx 
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 )“حسب البند الفرعيّ  .أ
 
 (" ينتج:4ا

 

 

  مع المحورين، xf)(حسب نقطتّي تقاطُع 

 خطّي التقارب وحسب مجالت تصاعد وتنازل وحسب

ة 
ّ
 الرسم البيانيّ هو:xf)(الدال

 

 

 

 
 )0,4(                                                                         :إحداثيّات نقطة التماسّ ج.

                                                    :ميل المماسّ 
2)54(

2
)(

3 
 xf                                   

                                                                   :معادلة المماسّ 
82

)4(20







xy

xy

 

2852                              :المماسّ و ينتجفي معادلة  5xنعوّض  y 
)2,5(                                      :لذلك نقطة التقاطع مع خطّ التقارب هي  

821                                :في معادلة المماسّ و ينتج 1yنعوّض   x 

                                                                                    
5.3



x
 

  )1,5.3(                              :هي 1yلذلك نقطة التقاطع مع خطّ التقارب 
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  2014صيف 
 
موعد إ  

 التعبير الجبري داخل الجذر .أ

ن ل يكون سالبا، لذلك
 
0342                                         :يجب ا  xx 

    
3,1                                            :هوxf)(مجال تعريف الدالة   xx 

 

 لنقطة تقاطع الرسم البياني للدالة xالإحداثي  .ب

)0(3040                         :، لذلك يتحقق0هو  yمع المحور  2 f         

    )3,0(                           :نقطة تقاطع الرسم البياني للدالة مع المحور هي

 الإحداثي لنقطة تقاطع الرسم البياني للدالة 

)(0                                          :، لذلك يتحقق0هو  xمع المحور  xf 

 

3,1

034

0))((

2

2











xx

xx

xf

 

  )0,1(,)0,3(           :هما xلة مع المحور انقطتا تقاطع الرسم البياني للد

                           :هيxf)(مشتقة الدالة  .ج
342

42
)(

2 




xx

x
xf 
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

 0)(xf 

2x ليس في المجال ، 

 

 المشتقة ل تساوي صفرا في المجال.

xf)(نفحص إشارة المشتقة   في المجالين 

3x  1وx 

 إشارتا دالة المشتقة مركزتان في الجدول التالي:

3x 

 

1x x 

+ - )(xf  

  )(xf 

 

ن 1xتنازلية في المجال  xf)(الدالة 
 
)(0، ل  xf 1بالنسبة لـx 

ن 3xتصاعدية في المجال  xf)(الدالة 
 
)(0، ل  xf 3بالنسبة لـx 

 رسم بياني تقريبي للدالة: .د
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 نفحص إذا كان للرسمين البيانيين .ه

342                 للدالتين نقاط تقاطع 2  xxx 

            تربيع 

34

3444

34)2(

22

22









xxxx

xxx

 

 قضية كذب، لذلك ل يوجد حل

 

2من هنا المستقيم  xy  ل يقطع الرسم البياني للدالة)(xf. 

موعد ب 2013صيف   

.
 
 لذلكالدالة معرفة فقط إذا كان المقام ل يساوي صفر ا

مجال التعريف:                                  
1 0

1

x

x

 



 
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 :         xالتقاطع مع محور ب.

   

2

2

9
( ) 0 1 0

( 1)

2 8 0

4

2

f x
x

x x

x

x

   




  



 



 

): x نقاط التقاطع مع محور  4,0), (2,0) 

y     :0xالتقاطع مع محور            

                                  
(0) 8f




    

 y  :(0,8) نقطة التقاطع مع محور        

1x( هو  yخط التقارب العمودي )الموازي لمحور .ج   

ن      
 
1xل  .نقطة غير معرفة في الدالة 

فقي )الموازي لمحور      
 
1y( هو   xخط التقارب ال   

حسب:    
2

9
lim 1 0 1 1

( 1)x x
    


 

 مشتقة الدالة هي:  .د 

2 1

4

3

0 ( 1) 9 2 ( 1) 1
( ) 0

( 1)

18
( )

( 1)

x x
f x

x

f x
x

      
  





  

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)نعوض:  ) 0f x  

   
3

18
0

( 1)x
 


 

      
18 0



 
       

ي ل توجد نقاط حرجة لتكون قصوى للدالة.
 
 ل يوجد حل، ا

 

          
'

1

( ) 0

x

f x

 





      ,
'

1

( ) 0

x

f x

 





 

1xلذلك لكل    1الدالة تنازلية، ولكلx  .الدالة تصاعدية 

 

 هـ.  الرسم: 
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ن: لكل:.و 
 
 وجدنا في البند د ا

    
'

1

( ) 0

x

f x

 





      ,
'

1

( ) 0

x

f x

 





 

ن:
 
 الرسمان البيانيان الرابع والثالث غير ممكنان وذلك ل

)'عندما تكون  ) 0f x  في رسمة المشتقة تكون دالة المشتقة موجبة 

)'وعندما تكون  ) 0f x  في رسمة المشتقة تكون دالة المشتقة سالبة 

 

ن نفحص تقاطع المشتقة مع محور 
 
ول والثاني   yبقي ا

 
 لنميز بين الرسم ال

'0 ( ) 18x f x   

        

 إذا الرسم البياني الثاني هو الملائم.    yالرسم يقطع محور 
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 موعد  2013صيف 
 
إ  

 
 
ن يتحقق: (1) .ا

 
 يجب ا

                                
4 0

0

x

x







 

0xمجال التعريف:         

 yنقطتا التقاطع مع المحورين: مع محور  (2)   

                                                   0 (0) 0 (0,0)x f    

 xمع محور 

1

0 4 6 0

( 4 6) 0

0 (0,0)

4 6 0

4 6

4 36

9 (9,0)

y x x x

x x

x

x

x

x

x

   

 

  

  











 

 

( النقاط القصوى3)  
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x x

x x

x

x


    


 








 







 







 

 

  

 

f(x)مجال تعريف   0هوx   لذلك ,
1 0x   ملغي 

مجالت تصاعد و تنازل  الدالة :
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 (0,0)نقطة النهاية العظمى في طرف المجال : 

 (8-,4)نقطة النهاية الصغرى : 

 

 ب.  

 

 

 

 

 

 , x=4ج. للدالة توجد نهاية صغرى في 

fلذلك :  (x) 0     1بالنسبة ل x 4     وf (x) 0   بالنسبة لx 4   . 

 

 من هنا الرسم البياني هو : 

 

 

 

 



 

348 
 

2013شتاء   

.
 
 مجال التعريف:ا

 
2 20 4 0

0 2 , 2

2 , 2

x x

x x x

x x

   

   



  

 

x :0yمحور  التقاطع مع.ب   
 

2

2

2

2

1 2

(x) 0

4
0

4 0

4 0

2, 2

(2,0), ( 2,0)

f

x

x

x

x

x x






 

 

  





 )بعد ضرب تبادلي وتربيع الطرفين( 

 
y  :0xمحور التقاطع مع   

0xلكن    إذا ل يوجد تقاطع مع محور  –خارج مجال التعريفy 
 

 النقاط القصوى: .ج
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 

 

 

 

   

 

 

0xلكن   .خارج مجال التعريف 

 

 + 0 - المجال خارج + 0 -
( )f x 

3 
2 2 2.5 2 -2 -2.5 

2 2 -3 x 
 تصاعد max تنازل   تصاعد Max تنازل

( )f x 
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8 4 1
2 2 (2 2)

8 4

8 4 1
2 2 ( 2 2)

8 4

2 (2) 0

2 ( 2) 0

x f

x f

x f

x f


   


     

  

    

 

1
(2 2, )

4

1
( 2 2, )

4


(2,0)نقاط نهاية عظمى مطلقة،          
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2 1.2 1 0 
2 x 

 تصاعد المجال
min المجال تنازل 

( )f x 

 

                   

2

2

1 (1) 1 2 1 2

2 ( 2) 2 2 ( 2) 2

2 ( 2) 2 2 ( 2) 2

max( 2, 2)

min(1, 2)

x f

x f

x f

       

       

        







 

 ج. الرسم هو: 

 

  
  

1حسب الرسم:    -د ( 2) 1 2d      
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 2010شتاء 

 
 
ن مجال التعريف  .ا

 
4xبما ا   4, فإنx  : يصفر المقام 

                       
24 8 4 16 0

16 16

1

b

b

b

    





 

             )1( .ب

2

2

2 16
( )

8 16

lim ( )
1x

ax x
f x

x x

a
f x a

y a



 


 

 



 

)2( y a  ,( )f x  يتقاطعان في التقاطع معy 

                2

2

(0)

0 2 0 16
1

0 8 0 16

f a

a
a a



   
  

  

 

 (1)    ج. 

2

2

2 2

2 2

3 2 2 3 2 2

2 2

2

2 2

2

2 2

2

2

2 16
( )

8 16

(2 2) ( 2 16) ( 2 16)(2 8)
( )

( 2 16)

2 16 32 2 (2 4 32 8 16 28)
( )

( 2 16)

10 160
( )

( 2 16)

( ) 0

10 160
0

( 2 16)

10 160 0

1

x x
f x

x x

x x x x x x
f x

x x

x x x x x x x x x
f x

x x

x
f x

x x

f x

x

x x

x

x

 


 

       
 

 

        
 

 

 
 

 

 

 


 

  

 6

4, 4x x  

 

4x  .نه خارج مجال التعريف
 
 ملغي ل
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 - 0 + خارج  -
( )f x 

5 4 0 4- -5 
x 

 تصاعد المجال تنازل
min تنازل 

( )f x 
 

               2

2

4

( 4) 2( 4) 16
( 4) 0.375

( 4) 8( 4) 16

x

f

 

   
  

   

 

4 مجال التصاعد:(2) 4x   

4xمجال التنازل:   ,4 x  
(3) 

 الرسم: 
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السابع زءجال  
 

 التكامل
 

 



 

376 
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موعد ب 2017صيف   

ة 
ّ
)(24معطاة الدال xxxf . 

ة .أ
ّ
 . xf)(جد مجال تعريف الدال

ة 1) .ب
ّ
 مع المحورين.xf)((  جد احداثيّات نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة 2)
ّ
 ، وحدّد نوع هذه النقاط.xf)((  جد احداثيّات النقاط القصوى للدال

ة .ج
ّ
 xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

يّ رسم بيانيّ من الرسوم البيانيّة المعطاة في نهاية السؤال .د
 
 هو الرسم   (IV –I)ا

 البيانيّ 
ة 
ّ
xf)(للدال .؟ علّل 

ة  .ه
ّ
xf)(احسب المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ للدال  المحور وx 

 .1xوالمستقيم yوالمحور 
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2017شتاء   
ة المشتقّة 

ّ
مامك يصف الرسم البيانيّ لدال

 
xf)(الرسم الذي ا  

ة 
ّ
)(16للدال 2  bxxxf. b . هو بارامتر 

مامك ) بإمكانك الاستعانة بالرسم البيانيّ للمشتقّة إذا دعت الحاجة
 
جب عن البنود التي ا

 
 : ( ا
 للنقطة القصوى الداخليّة  x(  ما هو الاحداثيّ 1) .أ

 ؟ علّل.xf)(لِـ 
 .bجد  (2)

ة  .ب
ّ
 .xf)(جد مجال تعريف الدال

 جد إحداثيّات النقاط القصوى  .ج
ة 
ّ
 ، وحدّد نوع هذه النقاط.xf)(للدال

ة  .د
ّ
  .xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

احسب المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ للمشتقّة  .ه
)(xf   والمحورy والمحورx.)المساحة الرماديّة( 
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موعد ب 2016صيف   
تينالرسم الذي 

ّ
مامك يصف الرسمين البيانيّين للدال

 
 :ا

axxxg

xxxf





10)(

56)(

2

2

 

a .هو بارامتر 
 .()انظر الرسمCالرسمان البيانيّان يتقاطعان في النقطة 

 .4يساوي  Cللنقطة  xالإحداثيّ 
 .aجد قيمة  .أ

حد الرسمين البيانيّين مع المحور  .ب
 
 yعبر نقطة تقاطع ا

 ، كما هو موصوف في الرسم. xمرّروا مستقيمًا يوازي المحور 
تين

ّ
 جد المساحة المحصورة بين الرسمين البيانيّين للدال

 )المساحة المخطّطة في الرسم(. xوالمستقيم الموازي للمحور 

 
 

  2016صيف 
 
موعد ا  

ة      
ّ
)(9123هي xf)(مشتقّة الدال 2  xxxf. 

ة  x(  جد الإحداثيّات 1) .أ
ّ
 النقاط.نوع هذه وحدّد ، xf)(للنقاط القصوى للدال

ة 4yالمستقيم (  2)
ّ
ة.xf)(يمسّ الرسم البيانيّ للدال

ّ
 في نقطة النهاية العظمى للدال

ة        
ّ
 .xf)(جد الدال

ة 1) .ب
ّ
 المحورين.مع xf)((  جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ة 2)
ّ
 .xf)((  ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .ج
ّ
 xمرّروا عمودًا على المحور xf)(عبر نقطة النهاية الصغرى للدال

ة 
ّ
 والعمود  yوالمحور  4yوالمماسّ xf)(جد المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ للدال
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2016شتاء   
تان       مع     

ّ
)(16طاة الدال 2  xxf ،axxxg،a   هو بارامتر         )(2

ة  x(  معطى مستقيم يوازي المحور 1) .أ
ّ
 .xf)(ويمسّ الرسم البيانيّ للدال

 جد معادلة هذا المستقيم. 
ة2)

ّ
يضًا الرسم البيانيّ للدال

 
   xg)( (  المستقيم، الذي وجدت معادلته، يمسّ ا

 .aجد قيمة  .4xفي النقطة التي فيها  
ض  جب عن 8aعوِّ

 
 البندين " ب " و " ج ".، وا

ة1) .ب
ّ
ة  xf)((  جد نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدال

ّ
 مع المحورين.xg)(والرسم البيانيّ للدال

ة (  2)
ّ
ة  xf)(ارسم في نفس هيئة المحاور رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ّ
 .xg)(ورسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة  .ج
ّ
 .Aفي النقطة  xيقطع الجزء السالب من المحور xf)(الرسم البيانيّ للدال

ة 
ّ
 .Bفي النقطة  xيقطع الجزء السالب من المحور  xg)(الرسم البيانيّ للدال

تين
ّ
 جد المساحة )في الربع الثاني( المحصورة بين الرسمين البيانيّين للدال

 .ABوالقطعة 
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  2015صيف 
 
موعد ا  

ة     
ّ
baxxxfمعطاة الدال  2)( .a  وb .12المستقيم هما بارامتران  xy  ّيمسّ الرسم البياني

ة
ّ
 )انظر الرسم(.2xفي النقطة التي فيها  للدال

 .bوقيمة  aجد قيمة  .أ
ض جب عن البند " ب ".3bو  2a  :عوِّ

 
 ، وا

والمماسّ  xf)(جد المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ للدالة  .ب

والمستقيم 
2

3

2

1
 xy والمحورy.)المساحة المخطّطة في الرسم( 
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  2015صيف هذا السؤال تابع لـ 
 
موعد ا  

ة 
ّ
مامك الرسم البيانيّ للدال

 
101في المجال xf)(يعرض الرسم الذي ا  x. 

 
جب xf)(اعتمد على الرسم البيانيّ لـ 

 
لة على المحورين، وا  وعلى القيّم المسجَّ

 "، " ب "، " 
 
 ج "، " د ".عن البنود " ا

يّة قيّم  .أ
 
 ، يتحقّق 7لا تساوي  xجد النسبة لا

(1) 0)(  xf.علّل . 
(2) 0)(  xf.علّل . 
(3) 0)(  xf.علّل . 

نّ  .ب
 
معطى ا 

9

7
8Kdx ،K  هو البارامتر المشار إليه على المحورy .في الرسم 

ة 
ّ
 .9xفي النقطة التي فيها  xf)(جد قيمة الدال

ة المشتقّة  .ج
ّ
xf)(ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا لدال  62في المجال  x. 

ة المشتقّة  .د
ّ
xf)(جد المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ لدال   والمحورx، 

42في المجال   x .)قيمة عدديّة( 
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2015شتاء   

ة      
ّ
معطاة الدال

2

3
)(




x
xf. 

ة.1) .أ
ّ
 (  جد مجال تعريف الدال

ة المحورين؟ علّل.   (2)
ّ
 هل يقطع الرسم البيانيّ للدال

ة،   (3)
ّ
 حسب البندين الفرعيّين السابقين، ارسم رسمًا بيانيًا تقريبيًا للدال

ة تنازليّة في كلّ مجال تعريفها.
ّ
نّ الدال

 
 إذا كان معطى ا

ضِف المستقيم 1) .ب
 
23(  ا  xy  4والمستقيمx رسم البيانيّ التقريبيّ إلى ال 
 الذي رسمتَه. 

ة    (2)
ّ
 والمستقيمين اللذينxf)(احسب المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ للدال

ضفتّهما والمحور 
 
 .  yوالمحور  xا

 

 

موعد ب 2014صيف   

ة المشتقّة               
ّ
مامك الرسم البيانيّ لدال

 
  :يعرض الرسم الذي ا

1

4
)('




x
xf ،0x. 

. جد الإحداثيّ       
 
xf)(لنقطة تقاطّع xا   مع المحورx.  
 للنقطة القصوى الداخليّة xب.  جد الإحداثيّ      

ة                
ّ
د نوع هذه النقطة القصوى. علّل.xf)(للدال  ، وحدِّ

نّ الإحداثيّ          
 
 .xf)(جد  .0هو xf)(للنقطة القصوى الداخليّة لِـ  yج.  معلوم ا

ة المشتقّة        
ّ
xf)(د.  احسب المساحة المحصورة بين الرسم البيانيّ لدال ، 

 .xوالمحور  25xوالمستقيم  4xوالمستقيم                
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  موعد 2014صيف 
 
ا  

     )(xf ّفة لكل ة معرَّ
ّ
ة المشتقّة  .xهي دال

ّ
مامك يعرض الرسم البيانيّ لدال

 
 .xf)(الرسم الذي ا

ة المشتقّة 
ّ
xf)(الرسم البيانيّ لدال  ّ0,1()0,2( :عبر النقطتين يمر( ، . 

ة المشتقّة 1) .أ
ّ
xf)((  حسب الرسم البيانيّ لدال ،  جد مجالات

ة 
ّ
 .xf)(تصاعد وتنازل الدال

ة ل للنقطة القصوى xما هو الإحداثيّ    (2)
ّ
، وما هو نوع xf)(لدال

  النقطة القصوى؟ علّل.
ة المشتقّة هي  (3)

ّ
نّ دال

 
)(8124  معطى ا 3  xxxf  ّالإحداثي

y  ة
ّ
ة  .10هو xf)(للنقطة القصوى للدال

ّ
 .xf)(جد الدال

ة  .ب
ّ
جد إحداثيّات النقاط التي فيها ميل المماسّ للرسم البيانيّ للدال

)(xf 0هو. 

 

 

2014شتاء   
ة 
ّ
 ) = x 2f(x)– 2(4 - 3معطاة الدال

 . x مرّروا مستقيما يعامد المحور  عبر نقطة النهاية الصغرى للدالة 
ة مع المحور 

ّ
 )انظر الرسم(  xمرّروا مستقيما يوازي المحور  yعبر نقطة تقاطع الرسم البياني للدال

 ما هو مجال تعريف الدالة؟ .أ
 جد معادلة العمودي ومعادلة الموازي  .ب
احسب المساحة المحصورة بين الرسم البياني للدالة  .ج

 والعمود والموازي،المساحة المخططة في الرسم.
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موعد ب 2013صيف   

 الرسمان البيانيان في الرسم هما للدالتين:

                       
2

( )
2 3

2
( )

2 3

f x
x

g x
x




 


 

       
 
 ( جد مجال تعريف كل واحدة من الدالتين.1).ا

 ( ما هو خط التقارب العمودي لكل واحدة من الدالتين؟   2)         
ي رسم بياني هو للدالة.ب
 
)ا )f x  ي رسم بياني هو للدالة

 
), و ا )g x.؟  علل 

2yالمستقيم.ج       ول في النقطة
 
2yالمستقيم .Aيقطع الرسم البياني الا    يقطع الرسم البياني   

   والرسمين البيانيين للدالتين ABجد المساحة المحصورة بين المستقيم  .Bالثاني في النقطة 
3xوالمستقيم   . 
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  2013صيف 
 
موعد ا  

مامك الذي الرسم يعرض
 
تين: البيانيّين الرسمين ا

ّ
 للدال

2

2

( ) ( )

16
( )

( )

f x x a

g x
x a

 




 

A  كبر من
 
 .0هو بارامتر ا

 
 
 إذا دعت الحاجة(. aللمحورين للدالة )عبر بدلالة  جد خطوط التقارب الموازية .ا

تين البيانيّين الرسمين بين التقاطع نقاط إحدى
ّ
 .x=a+2فيها  التي النقطة هي للدال

1S ة البيانيّ  الرسم بين المحصورة المساحة هي
ّ
)للدال )f x  و المحورx   و المستقيم x=a+2   المساحة(.

 المخططة في الرسم(.

2S ة البيانيّ  الرسم بين المحصورة المساحة هي
ّ
)للدال )g x x  و المستقيم  و المحور x=a+2   المساحة(.

 الرمادية في الرسم(.

احسب النسبة  .ب
1

2

S

S 
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  2013صيف هذا السؤال تابع لـ 
 
موعد ا  

مامك الرسم البياني لدالة المشتقة  
 
)يعرض الرسم الذي ا )f x 0في المجال 4x   . 

)الرسم البياني ل )f x  يقطع محورx  في النقطة التي فيهاx=2. 

1Sة البيانيّ  الرسم بين المحصورة المساحة هي
ّ
)المشتقّة  لدال )f xالرسم في المخطّطة المساحة (والمحورين( . 

2Sة البيانيّ  الرسم بين المحصورة المساحة هي
ّ
)المشتقّة  لدال )f x  والمحورx   والمستقيمx=4  المساحة(

 الرمادية في الرسم(.

 .
 
ن: )1(ا

 
معطى ا

1 4, (0) 0S f   (2)احسبf 

ن: )2(   
 
يضا ا

 
معطى ا

2 4S   (4)احسبf 

)ب. جد احداثيات النقطة القصوى الداخلية للدالة )f x   في
 المجال المعطى، وحدد نوع هذه النقطة. علل.

)للدالةج. ارسم رسما تقريبيا للرسم البياني  )f x المعطى. في المجال 
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 2013شتاء 

مامك قطعين مكافئين:
 
    يعرض الرسم الذي ا

2

2

( ) 4 6

( )

f x x x

g x x c

  

  
 

c  .هو بارامتر 

خر في النقطة  
آ
حدهما الا

 
 .Aيمس القطعان المكافئان ا

 مماسا مشتركا للقطعين المكافئين Aمرروا عبر النقطة  

نظر الرسم(. 
 
 )ا

 
 
 tوعبر بدلالة  ,Aللنقطة  xالى الاحداثي ال tارمز ب  (1) .ا

 عبر بطريقتين.، عن ميل المماس المشترك

 .Aجد احداثيات النقطة    (2)

 .cجد قيمة البارامتر    (3)

 الى مساحتي yالمماس المشترك يقسم المساحة المحصورة بين القطعين المكافئين والمحور ب.  
ن  Cعوض قيمة البارامتر   )المساحة الرمادية والمساحة المخططة في الرسم(.

 
التي وجدتها، وبين ا

 المساحتين متساويتين.
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موعد ب 2012صيف   

مامك الرسم البياني للدالة
 
يعرض الرسم الذي ا

2

4
f(x)

(2 1)x



  . 

. جد مجال تعريف الدالة. 
 
 ا

 ب. جد خطوط تقارب الدالة، المعامدة للمحورين. 

ا يقطع هذ x  ر مستقيما يوازي المحو  yالمحور  اني للدالة معمرروا عبر نقطة تقاطع الرسم البيج. 
نظر الرسم(. Aالمستقيم الرسم البياني للدالة في نقطة اضافية، 

 
 )ا

 .Aجد احداثيات النقطة  (1)  

جد المساحة  .xعمودا على المحور  Aمرروا عبر النقطة  (2)  
المحصورة بين العمود والمستقيم الموازي والرسم البياني للدالة 

1والمستقيم  

2
x  والمحورx .)المساحة المخططة في الرسم( 
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  2012صيف 
 
موعد ا  

)معطاة الدالتان:  ) 12 3

( ) 12 3

f x x

g x x

 

  
 

 
 
 الدالتين.جد مجال تعريف  .ا

 جد مجالات تصاعد وتنازل الدالة )إذا وجدت مثل هذه المجالات(. .ب
 جد نقاط تقاطع كل واحدة من الدالتين مع المحورين.ج.
, وارسم f(x)لة ارسم في هيئة محاور واحدة بخط متواصل )ـــــــ( رسما تقريبيا للرسم البياني للداد.       

 .  g(x)( رسما تقريبيا للرسم البياني للدالة - - - -بخط متقطع )
ا , ومررو x=1في النقطة التي فيها  f(x)مرروا مستقيما يمس الرسم البياني للدالة  -هـ

 .x=1في النقطة التي فيها  g(x)مستقيما اخر يمس الرسم البياني للدالة 

 جد إحداثيات نقطة التقاء المماسين. (1)
 .x=1جد مساحة المثلث المحصور بين المماسين والمستقيم (2)

 

موعد ب 2011صيف   

معطاة الدالة:  
2

1
( )

( 2)
f x a

x
 


نظر الرسم(.  
 
 )ا

 a .هو بارامتر 

. جد مجال تعريف الدالة، وخطوط تقارب الدالة،  
 
 ا

 حسب الحاجة(. a)عبر بدلالة  الموازية للمحورين   

 .yب. مرروا مستقيما يمس الرسم البياني للدالة في نقطة تقاطعها مع محور  

 لنقطة التماس, و عن معادلة المماس. yعن الاحداثي  aعبر بدلالة  (1)     

  x=-1المستقيم  و سالمماو  f(x)جد المساحة المحصورة بين الرسم البياني للدالة  (2)     
 قيمة عدديةلرسم( جد )المساحة المخططة في ا
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2011شتاء   

)3معطاة الدالة   )f x x ax      .)نظر الرسم
 
 هو بارامتر. a)ا

. المستقيم الذي يمس الرسم البياني للدالة  
 
 في النقطة التي فيها  f(x)ا

3

3
x  يوازي المحور ,x.   جد قيمةa. 

جب عن البندين " ب " و " ج ". aعوض قيمة  
 
 التي وجدتها، وا

 .xمع المحور  f(x)جد نقاط تقاطع الرسم البياني للدالة  (1)ب. 

 سالبة f(x), حدد المجلات التي تكون فيها f(x)حسب الرسم البياني للدالة  (2)    

 موجبة. f(x)والمجلات التي تكون تكون فيها          

للنقاط  xجد الاحداثيات  ( g(x)هي مشتقة  f(x))   g'(x) = f(x)تحقق:   g(x)مشتقة الدالة  (3)    
 , و حدد نوعها . علل.g(x)القصوى للدالة 

 .g(x)جد الدالة في نقطة نهايتها العظمى  g(x)يمس الرسم البياني للدالة    y=-7ج. المستقيم 
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موعد ب 2010صيف   

مامك رسما 
 
3للدالة      تقريبيايعرض الرسم الذي ا 2( ) 2 9 12f x x x x a   ,    a .هو بارامتر 

.  جد الاحداثي 
 
ن إحداهما هي نهاية عظمىf(x)للنقطتين القصويين للدالة  xا

 
ن  , و برهن ا

 
وا

خرى هي نهاية صغرى.
 
 الا

ن المستقيم 
 
مة جد قي .f(x)يمر عبر نقطة النهاية الصغرى للدالة   y = - 8x + 14ب. معطى ا
 .aالبارامتر 

, y تقاطع الرسم البياني مع المحور   في نقطة f(x)ج. يمررون مماسا للرسم البياني للدالة 
في  التي وجدتها aعوض قيمة  عبر نقطة النهاية العظمى للدالة. xعمودا على المحور  ويمررون

 f(x)اني للدالة والعمود والرسم البيسب المساحة المحصورة بين المماس البند " ب ", واح
 )المساحة المخططة في الرسم(. xوالمحور 
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  2010صيف 
 
موعد ا  

 معطاة الدالتان:   

                                      

 

2

2

  3  4   

      

f x x x c

g x x bx

  

  
 

b       وc .هما بارامتران 

هناك مستقيم يمس الرسمين البيانين للدالتين في  
نظر الرسم(. x=1النقطة المشتركة لهما التي فيها 

 
 )ا

  .
 
 .bجد قيمة  (1)ا

 .cجد قيمة  (2)    

جب عن البندين " ب " و " ج ". cوقيمة  bعوض قيمة     
 
 ", وا

 
 اللتين وجدتهما في البند " ا

 البيانيين.ب. جد معادلة المماس المشترك للرسمين 

ج.   
1S  هي المساحة المحصورة بين الرسم البياني للدالةf(x) و المماس المشترك , 

 .yوالمحور     

      
2S  هي المساحة المحصورة بين الرسم البياني للدالةg(x) و المماس المشترك , 

 .yوالمحور     

1 جد النسبة   

2

S

S
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جابات تمارين  إ 

 

 إلتكامل
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موعد ب 2017صيف   

04مجال التعريف  .أ 2  x                    04 2  x  

2

42





x

x 

 

xyالتقاطع مع محور   )1 ( .ب 0                                التقاطع مع محورyx 0 

240 xx                                                                       2040)0( f                                                                         

04 2  x  و
 
                                                                            0xا

)0,0(

0)0( f       

)0,0(

2)0,2(

4)0,2(

04

2

2







x

x

x

 

  
2

2

42

)2(1
41)(

x

x
xxxf




                     (2)   

2

2
2

4
4)(

x

x
xxf


 

2

2

024

04

4/0
4

4

0)(

2

2

2

22

2

2

2
2
















x

x

x

xx

x
x

x
x

xf

 

+ 
-2 2 
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2 5.1 2 0 2 5.1 2  

x 

  
 0  0  

  
)(xf  

   
Max  

Min    
)(xf 

 

 : النقاط القصوى                        

)0,2(0)2(4)2()2(2 2  fx      طراف مجال
 
 ا

Maxfx

Minfx

)2,2(222)2(4)2()2(2

)2,2(22)2()2(4)2()2(2

2

2



   

)0,2(0242)2(2 2  fx    طراف مجال
 
 ا

 

 الرسم .ج
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 IVناسب هومالرسم ال .د

ن المجال الموجب في الدالة 
 
xf)(وذلك ل  هو مجال التصاعد في)(xf 

xf)(والمجال السالب في   هو مجال تنازل في)(xf 

 فقط .    IVو ذلك يتطابق مع 

 

  المطلوبة:المساحة  .ه

3

03

040141

)0()1(

])()(

22

1

0

1

0









 

S

S

S

ffS

xfdxxfS
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2017شتاء   

 .3xهي النقطة القصوى  x(  حسب رسم المشتقة في تقاطع المشتقة مع محور 1) .أ

)3(0حسب الفرع السابق    (2) f . 

b

bxx

bx
xf








320

162

2
)(

2 

6b 
 

 مجال التعريف . .ب

                             
2

8

01662







x

x

xx

82

01662





x

xx   

      

 النقاط القصوى . .ج

)5;3(516363)3( 2 f 

ن حسب رسمة المشتقة  maxوهي نقطة 
 
 ل

طراف المجال
 
ما ا

 
  ا

0)8(

0)2(





f

f   وهي نقاطmin. 

  .د

+       - 
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 المساحة المطلوبة. .ه

45

16060(5

)0()3(

)()(

2

3

0

3

0







 

S

S

ffS

xfdxxfS

 

1S 

 

موعد ب 2016صيف   

   .f)4(نجد قيمة  .أ

)3,4(35464)4( 2  Cf 
)3,4(نعوض    في)(xg 

21a a41043 2 
 )21,0(هو  yمع محور  xg)(تقاطع  .ب

 )5,0(هو  yمع محور  xf)(تقاطع 
 .5yهي التي على اليسار و معادلة المستقيم الموازي هي  xf)(لذلك الدالة 

 نقسم المساحة لمساحتين

82

16100

21105

2

2







xx

xx

xx

 

2x  هي احداثيx  للتقاطع مع)(xg 
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1: S  2هي المساحة بين الدالتين منx 4و حتىx. 

2: S  5هي المساحة بينy و)(xf 0منx2و حتىx.  

)24()32()0()
3

1
9(

)21622()41642(03
3

0
()23

3

2
(

]16
2

4
]

2

6

3

)164()6(

)562110()565(

))56(2110())56(5(

12

22

1

2
3

2
3

2

4

2

2

1

2

0

23

2

4

2

1

2

0

2

2

4

2

22

1

2

0

2

2

4

2

22

1

2

0

2

2































SS

SS

x
x

S
xx

S

dxxSdxxxS

dxxxxxSdxxxS

dxxxxxSdxxxS

 

81 S                                                           
3

1
92 S     

 

  2016صيف 
 
موعد إ  

 .xf)((  احداثيات النقاط القصوى للدالة 1) .أ

3,1

91230

21

2





xx

xx 

x  3  1  

)(xf  + 0 -  + 

)(xf  
Min  

Max 
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نوع النقاط القصوى 
1:

3:





xMax

xMin 

ن 2)
 
 .تقع على الدالة )4,1(يمس الدالة في النهاية العظمى إذا  4y(  بما ا

cx
xx

xf

dxxxxf



 

9
2

12

3

3
)(

)9123()(

22

2

 

0

191614 23





c

c   1(4نعوض( f 

xxxxf 96)( 23   الدالة 

yx( محور 1) .ب :0      )0,0( 09060)0( 23f   

xyمحور  :0 

2

2

23

)3(0

)96(0

960







xx

xxx

xxx

 

)0,3(          )0,0(  

 

(2  ) 
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  .ج

 
 حسب المطلوب المساحة المطلوبة 

)0()25.5(

)
2

09
02

4

0
04()

2

39
32

4

3
34(

]
2

9

3

6

4
4

)964(

))96(4(

2
3

42
3

4

3

0

234

3

0

23

3

0

23



















S

S

xxx
xS

dxxxxS

dxxxxS

 

25.5S 

 

2016شتاء   

ن المستقيم يوازي محور 1) .أ
 
يكون الميل يساوي صفر وذلك يتحقق في  x(  بما ا

ي
 
  )16,0(النقطة القصوى ا

 16yإذا المعادلة 

ن المستقيم يمس الدالة 2)
 
 تقع على الدالة.)16,4(إذا  4xفي  xg)((  بما ا
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)(16تقاطع الدالة  ( 1) .ب 2  xxf 160)0,4(,)0,4(و )16,0(مع المحاور 2  x 

xxxgتقاطع الدالة    8)( 2   80)0,0(,)0,8(و  )16,0(مع المحاور 2  xx 

(2  ) 

 
 نجد احداثيات التقاطع بين الدالتين  .ج

 نقسم المساحتين 

1S  المساحة بين الدالة)(xg  ومحورx  8منx  4الىx. 

2S  4المساحة بين الدالتين منx  2الىx. 

)16()0(

))2(4)2(16())4(4)4(16()
3

256
()

3

128
(

]16
2

8
))8(4

3

)8(
())4(4

3

)4(
(

)168(]
2

8

3

)16(8()08(

2

22

21

2

4

2

2

2
3

2
3

1

2

4

2

4

8

23

1

2

4

22

2

4

8

2

1









































S

SS

x
x

SS

dxxS
xx

S

dxxxxSdxxxS

 

                                    162 S                                                         
3

2
421 S               
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  2015صيف 
 
موعد إ  

احداثيات نقطة التماس   .أ
3

122)3,2(





y

y 

ن ميل المماس يساوي 
 
)2(22بما ا f 

2)2(2

2)2(

2)(







a

f

axxf

 

2a 

3)2(2)2(

3)2(

2 



b

f 

3b 
من المساحة بين الدالة و ABCنحسب المساحة عن طريق طرح مساحة المثلث  .ب

 المماس

 : Bنحسب احداثيات 

)1,1(1

5.25.2

12
2

3

2

1

2

3

2

1

12



















Bx

x

xx

xy

xy

 

)5.1,0(0 AxA   احداثياتA 

)1,0(0  CxC
 Cاحداثيات  

 0xالى  2xنحسب المساحة بين الدالة و المماس من 



407 
 

3

2
2)

3

2
2()0(

]4
3

4

3
)44(

))1232())12(32(

0

2

0

2

23
2

0

2

0

2

22









 




 

SS

x
xx

dxxxS

dxxxxdxxxxS

 

نطرح مساحة المثلث 
12

5
125.1

3

2
2  

  

  
  
  
 

')(0هو مجال xf)(حسب الرسم يكون مجال تصاعد  .أ xf و مجال تنازل)(xf هو

)(0مجال   xf 0و النقاط القصوى هي تحقق)(  xf 

(1)  0)(,64  xfx و
 
21ا  x 

(2)   0)(,76  xfx  و
 
42ا  x 

(3)   0)(  xf 

107  x  و
 
و  6xا

 
و  4xا

 
 2xا

107) ملاحظة في المجال   x  الدالة)(xf 0ثابتة لذلك)(  xf) 

معطى  .ب 

9

7

8dxk 
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4)9(4

28

798

]8

8

9

7

9

7









 

fk

k

kk

xk

dxk

 

 

xf)(رسم بياني للدالة  .ج  62في المجال  x 

 
xf)(المساحة بين الدالة  .د  و محورx  2منx  4و حتىx 

5.3

15.4)2()4(

])()0)((

4

2

4

2





 

S

ffS

xfdxxfS

 

2015شتاء   

 0x(  مجال تعريف الدالة 1) .أ

 :x( مع محور  2)
023

2

3

02
3





xx

x ن وضعية الجذر إذا ل يوجد
 
تقاطع ل

 موجبة.

ن  yمع محور  
 
 .0xل يوجد تقاطع ل
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ن الدالة تنازلية يكون الرسم )مع اضافة 3)
 
23(  حسب ما سبق ومعطى ا  xy و

4x( 1من فرع ب)) 

 ( 1) .ب

 
23( نحسب التقاطع بين المستقيم 2)  xy .والدالة 

..111
1

1
11

1

)(
1

3
3

232
3

32

2

koxxx
x

x
x

x
x

x
x







  

  نقطة التقاطع. )5,1(

 :نقسم المساحة لإثنين

5.3
2

)01()52(
1 


S (1S  23المساحة بين المستقيم  xy  ومحورx  0منx 

 و هي مساحة شبه المنحرف( 1xحتى 
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12

)8()20(

)1216()4246(

]223

)02
3

(

2

2

2

4

1
2

4

1

2









 

S

S

S

xxS

dx
x

S

 

(2S هي المساحة بين)(xf  ومحورx  1منx  4حتىx) 

 :المساحة المطلوبة

5.15125.3 S 

 

موعد ب 2014صيف   

41 .أ
4

0)(  x
x

xf 

16



x
 

نّ  .ب
 
)16(0وجدنا ا fوحسب الرسم 

xf)(البيانيّ لِـ  :ينتج  
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صليّة لِـ  xf)( .ج
 
ة ا
ّ
xf)(هي دال لذلك ،:             Cxxdx

x
xf 








  421

4
)( 

              )0,16(                                                :هيxf)(إحداثيّات النقطة القصوى لِـ 

0161642                       :، و ينتجxf)(في معادلة  )0,16(نعوّض النقطة   C  

   
16



C
 

ة 
ّ
)(168                                                          :هيxf)(من هنا الدال  xxxf 

 

 

 :مكوّنة من مساحتينالمساحة المطلوبة  .د

خرى تحت المحور  xإحداهما فوق المحور 
 
 ،xوال

لذلك المساحة المطلوبة هي                     

)]16()25([)]4()16([)()(

16

4

25

16

ffffdxxfdxxfS    

5)01()40( 



S
 

  2014صيف 
 
موعد إ  

xf)( حسب الرسم البياني المعطى، دالة المشتقة  (1) .أ  

   xتساوي صفرا في النقطتين اللتين إحداثيهما الـ

 .2xو 1xهو  

xf)(تركيز إشارات  :في جدول 
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1x 1 12  x 2 2x x 

+ 0 + 0 - )(xf  

   
 نقطة نهاية

 صغرى 
 )(xf 

 

0)(  xf 2في المجالx ،0)(  xf 2في المجالx 

 2xتصاعدية في المجال  xf)(، الدالة 2xتنازلية في المجال  xf)(لة االد لذلك

 

 هذه هي نقطة نهاية صغرى،  2xهو: xf)(للنقطة القصوى للدالة  xالإحداثي (2)
ن الدالة تنازلية في المجال 

 
 2xل

 2xوتصاعدية في المجال 

)10,2(                                   :إحداثيات النقطة القصوى هي     

صلية لـxf)(الدالة ( 3)
 
xf)(هي دالة ا  

                                    :لذلك يتحقق  dxxxxf )8124()( 3  

Cxxxxf 



86)( 24
 

 يمر عبر  xf)(الرسم البياني للدالة 
)10,2(نقطة النهاية الصغرى   

C                        :لذلك يتحقق )2(8)2(6)2(10 24        
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14



C
                          

)(1486                               :هيxf)(الدالة  24  xxxxf  

 

بالنسبة للنقاط التي تساوي فيها دالة المشتقة  0هو xf)(ميل المماس للرسم البياني للدلة  .ب

)(xf .صفرا 

)17,1(,)10,2(  :النقطتان هما  

 

2014شتاء   

 . xمعرفة لكل  f(x)الدالة  .أ

 f(x)  :                                    3) 2 –x 2(8=  2. 3) 2x 2(4(x)= 'fمشتقة الدالة  .ب

 اعتماداً علىى الرسم البياني للدالة 

 x=1   ⇒   2 = 0-2x  ⇒   (x) = 0'f  :لنقطة النهاية الصغرى  xالإحداثي 

                                    ⇓ 

 x=1                        :معدلة العمود

                                                                  13=  3 – 4)2-) = (0(f 

                                                        ⇓ 

 y=13معادلة الموازي:                                                
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∫ = S    .ج [13 − f(x)]dx =  ∫ [13 − (2x − 2)4 + 3]dx = [16x −
1

2
(2x − 2)5 .  

1

5
] 1

0

1

0

1

0
 

                                                                                  ⇓ 

                         S=12.8                                                                                                                                                                   
 
 

موعد ب 2013صيف   

 
 
ن يتحقق 1) .ا

 
2( يجب ا 3 0x   

 إذا مجال تعريف لكلتا الدالتين:

 
2 3 0

2

3

x

x

 





      

2خط التقارب العمودي لكلتا الدالتين:(2)

3
x  

 
ول يلائم الدالة .ب

 
)الرسم البياني ال )f x  ن

 
)ل ) 0f x   لكلx .في مجال التعريف 

ول يلائم الدالة     
 
)الرسم البياني ال )g x   ن

 
)ل ) 0g x   لكلx .في مجال التعريف 

 

)نقاطع الدالة  -ج )f x  2مع المستقيمy : 
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2
2

2 3

2 3 1

2 3 1

2

x

x

x

x






 



 





 وفحص الجواب قبل التربيع( الطرفين،)بعد ضرب تبادلي، تربيع   

)نقاطع الدالة  )g x  2مع المستقيمy  : 

2
2

2 3

2 3 1

2 3 1

2

x

x

x

x


 





 



 





 وفحص الجواب قبل التربيع( ،)بعد ضرب تبادلي، تربيع الطرفين

 

 إذا المساحة هي:

 
3 3 3

0.5

2 2 2

3
0.5 3

2
2

4
( ) ( ) (2 3)

2 3

4 (2 3)
4 2 3 4 3 4

0.5 2

S f x g x dx dx x dx
x

x
S x

 
     

 

  
          

  
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  2013صيف 
 
موعد إ  

 
 
 خطوط التقارب: .ا

 x=a       )العمودي -)المقام ل يساوي صفر 

2

16
lim 0

( )x x a
 


                         y=0 -الفقي 

 

 :                xنقطة التقاطع مع المحور  .ب

                                                   ( ) 0f x x a   

22 3 3
2

1

33

2 2

22

( ) 2 0 8
(x a)

3 3 3 3

16 16 16 16 8

( ) 3 2 3

aa

a a

aa

aa

x a
S dx

S dx
x a x a









 
      

 

 
         





 

1النسبة هي:

2

1
S

S
 
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(.
 
  (1ا

حسب المعطى:
1 4, (0) 0S f  

 إذا:

 
2

2

1 0

0

( ) ( ) (2) (0)

4 (2) 0

(2) 4

S f x dx f x f f

f

f

   



 







 

   (2)    

حسب المعطى 
2 4S  : (2), ووجدنا ان 4f  :ينتج 

   
4

4

2 2

2

( ) ( ) (4) (2)

4 (4) (2), (2) 4

(4) 0

S f x dx f x f f

f f f

f

      



  







 

 ب. حسب الرسم البياني ينتج:

 
 (2,4)لذلك للدالة نهاية عظمى في النقطة: 
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   نتائج البندين السابقين:ج. حسب 

 

 

2013شتاء   

.
 
(    1)ا

Ax t 
( ) 2 4

( ) 2 4

f x x

f t t

  

  
   ,( ) 2

(t) 2 t

g x x

g

  

  
 

 

  (2  )( ) ( )f t g t    -  المماس مشترك 

          2 4 2

1

t t

t

  

 
 

( 1) 1 4 6 3

( 1,3)

f

A

    


 

)النقطة (3) 1,3)A   تقع على( )g x 
 إذا: 

( 1) 3

1 3

4

g

c

c

 

  



 

ولً:  .ب 
 
 نجد معادلة المماس ا

)الميل: 1) 2 ( 1) 2m g         النقطة ,( 1,3)A  

 المعادلة: 
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3 2( ( 1))

3 2 2

2 5

y x

y x

y x

   

  

 

 

1S  هي المساحة المحصورة بين :( )f x  والمماس 

0

2

1

1

0

2

1

1

4 6 (2 6)

( 2 1)

S x x x dx

S x x dx







    

 





 

 

2S هي المساحة المحصورة بين :( )g x والمماس 

0

2

2

1

0

2

2

1

(2 5) ( 4)

( 2 1)

S x x dx

S x x dx





    

  





 

ينتج: 
1 2S S .)حصلنا على تكاملين متساويين فلا حاجة لحساب قيمة التكامل( 

 

موعد ب 2012صيف   

.
 
 مجال التعريف ا

2(2x 1) 0

(2 1) 0

1

2

x

x

 

 

 

 

1خط التقارب العمودي ب.

2
x   

0yخط التقارب الفقي   
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ن 
 
limل ( ) 0

x
f x


 

 
0xنحسب التقاطع مع محور ( 1).ج y  

(0) 4f  
 y=4مع f(x)هي نقطة التقاطع   Aاذا 

2

2

2

2

4
4

(2 1)

(2 1) 1

4 4 1 1

4 4 0

4 (x 1) 0

x 0, x 1

A( 1, 4)

x

x

x x

x x

x




 

  

 

 

  





 

 
               (2 )

1S  هي المساحة المحصورة بين محور : x  و محور y  4و المستقيمy= 

1من            0x x    

وهي تعبر عن مساحة مستطيل           
1 1 4 4S    

2S هي المساحة المحصورة بين الدالة و بين محور : x  و محورy 

1من 
0

2
x x   
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1 1

2 2
2

2 2

0 0

1
1 2

2

0

1

2

2

0

2

2

1 2

4
4(2 x 1)

(2 1)

4(2 1)

1 2

2

(2 1)

2 2
( ) ( )

1 2 0 1
2 1

2

1 2 1

1 4 5

S dx dx
x

x
S

S
x

S

S

S S S

S





  



 

  


 

 

 
 

 
 

   

 



  

 

 

 

  2012صيف 
 
موعد إ  

.
 
 مجال التعريف: ا

12 3 0

3 12

4

x

x

x

 

 

 

 

 
 ب.

  
1

( ) ( 3)
2 12 3

3
( )

2 12 3

f x
x

f x
x

   



 



      

4xبالمجال  xتنازلية لكل    . ل يوجد مجال تصاعد , 
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1
( ) ( 3)

2 12 3

3
( )

2 12 3

g x
x

g x
x

    


 


 

 
4xبالمجال  xتصاعدية لكل    . ل يوجد مجال تنازل , 

 :f(x)  .ج
y  :0xمحور التقاطع مع   

(0) 12 3 0 12

(0, 12)

f     

 
x :0yمحور  التقاطع مع  

12 3 0

12 3 0

4

( 4,0)

x

x

x

 

 

 



 

 

g(x): 
y  :0xمحور التقاطع مع   

(0) 12 3 0 12

(0, 12)

f      


 

 
x  :0yمحور  التقاطع مع  

12 3 0

12 3 0

4

( 4,0)

x

x

x

  

 

 


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 .د

 الرسم:

 
 
 
 
1x( نحسب معادلة المماس في 1) .ه    للدالة( )f x 

(1) 12 3 9 3

(1,3)

f     

3 1
(1)

22 9
m f


    

 
 المعادلة:

1
3 ( 1)

2

1 1
3

2 2

y x

y x

   

  
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1xنحسب معادلة المماس في    للدالة( )g x 

(1) 12 3 3

(1, 3)

3 1
(1)

22 9

g

m g

    



  

 

 
 المعادلة:
1

( 3) ( 1)
2

1 1
3

2 2

y x

y x

   

 

 

 التقاطع:
1 1 1 1

3 3
2 2 2 2

7

0

(7,0)

x x

x

y

   





 

 المساحة:(2)
 

7

1

7

1

7
2

1

1 1 1 1
( 3 ) ( 3 )dx

2 2 2 2

S ( 7)

7
2

49 1
( 49) ( 7)

2 2

18

S x x

x dx

x
S x

S

S

    

  


  




    






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موعد ب 2011صيف   

 .
 
 ا

2( 2) 0

2 0

2

x

x

x

 

 



 

2xعمودية:    

نه:    
 
فقية: ل يوجد ل

 
 ا

2

1
lim " "

( 2)x
y a

x
    


 

0xنقطة تقاطع مع محور  ( 2(+)1)ب.   y  : 

2

1 1
(0)

(0 2) 4

1
(0, )

4

f a a

a

   




  

 نحسب الميل لحساب المعادلة:    

2

2

4

4

0 ( 2) 1 2( 2)
( ) 0

( 2)

2( 2)
( )

( 2)

2(0 2) 4 1
(0)

(0 2) 16 4

1

4

1
(0, )

4

x x
f x

x

x
f x

x

m f

m

a

    
  



 
 



 
   







  

1المعادلة:  1

4 4
y x a   
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                                                        
0

2

1

0

2

1

0
1 2

1

0
2

1

2 2

1 1 1
( )

( 2) 4 4

1 1 1
( )
( 2) 4 4

( 2) 1 1

1 4 2 4

1

( 2 8 4

1 0 0 1 ( 1) ( 1)
( ) ( )
(0 2) 8 4 ( 1 2) 8 4

1 11 1

2 24 24

S a x a dx
x

S x dx
x

x x
S x

x x
S

x

S

S











    


  



   




  



   
     

  

  





 

 

2011شتاء   

 
 
x :0mالمماس يوازي محور  .ا  

       

2

2

3
( ) 0

3

(x) 3x

3 3
( ) 3 ( ) 0

3 3

1
3 0

3

1

f

f a

f a

a

a

 

  

    

  



 

 
 (1) .ب

3(x) x 1f x a    
x  :0yالتقاطع مع   
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3

2

1

2

3

x 0

( 1) 0

0 (0,0)

1 (1,0)

1 ( 1,0)

x

x x

x

x

x

 

 

 

 

   

 

 
)موجبة عندما:  )2(     ) 0f x  

)سالبة عندما:         ) 0f x   

,1موجبة:          1 0x x    

0سالب:         1, 1x x    

 : (2) –حسب "ب"  (3)

)عندما: ) 0 g (x) 0 x 1, 1 x 0 g(x)f x          

g(x) .تصاعدية 

)عندما: ) 0 ( ) 0 0 1, 1 ( )f x g x x x g x          

( )g x .تنازلية 

 

+ 0 - 0 + 0 - 
( )f x 

1.5 1 0.5 0 -0.5 1- -1.5 
x 

 تصاعد
min تنازل 

max تصاعد 
min تنازل 

( )f x 
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0 max

1 min

1 min

x

x

x

 

 

  

 

 

ن:                 
 
(x)ج. بما ا ( )g f x  

  
4 2

3

( ) ( )

( ) ( )
4 2

g x f x dx

x x
g x x x dx C





    





 

ن:
 
7yوبما ا     يمس( )g x   في نقطةmax 

ي في 
 
0xا  (0, 7)   :تمر بالدالة( )g x  

 

4 2

4 2

0 0
(0) 7

4 2

7

( ) 7
4 2

g C

C

x x
g x

    



 



  
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موعد ب 2010صيف   

.
 
 ا

 
 نستخدم المشتقة الثانية 

 
 

ي  Yب. نحسب الحداثي 
 
 لنقطة نهاية صغرى ا

 بالتعويض في  

 
 f(x)( نقطة النهاية الصغرى و هي تقع على 2-,2إذا )

 
 ج.      

  

2

2

1,2

1

2

( ) 6 18 12

( ) 0

6 18 12 0

18 6

12

2

1

f x x x

f x

x x

x

x

x

   

 

  








(2) 12 2 18 6 0 2 | min

(1) 12 1 18 6 0 1| max

f x

f x

       

        

2x 

8 14y x  

8 2 14 2y      

3 2

(2) 2

2 2 9 2 12 2 2

6

f

a

a



 

       



3 2( ) 2 9 12 6f x x x x   
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 نحسب معادلة المماس : 

 :    yنحسب نقطة تقاطع مع محور 

 
 الميل للمماس في: 

 
 المعادلة:

 
 xالمساحة المطلوبة يمكن حسابها عن طريق حساب المساحة بين الدالة ومحور 

 )نقطة النهاية الصغرى(   من 

 .xثم طرح مساحة المثلث الموجودة بين المماس ومحور 

 من  xو محور   f(x): المساحة بين   

 

 من   x: المساحة بين المماس ومحور 

 

**x = 0.5  هي تقاطع المماس و محورxx 

     ** 

0x 

(0) 6

(0, 6)

f  



0x 

2(0) 6 0 18 0 12 12

12

f

m

      



( 6) 12( 0)

12 6

y x

y x

   

 

1 0x x  

1S1 0x x  

2S
1

0
2

x x  

1
0 12 6

2
x x   
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  2010صيف 
 
موعد إ  

 
 
ن للدالتين توجد نفس نقطة التماس و المماس فإنه يتحقق(2)+  (1) .ا

 
 : بما ا

                                (1) g(1)

(1) g (1)

f

f



 
 

                            (x) 6 4

g (x) 2

f x

x b

  

   
 

                        
6 1 4 2 1

6 4 2

4

b

b

b

     

   



 

                  
2 23 1 4 1 1 1

3 4 1 4

4

c b

c

c

       

    



   ,4 b 

2

1

3 2

1

0

1

3 2

1

0

1
4 3 2

1

0

1
4

3 2

1

0

4 4
3 2 3 2

1

1

1 2

6 0.5
1.5

2

(2 9 12 6)

(2 9 12 6)

2 9 12
6

4 3 2

3 6 6
2

1 0
( 3 1 6 1 6 1) ( 3 0 6 0 6 0

2 2

2.5

2.5 1.5 1

S

S x x x dx

S x x x dx

x x x
S x

x
S x x x

S

S

S S S


 

   

    

 
     

 

 
     

 

 
               

 



    




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 إذا:

                  
2

2

( ) 3x 4 4 ( ) 6 4

( ) 4 ( ) 2 4

f x x f x x

g x x x g x x

     

      
 

 نقطة التماس: .ب

                
2(1) 1 4 1 3

(1,3)

g      

 ميل المماس: 

             
(1) 2 1 4 2

3 2( 1)

2 1

m g

y x

y x

     

  

 

 

ج. نحسب  
1 2,S S : 

     

1 1

2 2

1

0 0

1
3 2

1
0

3 2

1

(3 4 4 (2 1) (3 6 3)

3 3

(1 3 1 3 1) (0) 1

S x x x dx x x dx

S x x x

S

       

  

      

 

 

             

1 1

2 2

2

0 0

1
3

2

2

0

3
2

2

(2 1) ( 4 ) 2 1

3

1 1
( 1 1 ) (0)

3 3

S x x x dx x x dx

x
S x x

S

        

   

     

 

  

 ينتج:                                   

1

2

1
3

1

3

S

S
   
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الثامن جزءال  
 

المسائل 
 القصوى
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موعد ب 2017صيف   
ة 
ّ
مامك ألرسم ألبيانيّ للدأل

 
xxxxfأ 96)( 23 .  

.
 
، نقطتي تقاطع ألرسم Bوّ Aجد إحدأثيّات ألنقطتين أ

ة 
ّ
تقع على  Cألنقطة  . xمع ألمحور xf)(ألبيانيّ للدأل

ة 
ّ
 .xf)(ألرسم ألبيانيّ للدأل

نّ 
 
  :معطى أ

BCA xxx . 
 Aللنقطة xيقع بين ألإحدأثيّ  Cللنقطة  x)ألإحدأثيّ 

 (.Bللنقطة xوألإحدأثيّ 

كبر ما يمكن. ABCألتي بالنسبة لها مساحة ألمثلّث  Cجد إحدأثيّات ألنقطة ب.
 
 هي أ

ة  Cهل ألنقطة ج.
ّ
 ؟ فسّر.xf)(هي نقطة قصوى للدأل

 

  2017صيف 
 
موعد ا  

ABCهو مثلّث قائم ألزأوية ومتساوي ألساقين)   90ABC∢(.  بنوأ على ألضلعAB  مثلّثًا
 ، كما هو موصوف في ألرسم.AEBألوتر في ألمثلّث  ABبحيث يكون AEBقائم ألزأوية 

نّ مجموع طوليّ ألضلعين ألقائمين في ألمثلّث 
 
نرمز إلى طول  .سم6هو AEBمعطى أ
 .xبٍـAEألضلع 

 .ABCعن مساحة ألمثلّث xعبّر بدلالة  .أ
يّة قيمة لٍـ  .ب

 
تكون مساحة ألشكل ألرباعيّ xبالنسبة لا

AEBCصغر ما يمكن؟
 
 أ
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2017شتاء   

  ADهي نقطة على ألضلع BC.  Eهي منتصف ألضلع Fألنقطة  .ABCDمعطى ألمستطيل 
  بحيث  EFتقع على Kألنقطة  .ADيعامد  EFبحيث 

سم 10 KCEK .)أنظر ألرسم( 
xFC . 
 .xبدلالة FKعبّر عن  .أ
 ألذي بالنسبة له BCأحسب طول ضلع ألمستطيل  .ب

كبر ما يمكن.ABCDمحيط ألمستطيل 
 
 هو أ

 ) بإمكانك إبقاء جذر في إجابتك .( 

 

 

 

  2016صيف 
 
موعد ا  

و  2Oسم،محصورة دأئرتان مركزهما 10ونصف قطرها  1Oفي نصف دأئرة مركزها      
3O. 

 كما هو موصوف في ألرسم. تمسّ بعضها ألبعض،ألدوأئر 

 )ألمرأكز ألثلاثة تقع على مستقيم وأحد(.
ن يكون طول نصف .أ

 
ونصف قطر ألدأئرة  2Oقطر ألدأئرة ألتي مركزها  جد ماذأ يجب أ

ألتي مركزها 
3O 2،حتّى يكون مجموع مساحتّي ألدأئرتينO  ّو

3O .صغر ما يمكن
 
 أ

وّ  2Oعندما يكون مجموع مساحتّي ألدأئرتين  .ب
3O ،صغر ما يمكن

 
 محيطّيجد مجموع أ

 هاتين ألدأئرتين.
نّ 
 
 محيط ألدأئرة.R2   مساحة ألدأئرة2R  :معطى أ
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2016شتاء   
ضلاع طول ضلعه      

 
مجموع محيطّي ألمربّع  سم، ومعطى مربّع. xمعطى مثلّث متساوي ألا

ضلاع هو 
 
 سم. 9وألمثلّث ألمتساوي ألا

 ألمربع.عن طول ضلع  xعبّر بدلالة  .أ
 عن مساحة ألمثلّث وعن مساحة ألمربّع. x(  عبر بدلالة 1) .ب

ن تكون قيمة (  2)
 
 ، حتّى يكون مجموع مساحتّي ألمربّع وألمثلّثxجد ماذأ يجب أ

صغر ما يمكن
 
 .أ

صغر ما يمكن،  .ج
 
كبر محيطجد عندما يكون مجموع ألمساحتين أ

 
يّ من ألشكلين أ

 
  :أ

م ألمثلّث؟ علّل.
 
 ألمربّع أ

رقام بعد ألفاصلة ألعشريّة.
 
 في إجابتك بإمكانك إبقاء ثلاثة أ

 

موعد ب 2015صيف   
س      

 
ة  يقع على ABCDفي ألمستطيل  Bألرأ

ّ
)(42ألرسم ألبيانيّ للدأل  xxf.  ألضلعAD 

 )أنظر ألرسم(. xموضوع على ألمحور  DCوألضلع   10xموضوع على ألمستقيم 

ن تكون إحدأثيّات .أ
 
كبر ما  Bألنقطة  ماذأ يجب أ

 
حتّى تكون مساحة ألمستطيل أ

 يمكن؟
ة  .ب

ّ
جد مساحة  )أنظر ألرسم(.Fفي ألنقطة  xيقطع ألمحور  xf)(ألرسم ألبيانيّ للدأل

كبر ما يمكن.ABCDعندما تكون مساحة ألمستطيل BFCألمثلّث 
 
 أ

 في إجابتك.بإمكانك إبقاء جذر  :ملاحظة
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2015شتاء   

ة     
ّ
مامك ألرسم ألبيانيّ للدأل

 
يعرض ألرسم ألذي أ

x
xf

4
)(  .وّل

 
 Aعبر ألنقطة  في ألربع ألا

ة مرّروأ مماسّا
ّ
ة، ومرّروأ عمودًأ على ألمحور  ألتي على ألرسم ألبيانيّ للدأل

ّ
 .xللرسم ألبيانيّ للدأل

 )أنظر ألرسم(. Bفي ألنقطة  xوألعمود يقطع ألمحور  ،Cفي ألنقطة  xألمماسّ يقطع ألمحور 
 .tبِـ  Aللنقطة  xنرمز إلى ألإحدأثيّ 

 عن ميل ألمماسّ. t(  عبّر بدلالة 1) .أ
 عن معادلة ألمماسّ. tعبّر بدلالة    (2)
 .BCعن طول ألقطعة  tعبّر بدلالة    (3)
ألتي بالنسبة لها مجموع ألقطعتين  tجد قيمة  .ب

BCAB  .صغر ما يمكن
 
 هو أ

 

 

موعد ب 2014صيف   

تين          
ّ
مامك ألرسمين ألبيانيّين للدأل

 
  يعرض ألرسم ألذي أ

                                                                                               9)( 2  xxf   2)3()(  xxg 
ة  Aألنقطة          

ّ
وّل على ألرسم ألبيانيّ للدأل

 
  :مستقيمين Aمرّروأ من ألنقطة  .xf)(تقع في ألربع ألا

حد ألمستقيمين يوأزي ألمحور          
 
ة  ويقطع ألرسم ألبياني yأ

ّ
 ، وألمستقيمBفي ألنقطة  xg)(للدأل

خر يوأزي ألمحور 
آ
ة xألا

ّ
 )أنظر ألرسم(.   Cفي ألنقطة xf)(ويقطع ألرسم ألبيانيّ للدأل

 .Aللنقطة  xإلى ألإحدأثيّ  tنرمز بِـ          
ر بدلالة  .   عبِّ

 
 .Cو  Bو  Aعن إحدأثيّات ألنقاط  tأ

هي  ABCألتي بالنسبة لها مساحة ألمثلّث  tب.    جد قيمة 
كبر ما يمكن.

 
 أ
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  2014صيف 
 
موعد ا  

 مترًأ، 16طول حائط شكله مستطيل هو 
متار. 10وأرتفاع ألحائط 

 
 أ

  : ألقسم ألذي يريدون تغطيته يشمل  بالكرميكا.يريدون تغطية قسم من ألحائط 

 مربّعين متطابقين في زأويتَي ألمستطيل -

 مثلّثًا متساوي ألساقين قاعدته موأزية لضلع ألمستطيل -
 )ألمساحات ألرماديّة في ألرسم(.

"  xأرمز بِـ 
 
جب عن ألبنود "أ

 
 "ج". –إلى طول ضلع ألمربّع، وأ

عن ألارتفاع على قاعدة ألمثلّث  xعبّر بدلالة  .أ
 ألمتساوي ألساقين.

ن يكون  .ب
 
، حتّى يكون مجموع ألمساحات ألتي يريدون تغطيتها xماذأ يجب أ
صغر ما يمكن؟ بالكرميكا
 
 أ

ألمئويّة من مساحة "، أحسب ألنسبة  ب ألذي وجدته في ألبند " xلِـ  بالنسبة .ج
 ألتي تشكّل ألقسم ألذي يريدون تغطيته بالكرميكا.ألحائط،
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2014شتاء   
ألذي فيه طول  ABC (AB=AC)معطى ألمثلث ألمتساوي ألساقين 

سم 10هو  BCسم، وطول ألقاعدة 12هو  BCعلى ألقاعدة AD ألارتفاع  
M  هي نقطة ما على ألارتفاعAD   :نرمزMD= x  
 
 
ية قيمة لِ  .أ

 
 AM + MB + MCيكون مجموع ألقطع  xجد بالنسبة لا

صغر ما يمكن. بإمكانك إبقاء جذر في إجابتك 
 
 أ
". xبالنسبة لقيمة  BMCأحسب مقدأر ألزأوية  .ب

 
 ألتي وجدتها في ألبند "أ

 

 

 

 

موعد ب 2013صيف   

,9ألذي طولا ضلعيه هما: ABCDمعطى ألمستطيل 4AB AD   ألنقطةE  تقع على
 )أنظر ألرسم(.  Fفي ألنقطة  BCيقطع أمتدأد   AE(أمتدأد Dو  C)بين   CDألضلع 

.
 
ن: أ

 
ADEبرهن أ FCE. 

DEأرمز ب. x  ن
 
, وجد ماذأ يجب أ

حتى يكون مجموع  DEيكون طول 
صغر  FCEو  ADEمساحتي ألمثلثين 

 
أ

 ما يمكن.
 بإمكانك أبقاء ألجذر في أجابتك.
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2013شتاء   
. من بين جميع ألمستطيلات ألتي مساحتها 

 
ضلاع ألمستطيل kعبر بدلالة  مربع،سم  kأ

 
 عن أ

صغر ما يمكن.
 
 ألذي محيطه أ

صغر ما  
 
ن قطر ألدأئرة ألتي تحصر ألمستطيل ألذي محيطه أ

 
 سم. 8هو  يمكن،ب. معطى أ
 .kجد قيمة 

 

موعد ب 2012صيف   
ضلاع 

 
 =DE سمBD= ,90 سم40    ألذي طولا ضلعيه هما: DEFBمعطى متوأزي ألا

بحيث يمر  BFتقع على أمتدأد ألضلع  Cوألنقطة  BDتقع على أمتدأد ألضلع  Aألنقطة  
نظر ألرسم(. Eعبر ألنقطة  ACألمستقيم 

 
 )أ

. نرمز: 
 
 .FCعن طول ألقطعة  xأستعن بتشابه ألمثلثات، وعبر بدلالة  .AD=xأ

قل ما يمكن. BCو ABألذي يكون بالنسبة له مجموع ألضلعين  xب. جد 
 
 هو أ

قل مجموع ممكن للضلعين 
 
 .BCو ABج. جد أ
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  2012صيف 
 
موعد ا  

 كم /ألساعة .x كم بسرعة ثابتة مقدأرها  100تسافر شاحنة 
 
 
 تكلفة سفر ألشاحنة هي دألة لسرعتها. عن عدد ساعات سفر ألشاحنة. xعبر بدلالة  .أ

هي ) Xتكلفة ساعة ألسفر ألوأحدة بسرعة 
2

16
400

x
 .شيقل ) 

ن تكون قيمة 1) .ب
 
 حتى تكون تكلفة سفر ألشاحنة أقل ما يمكن؟ x( ماذأ يجب أ

    للسفر. ةممكن ة(   أحسب أقل تكلف2)           

 

 

 

2012شتاء   
 سم. 20مجموع ألضلعيين ألقائمين في مثلث قائم ألزأوية هو 

 
 
من بين جميع ألمثلثات ألتي تحقق هذأ ألشرط، جد طولي ألضلعين ألقائمين في  .أ

صغر ما يمكن. ألمثلث ألذي فيه طول ألمستقيم
 
 ألمتوسط للوتر هو أ

جد طولي ألمستقيمين ألمتوسطين للضلعين ألقائمين في ألمثلث ألذي وجدت  .ب
.
 
 ضلعيه ألقائمين في ألبند أ
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  2011صيف 
 
موعد ا  

 سم, 10هو  ADطول ألضلع  ABCDفي ألمستطيل 

 سم. aهو  ABوطول ألضلع     

ضلاع   H ,G , F , Eألنقاط     
 
 موجودة على ألا

 . AE=AH=CF=CG=xألمستطيل بحيث    

نظر ألرسم(.   
 
 )أ

  .
 
 عن مجموع مساحة ألمثلث xو aعبر بدلالة  (1)أ

         BEF  و مساحة ألمثلثAEH. 

كبر ما ي EFGHمساحة ألشكل ألرباعي  ألتي بالنسبة لها  xعن قيمة  aعبر بدلالة  (2)     
 
 مكن.هي أ

كبر ما يمكن، طول ألقطعة  EFGHب. عندما تكون مساحة ألشكل ألرباعي  
 
جد  سم. 6هو  DHأ

 .aقيمة 

 

2010شتاء   

1معطاة ألدألة 
f( )

1
x

x



 

. جد مجال ألتعريف للدألة. 
 
 أ

صغر ما يمكن. هو  yبإحدأثيها ألـ  xنقطة، حاصل ضرب إحدأثيها ألـ  f(x)جد على ألرسم ألبياني للدألة  ب.
 
 أ

)gج. معطاة ألدألة  )
1

x
x

x



 

 " وعن ألبند " ب ", وأرسم رسما تخطيطيا للرسم ألبياني للدألة  
 
 .g(x)أستعن بإجابتيك عن ألبند " أ
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جابات تمارين  إ 

 

 إلمسائل إلقصوى
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موعد ب 2017صيف   

AB,            096احداثيات  .أ 23  xxx   

3

0)3()0,3(

0960)0,0(

0)96(

2

2

2









x

xB

xxxA

xxx

 

 .ب
2

C
ABC

hAB
S


    دالة الهدف 

2

)9123(3

2

)96(3

96

2

23

23











xx
S

xxx
S

xxxyh

ABC

CC

 

1
6

612

3
6

612

6

3612

09123

0
2

)9123(3

0

2

1

2,1

2

2





















x

x

x

xx

xx

S

   

ن  
 
وبما ا

BCA xxx  

30 



Cx
 

1Cx                                        نفحص حسب"S 

0
2

)1216(3
)1("

2

)126(3
"









S

x
S

 

Max

  1عندما يكونCx 
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419161 23 Cy     )4,1(C  
 

xf)(نفحص  .ج  

0911213)1(

9123)(

2

2





f

xxxf 

 .هي نقطة قصوى Cإذا 

  2017صيف 
 
موعد إ  

xAEنرمز بـ .أ .   

6معطى BEAE لذلكxBE  6  

 .AEBحسب فيثاغورس في  ABنحسب طول 

xxAE

xxAE

xxxAE

xxAE

12362)(

12362)(

1236)(

)6()(

2

22

222

222









 

ABC قائم ومتساوي الساقين. 

)12362(
2

1

)(
2

1

22

2

2

xxS

AB
ABABBCAB

S

ABC

ABC















 

1862  xxS ABC 

 .AEBCهي مساحة الشكل الرباعي  الهدفدالة  .ب
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22

2

5.03186

2

)6(
186

xxxxS

xx
xxS

SSS

AEBC

AEBC

AEBABCAEBC






 

 

1835.0 2  xxSAEBC 

3)(  xSAEBC 

MinS

x

x

AEBC 





01)"(

3

03

 

صغر ما  AEBC، تكون مساحة 3xعندما يكون 
 
 يمكن.ا

 

2017شتاء   

xFCنرمز  .أ  

 .FKCحسب فيثاغورس في  FKنحسب 

2

22

222

100

100)(

10)(

xKC

xKC

xKC







 

  :BCطول  .ب

xBC 2  ن
 
 .BCمنصف  Fل

210010 xFE    ،210010 xCD    ن
 
 مستطيل(. FCDE)ل

210010(222 xxP  

21002204 xxP   
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21002

22
4

x

x
P




 

2

2

100

21004

x

xx
P




 

80

4005

)100(4

()1002

210040

2

2

22

22

2











x

x

xx

xx

xx

 

80x 

Maxx

P

P

80

0
56.09291004

)9(

0
88281004

)8(

2

2



































 

 

 

كبر ما يمكن  ABCDعندما يكون محيط BCطول    
 
 .802BCا

 

  2016صيف 
 
موعد إ  

 x2هو  2Oطول قطر   2Oلنصف قطر الدائرة  xنرمز بـ  .أ

ن نصف قطر الدائرة الكبيرة 
 
1:210، يكون طول قطر الدائرة  10وبما ا Ox 

1:5نصف قطر الدائرة  Ox 

+        Max        - 

 9       80        8
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 دالة الهدف )مجموع مساحتي الدائرتين(

)1025(

))5((

)5(

22

22

22

xxxS

xxS

xxS







 

)10252( 2 xxS  

4.25.255.2

,5.204"

5.2

1040

22








OO rr

MinxS

x

x

 )حسب المشتقة الثانية(  

 يكون محيط الدائرتين  5.2xعندما يكون  .ب





5)5.2(2

5)5.2(2

1

1





P

P 

 10ومجموع المحيطين 
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2016شتاء   

 طول ضلع مربع.yلطول ضلع مثلث،  xنرمز بـ .أ

 
ن مجموع محيطي الشكلين يساوي

 
 9حسب المعطى ا

xy

xy

yx

75.025.2

394

943







 

2433.0(  مساحة المثلث 1) .ب
2

60sin
x

xx


 

22مساحة المربع  5625.0375.30625.5)75.025.2( xxx  

قل ما يمكن.2)
 
 (  دالة الهدف مجموع مساحتي المربع والمثلث ا

22 433.05625.0375.30625.5 xxxS  

29955.0375.30625.5 xxS  

xS 0991.1375.3  

375.3991.1

991.1375.30





x

x 

695.1x 
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MinS  0991.1 

085.53695.1محيط المثلث 695.1xحسب  .ج ومحيط المربع ،

915.34)695.175.025.32(   

.كبر
 
 محيط المربع ا

 

موعد ب 2015صيف   

 Bللنقطة   yلإحداثيtنرمز بـ  .أ

xt

xt

xt

xt









25.0

2'

42

42

2

2

2

 

 :Bتكون احداثيات 

),25.0( 2 ttB  

AB:  22طول 5.08)25.0(10 ttxx BA  

 دالة المساحة )دالة الهدف(.

)5.08()( 2tttS  

35.08)( tttS  
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25.18)( ttS  

MaxtttS

tt

t







)0(03)("

31.2
3

34

5.1

8

05.18

2

2

  

                                     
3

2
42

5.1

8
5.0Bx )

3

34
,

3

2
4(B  

كبر ما يمكن   
 
  . تكون المساحة ا

 

ن الدالة  .ب
 
 في النقطة  xتقطع محور xf)(بما ا

F 0إذاFy 

)0,2(

2

042

F

x

x





 

079.3
9

316

5

)0
3

34
()2

3

2
4(

2









BCFC
S BFC 
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2015شتاء   

(هي A( احداثيات 1) .أ
4

,(
t

t 

tf)(الميل   

2

2

4
)()(

4
)(

t
tftm

x
xf





 

 (  معادلة المماس:2)

t
x

t
y

t
x

tt
y

tx
tt

y

84

444

)(
44

2

2

2







 

 x(  نحسب تقاطع المماس مع محور 3)

)0,2(2840
84

0
2

tCtxtx
t

x
t

 

BCtttxxBCطول  BC :2  

 .ب
t

y

t
yyAB BA  0

4 

)(:دالة الهدف  BCABtg  

t
ttg

4
)(  

 :لإيجاد النقاط القصوى
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2440

4
0

4
)(

4
1)(

22

2

2

2

2

2











ttt

t

t

t

t
tg

t
tg

 

2t    ن
 
ول  Aملغى ل

 
 في الربع ال

0543)3(

0341)(

2

2





g

tg 

x  2  0 

y  +  -  

  
Min   

 

BCABتكون قيمة   صغر ما
 
 2tيمكن عندما يكون  ا

 

موعد ب 2014صيف   

ة  .أ
ّ
وّل، xf)(على الرسم البيانيّ للدال

 
 في الربع ال

),9(                                                                      :هي Aلذلك إحداثيّات  2 ttA 

AC  يوازي المحورx لذلك ،:                                                                 
CA yy  

                                      :، لذلكyو القطع المكافئ متماثل بالنسبة للمحور 
CA xx  
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),9(                                                       :هي Cمن هنا إحداثيّات النقطة  2  ttC                     

B  ة
ّ
وّل  xg)(على الرسم البيانيّ للدال

 
 في الربع ال

txx                                                   :، لذلك xيوازي المحور  ABبحيث  BA   

txBنعوّض   ة
ّ
)3(2                                                :و ينتج xg)(في الدال  tyB

 

),)3((                                                             :هي Bلذلك إحداثيّات النقطة  2ttB 

 

ABACالذي فيه  ABCمساحة المثلّث  .ب هي                       ABACS ABC 
2

1 



























0)2(60)(

126)(

)(62

))3(9())((
2

1

)()(
2

1

2

23

22

tttS

tttS

tSttS

ttttS

yyxxS

ABC

ABC

BACAABC

 

A وّل، لذلك
 
    2t                                         :، و لذلك 0tفي الربع ال

")(1212                                                        فحص نهاية عظمى  ttS 







012212)2("S 

 2tنهاية عظمى في 
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  2014صيف 
 
موعد إ  

xx  :القاعدة في المثلث المتساوي الساقين هوالرتفاع على  .أ  10,100 

  □2x S                          مساحة كل واحد من المربعين هي:        .ب

80,)216(       :طول القاعدة في المثلث المتساوي الساقين هو xx   

            :المثلث المتساوي الساقين هيمساحة 
2

)10()216( xx
S


  

 مجموع المساحات التي يريدون تغطيتها بالكرميكا هو 

 مربعان متطابقان و مثلث،

      :لذلك مجموع المساحات هو
2

)10)(216(
2)( 2 xx
xxS


       

   :هيxS)(مشتقة 

186)(

80183)(,80 2





xxS

xxxSx 

 إشارة المشتقة 

4 3 2 x 

+ 0 - )(xS  

 

نقطة 

 نهاية 

 صغرى 

 )(xS 
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 
صغر ما يمكن بالنسبة لـ

 
متار  :مجموع المساحات هو ا

 
 3xا

1601016م                                          :مساحة كل الحائط هي .ج 
2 

 مجموع المساحات 3xبالنسبة لـ 

)3(538031833            :التي يريدون تغطيتها بالكرميكا هو 2 S      

%125.1033
160

53
 

 المساحة التي يريدون تغطيتها بالكرميكا

 من مساحة الحائط  125.33%هي 

 

2014شتاء   

 
 
 =BDمن المعطيات ينتج:                                                                            .ا

1

2
 BC = 5 

 x 2+ BD 2= MD 2MB =2  +25                             :يتحقق BDM في المثلث القائم الزاوية 

                                                                                       ⇓ 
                                                                                                MB=√x2 + 52 

MD  هو ارتفاع ومستقيم متوسط في المثلثBMC  :لذلك ,MC = MB                                     
                                                                                                AM = AD – MD  

                                                                                       ⇓ 
                                                                                                      AM = 12 – x   

   S(x) = AM + MB + MCنرمز:

ن مجموع القطع هو:                                       
 
x2√ وينتج ا + 52 S(x) = 12 – x + 2 

                                                                                       ⇓ 
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2x− √x2+25

√x2+25
=  

2(2x)

2√x2+52
 +  1-(x) = 'S 

                                                       0=  √x2 + 25 - 2x   ⇒(x)=0  'S 

                                                                                      ⇓ 
                                                                                           0, x >  25+  2= x2x)2( 

                                                                                      ⇓ 

صغر ما يمكن بالنسبة ل  
 
 = x:                                               ـمجموع القطع هو ا

5

√3
 

 

 فحص نهاية صغرى: 

3 5

√3
 

2 x 

0.029 0 -0.257 f'(x) 

↗  ↘ f(x) 

 

)tgيتحقق:                                     BDMفي المثلث القائم الزاوية  .ب
1

2
 ∢BMC ) = 

BM

MD
 

ن:                                                                
 
" ا
 
 = BD= 5 , MDوجدنا في البند "ا

5

√3
 

                                                                                 ⇓ 

                                                                             tg(
1

2
 ∢BMC ) = 

5

5

√3
 = √3 

                                                                                 ⇓ 
                                                                           

                     ∢BMC = 120 ° 
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موعد ب 2013صيف   

 
 
DEA .ا FEC س

 
 ,  بالتقابل بالرا

   90EDA FCE  
 

ADEاذاً حسب ز.ز   FCE 
 .ب

:
 
 من التشابه في الفرع ا

ن 
 
DEوبما ا x    9فإنEC x  

4

9

AD DE

FC EC

x

FC x








 

 

9)4ينتج:   )x
FC

x


 

 : ADEنعبر عن مساحة المثلث 
4

2
2 2

ADE

DE AD x
S x


   

 
 : FCEنعبر عن مساحة المثلث 

2

4(9 )
(9 )

162 36 2

2 2
FCE

x
x

FC EC x xxS
x


 

  
   
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المجموع:  
2

( )

162 36 2
( ) 2

ADE FCEf x S S

x x
f x x

x

 



 
 

V V

 

 

                    2162 36 4
( )

x x
f x

x



 


 

                      162
( ) 36 4f x x

x



  
 

 
 نبحث عن القيمة الصغرى عن طريق المشتقة: 

                         

2

2

2

1,2

162
( ) 4

( ) 0

162
4 0

81
,

2

9

2

f x
x

f x

x

x

x


  



 




 







 

 

 
نه طول ضلع في مستطيل.

 
 الجواب السالب ملغي ل

 

9نفحص إذا كانت 

2
x   نقطة نهاية صغرى باستخدام المشتقة الثانية 
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3

3

324
( )

9 324
( ) 0

2 9

2

f x
x

f

 



  
 
 
 

  

 

9إذا النقطة 

2
x   .هي نقطة نهاية صغرى 

 

2013شتاء   

.
 
ضلاع المستطيل ا

 
حد ا

 
 xنفرض ا

kفيكون الثاني 

x
 

 دالة المحيط: 

2
( ) 2

k
f x x

x
  

2

2

2

2

2
( ) 2

( ) 0

2
2 0

2
2

k
f x

x

f x

k

x

k

x

x k

x k

x k

  

 



 









 

 

 



464 
 

ن يكون موجباً. kنستثني 
 
ن الطول يجب ا

 
 ل

 باستخدام المشتقة الثانية: 

3

3

4
( )

4
( ) 0

( )

k
f x

x

k
f k

k

MIN

 

  



          :صغر ما يمكن هي
 
ضلاع التي تحقق محيط ا

 
k,ال k 

ضلاعه ب.
 
k,المستطيل الذي ا k  ومساحتهK .هو مربع 

ن الزاوية المحيطية القائمة تقابل 
 
قطر الدائرة التي تحصر المربع هو قطر المربع )ل

 قطر الدائرة(
 

8 2

64 2

32

k

k

k

 





ضلاعه:       
 
:1:1اعتماداً على المثلث الفضي الذي نسب ا 2 

 
                                                                   

 
 
 
 
 
 
 

 



465 
 

موعد ب 2012صيف   

.
 
ABC,نشابه المثلثين: ا EFC 

 
40

90 40

(40 ) 40( 90)

40 40 3600

3600

FC EF FC

BC AB FC x

FC x FC

FC x FC FC

FC
x

  
 

  

   



 

 
)دالة المجموع:ب. )f x AB BC   

 

  
3600

(x) 40 90

3600
( ) 130

f x
x

f x x
x

   

  

     ,
40

3600
90

AB x

BC
x

 

 
 

 

2

2

2

2

3600
( ) 1

( ) 0

3600
1 0

3600
1

3600

60

60

60

f x
x

f x

x

x

x

x

x

x

  

 



  





 



 

 

 
60xالجواب     .نه سالب والطول موجب

 
 يستثنى ل
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 باستخدام المشتقة الثانية:

3

7200
( )

(60) 0

60

f x
x

f

x MIN

 



 



 

 

 
3600

(60) 60 130 250
60

f      ج.
 

  2012صيف 
 
موعد إ  

.
 
100Xا

T
V x

  

 

 (1)ب.
2

2

2

2

2

100
( ) (16 )

400

1600
( )

4

1600 1
( )

4

( ) 0

1600 1
0

4

1 1600

4

6400

80

80, 80

x
f x

x

x
f x

x

f x
x

f x

x

x

x

x

x x

  

 




  

 


 





 

  

 

80x   ملغي لنه سالب 
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 نفحص باستخدام المشتقة الثانية: 

3

3200
( )

(80) 0

f x
x

f

 

 

 

80xإذا     ي هي اقل سرعة
 
 تكون عندها التكلفة اقل ما يمكن.نهاية صغري ا

2100 80
(80) (16 ) 40

80 400
f     )2( 

 

2012 شتاء  

 
 
)طول المستقيم المتوسط =  .ا )f x 

 طول المستقيم المتوسط للوتر في مثلث قائم الزاوية يساوي نصف الوتر.

 

 نجد طول الوتر 

              
2 2 2

2 2 2

2

(20 x)

400 40

2 40 400

z x

z x x x

z x x

  

   

  

 للوتر   z نرمز ب       

 
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2

2 2

2

2 40 400
( )

2 2

(4 40) (4 40)
( )

2 2 2 40 400 4 2 40 400

( ) 0

(4 40)
0

4 2 40 400

4 40 0

10

z x x
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x x
f x

x x x x

f x

x

x x

x

x

 
 

 
  

    

 




 

 



 

+ 0 - 
( )f x 

11 10 1 
x 

 تنازل min تصاعد
( )f x 

 

10 minx   

 

ضلاع: 
 
طوال ال

 
 10 , 10ا

 

 10,5اطوال اضاعه القائمة: في كلتا الحالتين ينتج مثلث ب. 

ن 
 
 الضلعان متساويان()ل

 فعلينا حساب الوتر لهذا المثلث 

2 2 2

2

5 10

125 |

11.18

y

y

y

 





 

 



469 
 

  2011صيف 
 
موعد إ  

( .
 
ن بما(1ا

 
      ا

10

10

BC AD

BF x

 



                  ,                
AB a

BE a x



  
 

2 2

2
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2 2

10 10

2
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2
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AEH BEF

AEH BEF

x x a x x
S S
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S S

x ax x a
S S



   
  

   
 

  
 

 
 

ن (  وبما2 )
 
  ا

    ,BEF DGH AEH CGF  

2
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2

2 10 10
(x) 10 a 2

2
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( ) 2 10
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S f

f x a x ax x a
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

  
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    
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 : الثانية المشتقة باستخدام
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0.25 2.5

f x
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4 0.25 2.5
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2010شتاء   

 
 
      مجال التعريف: .ا

1
( )

1

1 0

1

f x
x

x

x




 



   

 ب. 

1
( )

1 1

1
1 1

2 1
( )

( 1)

1
2 1

( )
( 1)

( ) 0

1
2 1

0
( 1)

1
2 1

2( 1)

2 2

2

x
g x x

x x

x x
x

g x
x

x
x

x
g x

x

g x

x
x

x

x

x
x

x

x x

x x

x

  
 

   
 



 
 



 

 





 


 

 



 

 

+ 0 - 
( )f x 

2.1 2 1.9 
x 

 تصاعد
min تنازل 

( )f x 
 

2xفي    حاصل ضرب احداثيx ل( )f x  باحداثيy  ل( )f x .صغر ما يمكن
 
 ا

(2) 1

(2,1)

f  
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)ج. نقطة النهاية الصغرى ل  )
1

x
g x

x



 هي:

                                    

2

2
(2) 2

2 1

(2,2)

x

g





 


 

 

 

 

 



 محتويات الك تاب

ول : المسائل الكلامية الجزء
أ
ال  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 



ول : المسائل الكلامية الجزء
أ
ال  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الثاني : الهندسة التحليلية الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الثاني : الهندسة التحليلية الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الثالث : الحتمال الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016 شتاء   6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الثالث : الحتمال الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الرابع : الهندسة المستوية الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الرابع : الهندسة المستوية الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الخامس : حساب المثلثات الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الخامس : حساب المثلثات الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



السادس : التفاضل وبحث الدوال الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



السادس : التفاضل وبحث الدوال الجزء  

: جاباتال    

المتحانسنة  رقم الصفحة  رقم السؤال 

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



السابع : التكامل الجزء  

سئلة :
أ
 ال

الصفحةرقم   رقم السؤال سنة المتحان 

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



السابع : التكامل الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



ثامن : المسائل القصوىلا الجزء  

سئلة :
أ
 ال

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 



الثامن : المسائل القصوى الجزء  

: جاباتال    

 رقم السؤال سنة المتحان رقم الصفحة

موعد ب 2017صيف    1 
  2017صيف  

أ
موعد ا  2 

2017شتاء    3 
موعد ب 2016صيف    4 
  2016صيف  

أ
موعد ا  5 

2016شتاء    6 
موعد ب 2015صيف    7 
  2015صيف  

أ
موعد ا  8 

2015شتاء    9 
موعد ب 2014صيف    10 
  2014صيف  

أ
موعد ا  11 

2014شتاء    12 
موعد ب 2013صيف    13 
  2013صيف  

أ
موعد ا  14 

2013شتاء    15 
موعد ب 2012صيف    16 
  2012صيف  

أ
موعد ا  17 

2012شتاء    18 
موعد ب 2011صيف    19 
  2011صيف  

أ
موعد ا  20 

2011شتاء    21 
موعد ب 2010صيف    22 
  2010صيف  

أ
موعد ا  23 

2010شتاء    24 
 

 

 


